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Содержащая въ себЪ 


| Полную, сокращенную и особливо прак- 9 
шическую Геомешртю. 
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Находящимся во’ впюрой части шеорети- 
ческаго и пракшическаго курса чистой 
машемащики. 
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Полная зеометрёя  содержишЪ ВБ себЪ всЪ 
ч1редложентя ие исключая ни одного. 


Сокралценная зеометрёя , опредФляетсея шФми 


предложентями ‚ кошорыя печашаны обыкновенными 
буквами › исключая всЪ предложентя мЪфлкими буквами 
печашанныя о шакже превращен1е, сложенте, вычи- 
танйе ‚ увеличиванте и дЪлен{е плоскосшей и шЪЛЬ, 


Практическая зеометрёя, какЪ полная шзкЪ 
и сокращенная, заключаемтЪ вБ себ$ опредЪлентя и за- 
дачи, исключая прочтя предложентя и доказательства» 


поры 


о чавларсуюе? проеотеиреоурит риа ИРИ" чине 


ААА КИА а 
=: с оф оо в во 
го ооо > 
хижину чя 


ОГЕОМЕТР!И ВООБЩЕ. 


1. Олредблен1е. Геометрёя ИЛИ земле- 
изрёе есть наука о величинах им$ю- 
щих пространсшво или прошяженте, въ 
длину, ширину и глубину или высошу ,› : 
и о измфренти. ихЪ, 


- ПротяженныхЪъ величинЪ 
суть три рода. 


9. ОпредБлен!Те. „Линбя есть величина „. 
имБющая прошяженте вЪ одну шолько 
длину безЪ ширины и глубины какЪ ар. 
Поверьхность есть проетранство имфющее 
два измфрентя, въ длину и ширину безь 
глубины какЬ прсй. И на конец тбло ф 
или корлусЪ есть просшрансшво имфющее 
’ шри измФрентя ‚ въ длину, ширину и глу- 
бину или высоту, какЪ фигура В значишЪ, 


е 


ф. т. 


> 


ф. $, 


5. Олредблен!в. Точка матемалтическая 
есть безконечно малоё пространство , ко- 
шорому ни какого измфрентя не полагает- 
’ ея; такЪ чшо оную чи самымЪ осшрымЪ 
й концемЬ иглы, вЪ подлинномЪ ея вид$ на. 
’ бумаг, или на другой какой нибудь 
‚ поверьхносши изобразить не можно, 


4 ОпредБлен1е. Поверьхностёю вообще 
мазывается величина длину и ширину 
Часть ТЕ А. люльке. 


Г. `О теометрЁи вообще 


только имъющая$ а прямая ловерьхность 
или плоскость есшь ша, кКопюрой всЪ 
шочки одна ВБ разсужденти другой не 
унижаюшся и не возвышаются , но въ рар- 
чомЪ расположенти находяшсяз ^ какВ на 
примфрЬ шочки сосшавляющля поверьх- 
носить гладкой доски. ВЪ прошивиомЪ же 
случаБ будешЪ поверьхность кривая. 


Примфчанте. 1. ИЗЪ втораго опредё- 
лентя видно, Что всякое сущее вЪ свз- 
15 шБло имфешЪ при себЪ шри изм$ре- 
нтяу однако жь Можно разсуждапть о ка- 
ждомБ особенно не касаясь  прочихЪ,. 
или о двухБ вкуиЪ исключая шреште из- 
м5ренте : на прим5рЬ ежели говоришся о 
разстоянТи двухЬ городовЪ, шо разсуж- 
дается обЪ одной шолько длин дороги, 
опредзляющей разсшоянте Ш5хБ мЬсшьЬ 
не думая о ея ширинЪ. Есшьли разсуж- 
дается о простшрансшв$ поля, шо прини- 
маешся вЪ разсужденте два только ‘изм5- 
рентя вЪ длину и ширину онаго ‚, не по- 
мышляя о’ шолсношБ земли. Когда жь 
разсматриваешся шолспюша , на прим. ка- 
менной сшфны или другаго какого шла, 
по разум5ешся о всхЬ шрехБЬ изм5ре= 
нтяхЬ, шо есшь о длин$ , ширин5 и вы- 
сопгБ онаго. | 


Прим$т. Ц. ВБ разсужденти сего гвоме- 
‚шртя раздвляепкя на шри часши $ изЪ 
коихЪ первая разсуждаешр о свойств 
линЪИ, и о происхожденти изЪ оныхЁ раз- 

ных в 


} 
х 


нерекакрмьтст 


< 


О линБяхЪ 5 
| ныхЬ геометрическихЪ фигурБ,. и назы- 
, 


щояичт-е т 


ваешся „Лонзиметр?ею. Планиметргею име- 

нуешся ша часшь геомешрти, которая 

учишЪЬ изм$ряшь поверБьхносши разныхЬ 
’  теомешрическихЬ ФфигурЪ, —Стергометрёя 
/ есть часшь геомепу?и разсуждаюшая о 
— измфренти шлЬ. 


о линяхЪъ и УгладхХЪ 

5. Олредбл. Линби происходят. отЪ 
лдвижензя точки. На примЪръЪ , когда шочка, 
какую вЬ 6 3 МЬ описали ‚ будешь дви- 
ТАПТЬСЯ ошЪ одного мета 4 КЪ другому р, $. 4. 
ппо САБАЪ ея, копюрой она по себ осша- 
вишь , будешь линфя. Посему всякую ли- 
нЪю Вообазва нь можно составленною изЬ 
безконечнаго Числа пючекЪ $ слЪдственно 
и концы линфи должны бышв шочки. 


6. Олредфл. Прямая линёя аф называете ф. 4. 
ся ша ‚ копюрая происходишЬ ош прямаго 
движентя шочки, СЪ одного мЪеша 4 к 
другому #. 

Кривая линбя це} веть ша, Которая раж- 
даешся ошЪ непрямаго движентя шочки у 
} СЪ одного м5еша д до другаго р. 
га „Ломаная линфя адер всть ша, которая 
’ оставляется изб н$сколькихБ прямыхвВ 
линЪй, имющихЬ не прямое положенте. 


> 
Ж ПЕРУ РР рат ричи вт 


СлБдствте 1. ИзЪ шогд явствуашВ , Что 
прямая линфя ар, есшв крашчайшая изь 
зсъхЬ линЪй , кои между двумя точками 
я А 2 | а 


4 `` @ минёяхЪ 


ди р проведены быть могушЪ 3 и пошому 
еная исшинное ихЪ разситоянте. 


СлБдетв?е ТТ. Между двухЬ шочекЪ 4 
и р, болъе одной прямой линфи провесть 
не можно, а кривыхЪ линЪфЙ между 
тБхЬБ же шочекЪ, безконечкое множество 
провесши можно 5 поелику по об стороны 
точек а ир, находишся безмърное про- 
странство, Есшьли жь дв$ линфй между 
двумя точками умЫцаюшея шакЪ, чшо 
одна другую покрываешЪ, шо сти между 
собою равны. ^ 


СлБАетв1е ПШ. Положенте прямой ли- 

ф. 5. НЙ опредфляюШЪ дв точки 4 и фу ибо 
от одной почки @, провесть можно без- 
конечное множесшво не опредфленныхЪ 
прямыхЪ линфйз какЬ на примЪрЪ ар, ас, 

1} и прочая, а ежели дастшся другой пре- 
ДЪЛЬ какЪ на прим$оЬ р, шо прямая ли- 

нфя опредфлится чрезъ шочки ди ф ;по- 
ложен1е жь кривой линфи не инако ре. 
д5лишся , какЪ чрезЪ множество шочекЪВ, 


Сл5дс. ГП’. ДвЪ прямыя линфи взаим- 
но пересзкушся шолько ВБ одной шочкъЪз 
ибо каждая изЬ нихБ происходишЪ ошЬ 
движентя почки, слЪдователвьно и взаим- 
ное ихЪ с$ченте будешЪ точка. 

7. Олредфл. Для измЪрентя линфй береш- 
сея линфя жь опредЪъленной величины за 

` единицу, какЪ шо сажень, футЪ, дюймЪ 
и пр: и означаются сажени (о), фушы (^), 


дюймы (^) и шакЪ далфе. Для способносши 
БВ 


‹ 


$ 


ет чи а "ое 
` 


Бета 


зат 


ЯРУ РЕ из 


и углахЪ | 5 


ББ выкладкахЪ геомешрическихЪ, всякая 
сажень раздЪляешся’ на то равныхЪ частей, 
из коихЬ каждая называешся  ФушЪЬ з 
фушЬ разд5ляешся на то дюймовЪ, дюймЬ 
на 10 линфй и проч. и вЪ разсужденти ша- 
кого раздфленля именуешся иброю зеоме- 
трическою. 


8. Олредл. „ЛинБя круговая есть изЪ 


‚ ВС$ХЪ кривыхЪ линфй вЬгеомешоги самая 


легчайшая и нужнфйшая ‚ описывающаяся 
концемВ р прямой линфи ар, во время ея 
обращентя около не подвижной шочки а. 
Которой происхожденте. есшь слфдующее: 
когда вообразимЪ себъ, что прямая линЪя 
ар будешь обращаться около одного сво- 
его конца не подвижно пребывающаго вБ 
почкв а до ш5ХЬ порЬ, пока придешь 
опяшь на прежнее свое мЪсто, то’ другой 
ея конець р, во время „сего обращентя 
опишетЪ на плоскосши помянушую кри- 


вую линфю р4сер. Пространство опредфлен-. 


ное сею кривою линфею называешся хру:5. 
Не подвижная шочка 4 ценшрь (средоточте) 
круга. Круговая линфя [сер окружность, 
Прямая линфя ар обрашившаяся около 
шочки 4. называется радёусЪ или полу- 
попереаиникз. Прямая линФя рие ошЪ одной 
точки р окружности —кЪ другой е чрезЪ 
ценшрЪ проведенная ‚ называешся дга.метрЪ 
или лоперелиникъ. ЛинЪя с4 проведенная не 
чрезЬ ценшоЪ, концами окружности круга 


Жасающаяся называешся хорда (тетива), 
А > Часть 


ф. 6. 


6 О линфзяхЪ 


Часть 4с или Ре окружности круга, 
называется дуга. —ИЗЪ сего видно, чшо 
круг есшь пространсшво на плоскости 
опредфленное шакого свойсшва кривою 
линфею (окружностью), чшо всякая оной 
точка ош ценшра д вЬ равномЪ разстю- 
янфи находишся, 


СаБдс. ИзЗЪ шого слёдувшЪ, что в 
круг вс радтусы равныз шакже и всБ 
дтамештры равны, поелику каждой дтамепрЪ 
равенЪ сумм$ двухЪ радтусовь 


9. ТЕОРЕМА. Всякой кругь и окруж- 
ность онаго ‚ даметромъ еф разр5зы- 
вается на де равныя части. 


Доказательство, ПредставимЪ  себБ. 
что часшь круга еёр сЪ дМаметромЪ ер, 
положишся на другую Часть есар, шо всЪ 
почки часпи окружноспти её, не премФино 
упадут на вс5 шочки другой части есав 
(8), посему простраисшво часши круга 
р, закроешЪ совершенно пространство 
части круга #[4сез слФдовашельно оныя 
части равны между собою, и каждая равна 
подовин$ круга, "Также и часть окружно- 
сши еЁ{ф равна части окружности Р4се, Но 
есть ли кто скажешЪ, что точка { упа- 
дешЪ вн$ или внутрь часши круга ес4р, 
ВР шакомЪ случаЪ всЪ точки окружности 
круга е{р, уже не будутЪ вЪ равном раз- 
сшоянфи ошЪ центра, чо будеш поло- 
женю прошивно. 


СлБдс. 


ВИЗР фечро 
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СлБдС, ИЗЪ сего не посредственно вид- 
но, что на веякой прямой линЪфе ар изь 
какой нибудь шочки на пр. 4, всякимЬ 
радтусомЪ опишепкя пэолкруга. 


10. ОлредБл. Теомешры раздЪляюш® 
окружнослаь всякаго круга на3бо равныхЪ 
часшей *) изЪ коихЪ каждая называешся гра- 
дусъ, каждой градусЪ на бо равныхЬ часшей 
называемых минуты, каждую минуту 
на бо секундз ‚ секунду на бо териёй и 
шакЪ далфе, Градусы означаютщся (о) какБ 


‚сажени , минушы (7) какЬ фушы , секунды 


<) какъ дюймы и проч. на прим$еЪ 
(®) г и! /92..-- 
7, 28, 32, 52 ‚ значитЪ 7 градусовЪ, 28 


минушЪ, 32 секунды, 52 шерцти. 


Примбчане. Понеже градубЪЬ есшь ео Часшь 
окружносши круга: но окружноспги кругоЕёЪ могутЪ 
бышь различной зеличины › посему и градусы оди- 
накой величины бышв не могушЪ у; сл$довалтедьно 
традубЪ есть количесшто не опредфленное какЪ на 
примЗоЬ фушЪ или сажень, но шзкая величина ‚ ко- 
торая ошносишея иЪ своей окружноспи, о чЁмЬ 
прил5жн$е примфчашть надлежишЪ, › 


1. Олредвленте. Когда двЗ линфи ар ф, и. 


и (с концами сойдутся вЪ одну шочку аз 
по взаимное оныхЬ наклоненте или ихЬ 
ошверситме называется плоскостной узолЪ, 
Линфи ор и ас называюшся Фхами узла. 
"Гочка 4 именуешся верьх5 угла. 

А 4 углы 


т 


&) Причина сего раздФленфя есть ша, чию чиело 
360 иа мног?я равныя часши раздФлишься може, 


О МлинзахЪ 


ляются на три ‘рода. 


ф.т. 19. Олредвл. ПрямолинЕёйной узолъ Рас 

ь есть шотшЪ , копораго бока прямыя лини. 

ф. 8. ЕриволинЕйной , коего бока кривыя линфи 
какЪ ге} Чмвшеннолинёйнымь угломЪ на- 

ф. 9. зываешся ‚, конторой состоишЪ изЪ прямой 
и кривой линфи какЪ в /ь 


Прим89. УгохЪ означаешся одною ли- 

ф.1о. шерою, у верьха угла написанною, на 
НримёоБ 4. А когда н%®сколько угловЪ 6у- 
дуШЪ имфшь общии верьхЪ из вЪ шакомЬ 
случаБ означается тремя , какЪ рас, изЪ ко- 

ихЬ средняя всегда означаешЪ верьхЪ угла. 


15. ТЕОРЕМА. За м$ру угла берется 
дуга 24 изЪ верьха вго в произвольным 
радтусомъ олисанная: 


„Доказ. Ибо представить можно, что 
фь то. УГОХЪ проибнодишЬ равио какЪ кругБ , шо 
| есть, ежели вообразимЪ себЪф что бокЪ а4 

угла 44ф положенЪ на бокЪ ар, и шочка 
4 находится в очк$ фр, пошомЪ не ош- 
дЪляЯ ‘одного своего конда ош пючки й , 
друвимЪ 4 начнешЪ отдвигатиься $ то шоч- 
ка `@ будеш описывать дугу Р%4 › и ч5мЬ 
далве ошЪ линфи ар ошходишь будешь › 
тёмЪ и луга 04 будешъ по сшепенно 
увеличиваться, по сему дуга рес опре- 
двляешЪ величину ошверсптя угла фи@» 
слтабрателвно вмжию отверспйя угла раа» 

можно 


Углы въ разсужденти боковЪ раздБ- Г 


поем пролтоиоритнморрестк ричи ирерн 


АРНЕ 


2 а мм о 


д 


} 
в 


"рт ори, оотручрирт раял 


ЕЫ 


и углахБ 9 


можно принять за м$ру дугу Ра, изЪ верь- 
хаего произвольнымЪ радтусомЪ описанную. 


СлБдс. 1. Понеже мфра угла есть часшв 
окружносши круга, того ради сколько’ ду- 
га 24 или ср содержитЪ вБЬ себ градусов, 
минушЪ и проч. столько оныхЬ и уголь 
рад имфшь будеш слфдовашельно вели- 
чина угловЬ познаешся изЪ содержантя дуг 
кЬ цБлымЬ окружносшямЪ круговЪ. 


СлБдс. И. М5ра угловЪ не зависишЪ 
ошЪ длины боковЬ, но ошЪ наклонентя , 
кошпорое дфлаюшЪ лин$и уголБ сосшавляю- 
иия. [е, углы будушЬ равны, кошорыхЪ 
наклонентя боков между собою равны, 
шо есшь ‚ когда одинЪ уголЪ сБ другимБ 
пакЬ сходсшвуешЬ, чшо. ежели положа 
зерьхЬ одного на верьхЪ другаго, бока одного 
упадуп? на бока другаго не смотря на 
неравенсшво боков, шогда углы будутЪ 
равны между собою. 9е, уголЪ рай из- 
мФряешся дугою 24, шакже и дугою (р, 
ИЗЬ коихЬ каждая имфешЪ одно число 
традусовЬ отЪЬ своей окружности ( 61$ ); 
сл5довашельно величина ‘угла не перем$- 
нишся ‚ когда его бока ас и ар будушЪ 
короч или болфе нежели ар и а4. 


Прим6ч. Понеже уголЪ увеличиться и 
уменьпишься можешьЬ (6. 13): шо безЪ 
‚ всякаго сомн5нтя углы между количества 
ми почитать должноз сЪ шою разносиию » 


что они ВЬ раасужден{и различной вели- 
Зин 


ф.п 


то О линяхЬ 


чины градусовЬ, особой родБ количествЪ 
составляют , и пошому ошмфннымЪ об- 
разом измфряюшся, 


14. ОлредБл, Прямой узолъ фас есть 
пюйтЬ ‚ кошораго мЪфра чешвершть окружно- 
сти с. Острой узолЪ сад есшь пюшЬ, 
коего м$ра дуга, с} менфе чешверти окруж- 
ности. Узолз 044 тулой, копюраго мЪра 
дуга. сер болфе четверти окружносши 3 по- 
сему всякой прямой уголЪ имеш до град. 
острой менынё, а тупой больше 9о град, 


15. ОлредБл. СмБжные узлы назы- 
ваюшся шф, кои имъюшЪ общуй верьхЬ д 
и обиди бокЪ и@, какЬ еа4 и сад. или 
сад и @9с. 


16. ТЕОРЕМА. Ежели н5сколько ли- 
НЙ ар, а4 и лроч. сойлутся вЪ одну 
точку а лжащую на прямой линфе со, 
то сумма всЪхЪ угловъ вудетъЪ равна 
двумъ лрямымь угламЪъ или 180 град. 


Доказательство, ИзЪ точки а какЪ изЬ 
Ценшра на прямой линфе ос опиши пол- 
кругаз шо м$ра всЪхЪ углов са4, 448, 
‘(и 296, будешЪ равна половин окружно- 
сти круга ($13), которая сопержишЪ вБ 
себЪ 18о град. по сему и сумма веЪхЬ 


Углов , равна двумЬ прямымЪ угламЪ (9 14) 
или 180 град. 


СлБдс. Ежели вЪ пючку @, упадетЪ 


а 
К У С ай к 


НЕ ри 


м 


одна линфя ар шакЪ, что смыжные углы | 


Сар 


ар и Рас будушЪ равны, пю каждой изЬ 
нихЬ будешЪ равенЪ прямому. Ибо дуга 
се — с, равна чешверши окружности круга. 


ИП. ТЕОРЕМА. Ежели н5сколько линй 
@› ст, ср и лроч. сойдутся вЪ одну 
точку с; то сумма всБхЪ угловЪ ‚ бу- 
& | дешЪ равна четыремь прямымъ угламъ 

_ Или 260 град. 


| ‚и углахъ п 
Ъ | ы 

| 

. 


опиши кругЬ. Общти верьхЪ угловЬ будетЪ 
находишься ВЪ пючкЪ с 5 чего ради содер- 
жащтяся между каждыми двумя боками 
дс. се, са, с и сп дуги, будушЪ м5- 
рою птБХЬ углов ( 135), кои вообще со- 
спавляюшЪ цфлую окружносшь круга, 
содержащую вБ себф 36бо град. или чешыое 
прямыхЬ угла ( 914). 


Е 
| Доказ. ИзЗЪ точки с взяшой за ценшрЪ ф. 12. 
у 


18. ОлредБл. УзолЪъ си дололненёемъ Фь Ц 
чала Чар къ прямому углу сар называется 
ОШ, копорой СЪ мфжнымЪ угломЪ ра4 
составляешЪ 9о град. УгохЬ сай дополнензе 
угла 44% до двухБ прямыхЪ углов или 
180 град. есть шошЪ, которой сЪ смжЖНнымЪ 
угломЪ 44% сосшавляешЪ 180 град. 


Г 
Зо ен у РАДЕ тра Пир долее рр 


ЗА’ ыы ыы’ 5% 


Слфде, 1. Того ради дополнене осшрато угла 
фай къ прямому фас, есть угол острой чае до- 
полненте жь до двухЪ прямыхЪ углов или 180 остраго 
угла сай, шупой $@43 з шупато хай, оепрой 
1 Час прямзто гар прямой рос. 

Е СлбА- 


та О линзяхЪ и углахЪ 


СлБде. п. ИЗЪ сего яветвуетЪ, что дополненТя 
равныхЪ углоЕЪ, равны между собою, и обрашно, ког- 
да дополнентя угловЪ равны, то и дополняемыя углы 


равны между собою. 


Т9. Олрелбл. Углы противуположенные 
$ 15. Рас и 44ае шакже дас и Рае суть шв, ко- 
ихр бока дари с одного угла, находяшся 
ВЬ прямомЪ положенти прошивЬ: боковЬ ас 
и 044 другаго. 


20. ТЕОРЕМА. Углы ти п лротиву- 
лоложенные ‚, равны между собою. 


Аоказ, УголЪ тж = у == 180 град. и уголЪ 
у--п == 180 град, (9. 16), посему т-ну==у-ып 
{ ариф. 9. 50 )з а ошнявЪ отшЪ обоихЪЬ коли- 
чествЪ величину у, останешся уголЪ 1 
—= 7 (ариф.54)5 шакимЪ же образомЪ до 
кажепся что уголЪ @ ==у. 


21. ОлредБл. Перпендикулярная линфя 

4$ есть ша, которая падаешЪ на другую 

фи. 5С шакЪ, что сЪ объихЪ сшоронЪ углы 

сари фас будутЪ равны, пю есть когда 
каждой изЬ сихБ будешЪ уголЪЬ прямой. 


29. Олред$л. Параллеяьныя или равчно- 

ф 14. разстоящёя линфи др и с4 сушь ш$, кои 

будучи продолжены вЪ обЪ стороны, ни- 

когда сойтишься не могутЪ, или ш5 меж- 

ду коими перпендикулярныя её и‘0й кЬ 
параллельнымЪ ар и с4 равны. 


| 
| 
| 


ромео ^7 


Е 
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© ФИГУРАХЪ, 0 РАВЕНСТВВ ТРВугольниковъ, 
О СВОЙСТВ НПЕРПЕНДИКУЛЯРНЫХЪ И ПАРАЛ- 
ЛЕльныхь ЛИНЪЙ , И 0 УГДАХЪ РАЗНЫХЪ 
фигуръ. 
©5 ОлредБл. Физурою называешся про- 
странсшво на плоскости линБями, опред$- 
ленное. 


24% Олредёл. Фигуры прямолинёйныя 
суть ШБ, кои ограничиваюшея прямыми ф. 15. 
линфями, какЬ 2-4. Ериволинёйными называ- 
ются шф, копорыя опредбляюшся кри- ф. хб.. 
выми линфями ‚ какъ 6. 


Прим$чан!в. Всякая прямолинфйная Фи- 
гура сшолько имЪфешЪ угловВ, сколько 
боковБ в фигур находишсяз а чтобЪ 
прямолинфиная фигура пространство меже 
ду предлами своими заключала, по край- 
ней м$р5 шри бока имЫпь должна. 


25. Опрелфл. Плоскфя  прямолинфйныя 
фигуры названте свое получающф ошЪ 
числа боковЪ или угловБ. Фигура окружен- 
ная шремя боками называешся трэузоль- 
нихЪ, чешырмя четвероузольникЪ, ПяЯшью 
боками ограниченная лятёузольникъ ди 
пакъЪ далфе. Во обще фигуры плосктя 
прямолинфйныя больше нежели четыре 
бока имвюция, Сполигонами ) жногоузоль» 
никами именуюшся. 


ПримЪчЧ. Происхожденте шреуголвника: 
легко вообразить можно, ежели концы 
АвуХЬ линЪй ар и ас уголЪ составляющих Ъ $. 11% 

соединены, 


1% ._ 0 ФигурахЪ, в равенстве 


`’ ‘соединены будутЪ прямою линфею ре; то. 
произойдетЪ тшреугольникЪ а/с. 


96. ОлредБл. 'Треутольники вЪ разсуж- 

денти их боковЪ и угловЬ имфюшЪ раз- 

ф.1г. личныя назван1я. — Равновторонный тре- 
узольнихв ас есть шоШЪ,  котораго 

всЪ бока между собою равны. Равнодёдрен- 

ф- 18. ный ар котораго два бока с@ и {4 равны, 
а шрепий ср бол5е или менфе одного изъ 

ф. 19. оныхЪ. Неравновторонный 4еР, коего всё 
три бока не равны. Прямоугольный тре- 
ф.20. угольникъ афе есть тшошШЪ,; коего одинЪ 
ф. 2 уголВ 4 прямый. Тулоузольный ой}, ко- 
пораго одинЪ изЪ трехВ уголЪ сд шупый 
ф.22. Остроузольный се, кошораго всё шри 
‘угла острые. ВЪ прямоуголвномЬ шре- 
ф.20. угольник$ ар, бокЪ [с лежащйй прошивВ | 
прямаго угла называешся дгозоналв. 3 


деедрысе тру ЕС 


„нароеиуариеоьотни ея поракт ани зтлка 
> 


ф.25. 97. ОлредЬл. Параллелозрамв ВБ весть | 
чешве росторонникЪ » копюраго прошиву ле- | 
жапие бока и углы равны. а когда вЪ 
параллелограмЪ всЪ углы будушЪ прямые , 

ф.24, Шогда оной называешся Лрямоузольнихомъ, 
какЬ 410. Ёзадратъ афас такой Чептверо- 

ф. 25. сторонник ›, коего. вс5 бока равны и углы 
прямые; а ежели вЪ четверосшоронник$ | 

ф.26. ВСЪ бока и прошивулежание углы равны я = 
пою называется наклоненный квадрат или. 
ромд%, какЪ @. ЧешверосторонникЪ коего. 

ф.27. полько два противулежащте бока 4 и #6 
паралельны ‚, называешся трапецёя. 


28. Е 


зерлче 


ел диет Ищю, етот 
- 


пу сии ИтиНня 2 9 одХжету 


треугольников И проч. 15 


98. Олредёл, Во всякомЪ четвероуголв- 
никБ 4рс4 , прямая линья ас соединяющая $. 25. 
лропивул5жацие углы, называется д20- И 21. 
зональ ( поперешникЪъ }. 


ПримТ. Всякой чешвероутольникЪ озна- 
чаешся чешырмя лишерами абс, или 
двумя @ и с означающими дтогональ че- 
шверосторонника. 


09. Олредфл. Во всякомЪ. шовугольни> 
кЪ 464 или чешверосторонникв (с, осно- 
ван емъ называешся ша линфя какЪ зиБсь ф. 27. 
14, на кошобую или на продолженте ея 
фи изЪ прошивулежащаго угла с другая И 28* 
си падаешБ перпендикулярно. Перпенди- 
кулярная жь си именуется высота тре- 
угольника, или чешвероугольника. ВерьхВ 
угла с, которой прощшивуполагаешся осно- 
вантю называется верьх5 физуры. | 


50. ТЕОРЕМА. Два треугольника ас и 
аегсулутЪ во всфхъчастяхъ совершенно 
равны , когла два бока ар и $с и между 
ими уголь ас, равны двумъ бокамь 
4е и еРи между ими углу 4} другага 
треугольника. 


Доказ. Предсшавь себё , Что шра- 
УгольникЬ дс положенЪ на шреугольникЪ 

4еЁ шакимЪ образомЪ, что пючка. упала ф* 29а. 
на шочкуе, и бокЬ аё упалЬ на бокЪ 
4е : шо вБ разсужденти равенсшва боковВ , 
почка 4 упадещЪ на шочку 4» а для ра= 
венства 


16 © фигурахЪ , © равенств$ 


венсшва угловЪ 4 и 4, бокЪ {с упа- 
дешъ на сер; и шочка с будешь вЪ шоч- 
кЪ {, бокь ас упадешЪ на 4Ё и его за- 
кроешЪ $ по сему треугольники абс и дер 
другЪ друга во вс$хЬ часшяхЬ закроюшь 3 
слфдсшвенно совершенно равны, посему 
уголЪ 4 == › с-={ и бокЪ ас = а 

ЭТ. ТЕОРЕМА. Когда вокъ ас и лри 
немъ два угла аи с одного треуголь- 
ника абс» равны соку ар и Лри немь 
явумЪ угламь аиГ другаго треуголь- 
ника 4еГь таке треугольники между 
‘в060ю 60 6СБХЪ частяхЪ совершенно 
равны. | 


- доказ.` Понеже 4с —=4{Г: шо ежели’ 


тпреугольника ирс, бокЪ ас положишся на 
бокр ар шакЪ, чо бы точка @ упала на 
почку 4, по шочкас непремфнно упадешЪ 
вЪ шочку Д идля равенсшва угловЪ @ и 
с, Фи бокЪ ар долженЬ будет упасшв 
ыа 4е, и бокЪ Рес упасть на её (13)} сл$- 
довательно точка р упадетЪ на шочку е: 
но ежели кто скажешЪ, чшо шочка р на 
можешь ‘упасть’ на пючку е, а упадешь 
на пругую какую нибудь на примЪрЬ ©, 
тогда будешь 47==ор, и проведя линзю 
Г, будешЪ уголЪ вер == углу 4%, что 
противно‘ положентюз чего ради бокЪ 4х 
не можетЪ бышь раненЪ боку Ра, и пючка 
$ не можешЪ упасть вБ шочку 0. Также 
докажетшся и о всякой другой шочк$ ©, ко- 
зпорая будетЪ ближе или далфе ошЬ шоч- 

ки 


Е а Оо 
` 
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ки е> слБдовашельно шочка р не премфнно 
упасть должна на точку е, при чемЪ бу- 
дешь ар=4е, е=ер и уголЬ В ==е. 


‚98 ТЕОРЕМА. ВовсякомЪ равнобедрен- 

’ зомЪ треугольникБ ис, противЪ рав- 

_ ныхьЬ боковЪ вси фс, углы аи 6 равны 
между собою. 


Доказ3. Представь себЪ мысленно, чпю изЪ .5о 

верьха с проведенною на основанте пр линфею 
с4, уголЪ аср раздЪленЪ на двЪ равныя часшиз 
ошЪ чего будешЪ уголЪ пс4 —= 24, бокЪ 
с == 6с по положентю, и 4с есть общий бокЪ 
треугольникамЪ 94 и 4сфз слЪдовашельно 
треугольники ис и 4сф равны между со- 
бою (30)5 и уголЪ ас = рес, а4с == фас. 
линфя 14 ==Р4, по сему 4с перйендикуляр- 
’ на КЪ ар (21) 


СлБ дс. ИЗЪЬ сёго явствуешЪ, что во вся- 
комЪ равнобёдренномЪ шреугольник$ осно- 
ванте ар, перпендикуляромЪ (4 дБлишся 
‘на дв равныя части; 


55. ТЕОРЕМА, Ежели три сока тре- 
угольника ас, равны лорознь тремЪ 
окамъ другаго треугольника 5}, на 
примфръ ар — ср ас = ве, с = ре та та- 
®е треугольники между собою во всЪЬхЪ 
частяхЪ будутЪ равны. 

Доказ. Ежели шреугольникЪ сер весь ф.51, 
приложить кЪ шреугольнику йрс такЪ, 
ЧтпобЪ бокЪ ©{Ё упахлЬ на бокЬ ай, Шочка 

Часть 11 Б $ 


ЕВЕ ТЕОРИИ, оо КАТОК ООО К ЗЕ 


ая 


С ан 


18 О фигурахЬ, о равенсшв$ 


с упалабы на шочку @, и{ на шочку р, а’ 
точка е пусшь будешБ на прим5рБ` в! 
тпочк$ 4: шо проведя линфю 4с, будешь” 
44 = с и 24 = по положенйю, чего ради} 
угохЬ 464 ==а4, и 456 = (52 )5 м! 
сему уголЪ ( @с4 —= 4сь ) аср — 5 Саде -н- 84с) 
44. (С ариф. 33)). слБдовашельно треуголь-\ 
никЬ 46р — 4 (С зо): но шреугольникЪ | 
ар есшь треугольникЪ ое[ по положентю, 
слдовашельно шреугольникЪ 4р == се}. 


уголЪ (=0, 5—5 и е=е. 
54. ТЕОРЕМА. Когда два бока аси ср. 
составляю! я острой уголь асф, пря-_ 
моугольнаго треугольника ас, булутЪ | 
равны бокамъь её и | другаго тре- . 
угольника со} то таке треугольники | 
между собою во ве БхЪ частяхЪ равны. 


ив 


У Рин 


Доказ. ВообразимЪ себЪ , что шреуголь- 
`Ф.32.никЬ е[ приложенЪ кЪ шреугольнику а4ре | 
шакЪ , что бокЪ её упалЪ на йе, шочка {о 
на шочку с, по сему и шочка е упадешЪ ' 
на шочку р: но какЪ ‘углы ис и {9 пря- 
мые $ пю шочка в СЪ шочкою 4 будутЪ 
ВЪ прямой линфе (21). 'ТреугольникЪ аёрс 
по › 
п 
(2) Ежели ЕЪ какомЪ нибудь доказательетв® какЪ И 
здЪсь , разныя величины написаны буду в скоб- - 
кахЪ не разлдФльно, будучи соединены  знакомЪ ра- 


равенства сЪ ‘другими величинами; шо сте значишЬ 
что 56$ величины первой и вшорой часши равны 


между собою. На пр. @# (га ){ айс —= 64 ) == а4 
( аре — ета тс) ‚ значашЪ чшо @ф —= @4=4 


— ИР = а4е = рас == аре == #14. 


САНТИ 
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Е по (50) будешь равенЪ 2схз ибо уголЪ 
ь с =ср% прямые, и для равнобедреннаго 
„’ шреугольника 40с бок 46—00 (52), 
о’ с общая: но шреугольникЪ 2с5 есть шре- 
) ° УГольникр р, сл$фдовательно треуголь- 
.-  никЬ ас ==еср»ьи аё-=ев ‚ уголь а=5, 
Бь Сы Ё. 

55. ТЕОРЕМА. Во всякомЪ треуголь- 
ник ах, сумма двухЪ боковЪ ас, 
солыие третьяго аф. 


.з% 
р ритеориранезнтьгт 


Доказ. Когда прямая ар есть крашчай- 
° Шая между почками ди р (6) поте, ‚30 
ь о чо всякая другая линфя кром прямой 
- | соединяющая дв точки аир, будешь 
больше прямой (р. @е есшьли вообразимЪ, 
. что ас -нь рс равна’ или меньше орз шо 
пактя линфи положишщься могушЪ на лин5ю 
ав, не занимая никакого пространситва, чито 
положентю прошивно $ слфдовашельно 0с 


с 
я | ыы с > 44. 


56. ЗАДАЧА. На данной лрямой ли- 
5  #5е ар, начертить раввосторонный 
с треугольникъ. 
| 


| `РЕшенте. Посшавя ножку циркуля ВБ 
—^, Шочква, разтиворентемЪ линфи ар начерши ф. 33 
дугу уз по шомЪ посшавя ножку Циркуля 
Ь ВЪ шочкф р, ШЪМЬ же разтворентемЪ 
опиши другую дугух, копторая перес$- 
четЪ первую вЪ шочкБ с, из аи р про- 
° веди кЬ с прямыя линфи дс и 6, при ` : 
В Б 2 | чемь 


о | 
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чемЪ произойдешЪь шребуемой равносшо- 
ронный шреугольникЪ айс 


Локаз. ар —ас и 4 = 5 по рЪшентю, 
по сему и 4& = @ (ариф. 30), слБ-\ 
довательно 365 шри бока равны между \ 
собою, и шреугольникЪ аср есшь равно- | 
сшоронный ( 26). Е 


371. ЗАДАЧА. ИзЪ трехъ данныхь | 
линБЙ 06, СИ 46, ИЗЪ КкОИХЪ Сумма ' 
всякихЪ лвухь линфй солыше трепий, | 
начертить треугольникъ. : 


Рышен!е И доказ. Одну изЪ данныхЪ Е 
$ф.3%линфй на примфрЪ ар возьми за основанте, 
изЪ шочки # разшворенемЬ линЪфй 4 
опиши дугу, пошомЪ изЬ точки а, раз- 
шворентемЬ линфи #с опиши другую дугу, 
кошорая по причин чию #е--сд> а 
пересфчешЪ ‘первую вЪ шочкЪ с, на ко- 
нець ‘проведя линфи (си, получишь | 
требуемой шреугольникЬ. 


ИЕР" УВН 


Прим5чЧ. Ежели дуги не пересфкушся, 
то изЪ данныхр шрехЬ линЪй ‚, шреуголь- 
ника сдБлашь не можно. 


38. ЗАДАЧА. По даннымЪ двумь ли- 
я5ямъ рис, начертить равнобедрен- 
ный треугольникъ. 


ИИА 


Рыпен. Линфю иВ возьми за основантТе, 

‚ $5 изЬ крайнихЪ оной точекЪ дир, разшво- 
р р 

ренемь лини с огиши дуги взаимно 

себя 


УС ВИ РНР 
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себя пересфкаюция вЪ шочк$ с; потомЬ 
проведя линфи аси фе, получишь шре- 
буемой шреугольникЪ, | 


Доказ. БокЪ ис равен 46, равнымЪ 
разшворентем В дуги описаныз  Ссл$дова- 
тельно шреугольникЪ ас есшь равнобе- 
дренны"й (26 


29. ЗАДАЧА. Прямую линю 9» 
разаБлить на деБ равныя части. 


ао ВЯ Ч 


Решен. На ланной линфе ар, сдфлай Мо 8 
_ По 06$ стороны равноспюронные или рав-ф, 36 
нобедренные шреугольники 4р4`и @#с (56,38 
чрезь пючки си@ проведи прямую лин®ю 

сф, которая раздЪлишЪ данную линфю ий 

ЗЬ шочк$ е на дв равныя части. 


Доказ. БокЪъ =, ва=4 ‘и 46 
обоим шреугольникамЬ айс и @с есть 
общей бокЪ $ по сему шреугольникЪ пас 
— 4, и уголЪ ас4 = %4 (33)3 также’ 
шреугольникЪ дес == есь ибо @с = ре, се 
общая и уголЪ 4се == се, слБдовательно и 
де = ре (зо). 


40. ЗАДАЧА. ИзЪ точки а, на лря- 
мой линфе ес, лоставить лерлен- 
й дикуляръ. 

ы 
` 
Е 


с в \%. в 


°® 
ИИ ий ПР ОРТ 


й 

\ 
РЫшен. Посшавя ножку циркуля ВР 

‘шочкБ 4, положи по обф стороны онойФ. 5% - 

по изволентю равный части ар и йс, изЪ 


‚ мочекъ р ис разшворенфемЬ взятымЪ 
Б 3 бол5е . 
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боле половины {с ,‚ начерши дуги взаимно 
себя пересфкаюция вЪ пючк$ 4, пошомЪ 
чрез оную проведи прямую линфю а@, ко- 
порая будешЪ перпендикулярна кЬ ес. 


Доказ. ТреугольникЪ ира == вас, пото- 
му чпю ра== 4с равнымЪ раэтворентемЪ 
ниркуля дуги описаны, шакже ар — с 
по положентю , (4 общая 5 по сему и уголЬ 
ра ==саа (33), слЪдовашельно и@ пер- 
пендикулярна КЬ (с. 


4Т. ЗАДАЧА. ИЗЪ данной точки с, 
на данную лрямую линфю а, олус- 
тить лерлендикуляръЪ. 


6 
| 
Е 1 
Е. 
в 1 


Р‚Ьшен. ИзЬ данной шочки с, произ- 

ф. 58 ВОЛЬНО ВЗЯШЫМЪ радтусомЬ ес опиши дугу 

ва, которая бы прорфзала линЪю ар вЬ 

двухЬ шочкахЬе и 43 линТю е{ раздфля 

на дв равныя Часши в шочк$ © (39), 

прозеди прямую линфю св, которая бу- 
дешь перпендикулярна къ др. 


о ии: Зы 


'Аоказ. ТреугольникЪ ес = 466, по- 
тому чшо бокЪ се == с@ радТусы, ес == 04 
по рфшентю ‚ сх общлй бокЪ обоимЪ шре- 
угольникамЪ › по сему уголЪ ебс == с64 
(35 )з слфдовашельно ср КЪ линфе [а 
( 21) перпендикулярна. 


рт 


орет ЗЕЯ 


49. ТЕОРЕМ. ИзЪ точки с на линфе 
ар ‚ больше одного перлендикуляра с4 
лоставить 86 можно. 


Доказ. 


Е 
ь 
Е 
К г 
3 
© 
ка 
ие 
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Го 
Доказ. Положим? , что другая линФя се 


будешЪ перпендикулярна кЪ др: ‘но какЪ ф. 59 
уголЪ асе меныше угла ис и меныше рав- 

наго ему угла 164,  шакже меньше 
угла [ее (14), слфдовашельно ли- 

нфя се кЬ линфе ар не перпендикулярна. 


45. ТЕОРЕМА. ИЗЪ точкис на лин5ю 
4 ‚ болыше одного перлендикуляра се 
‚’олустить не можно. 


Доказ. ПоложимЪ, что ©} будеш Ъ перпен- 
дикулярна кЪ др. Во ошвращенте чего опре- ф. 40 
дЪли оШЪ шочки е, на объ сшороны произ- 
вольной величины равныя часши ед и сс, 
проведи сс ие, будешЪъ шреугольникЪ 
хо 04 равнобедренный. Ибо шреугольникЪ сес 
5 =460 ‚ по шому чшо уголЪ сес == 4ео пря- 
т Ме, бокЪ се—ей по положентю ‚, ре общий 

_ б5КЪ обоимЪ треугольникамр» чего ради 
В Ио (50): но се==ед, по сему се 
^ = фыеи>1Д, и такЪ ©Ё падаеш?Ъ не на 
° Половину основантя. с@ равнобелреннаго шре- 
. — Угольника се, слБдовашельно не перпенди- 
{# ° кулярна кЪ ар (52). 


корочБ всЪхЪ другихЪ лин ас и а4, изЪ 


| 4$. ТЕОРЕМ. Перленликулярная ав‘ 
; 
_ Шочки а кь линфе ер лроведенныхъ. 
} 


_’  40каз. Продолжа линфю 0, сдБлайф. 41 
В } — аЁ, проведи с}. 'ТреугольникЪ пёс бу- 
| дешЪ = ср з ибо ар = Ё}, фс общая, и угохЪ 
_ 45 — Де прямые, по сему ас == Г» но ло- 
‚ маная 
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маная линфя дсГ>арГ (6 ), слБдовашельно 
ас равная половин первой линфи ас 
болыше нежели пр равная половинЪ другой 
иЁ. "Также докажегися, что 44 и проч: боль- 
ше 02. 


45. ЗАДАЧ. `На данной линфе оф › сдф- 
лать уголь равенъ данному углу вы 


РЬтен. ИЗЬ точки { произвольно взя- 

$. 42 тымЬ разтворентемЪ циркуля, между бо- 

ками даннаго угла начерти дугу 1, точки 

{и К соедини хордою {#5 потомЬ шЁмЪ же 

разтворендемЪ циркуля, на данной лин$е ар, 

изъ шочки 4 на черши дугу 42, на которой 

положа хорду 4 равну {2 , чрезЪ шочку е 

проведи линЪю йе, будетЪ уголЪ рас равенЪ 
данному углу 5{%. 


Доказ. Понеже па РЯ › Де, 
— &/ по рЬшен?ю, шого ради шреугольникЪ 
иде —= ПЕ (33)» сльдовательно и уголь 
рас = © 


_46. ЗАДАЧ, Данной уголь Вас раздф- 
лить на дв$ равныя части. 


4 
х 
=. 
> 
* 


отитрартетиоочит а 


вый 


а 


Ршен. ИЗЪ верьха ий даннаго угла, по- 
ф.45 ложи соизволяющей величины равныя линфи 
ад и ае, попомЪ изЪ шочек? 4 и е произволь- 

но взятымъ разштворентемЪ циркуля, начер- 
ши дуги пересъкаюция другЪ друга вЪ шочкъ 
{3 на конец изЪ верьха а чрезЬ шочку Г 
прошяни линфю аЁ, которая данной уголЪ 

рис раздьлишЬ на дв равныя часши. = 
дока- 


р уу 


479} 


# В 


ав ут разная 


иди у тоит изреещи 


ридер 
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Доказ. Проведя линфи а и ер шре- 
угольникЪ ара будет == дер ибо 14 
—4е, а==ер положенйю , и а{ общая, 
слЪдовательно и уголЪ 4ар==ейр (53). 


471. ЗАДАЧ. По двумЪ линБямъЪ 4 , 
ис и углу х, начертить треугольникЪ , 
чтоб’ данной уголь х заключался между 
данными линБями. 


Решен. и локаз. Взякь линфю ар за 


основане сдБлай у шочки а угол рас —=$.4% 


данному х (45) опредфли линфю ас р- 
вну данной с, на конецЪ соединя точки 
р ис прямою линфею #[с, произойдешь 
требуемой шреугольникЬ арс. 


48. ТЕОРЕМ. Ежели двБ параллельных 
линфи ар ис4, пересБкупся третею ср, 
то углы аврИе на кресть, будуть 
равны между собою. 


Доказ.. ИЗЬ шочекЬ © и # проведи к 


° параллельнымЪ с и ар перпендикулярныя Ф. 45 


линфи 07 ийЁ (4т), кошорыя будушЪ озна- 
чашь Газстоянте параллельныхЪ линЪй ар 
и са. (44) и равны между собою (22). И 
такЪ в шреугольникахЬ 017 и ск ‚ будушр 
углы ди прямые $ перпендикулярная 07 == 
№ и бокЪ 0} обоимЪ шреугольникамЪ 
общий» того ради треугольникЪ ой ра- 
венЪ шреугольнику ок (54)5 сл5дова- 
тельно и уголЪ аор== ей4. | 

Б 5 СлБ дс. 
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СяБдс. 1. Когда дРБ параллельныя ли- 
нБи ар и с4, пересфчены будущшЪЬ шрепйею 
| еГ, шо вЪ одну сшорону лежащте углы ас} 
| и сёр будутЪ равны между собою. Ибо по 
прелРилущей шеоре».Ъ уголь = Е = 
СА} (20) 3 посему уголЪ аб сй$ (ариф.зо). 
Также докажешся, что и уголЬ = 


ЯАЕ 


} 


’ СлБдет. М. Сумма угловЪ рой — ас 
внутрь параллельныхЪ линЪй, равна двумЪ 
прямымЪ угламЪ. Ибо уголЪ ие} сЪ угломЪ 
рой == 180 Град. (16): но уголЬ аер — 4 
слфдовашельно рой -н 015 =18о0 град. или 
двумЪ прямымЪ угламЪ. 


. 
р 
|. 
Е 
| 
й 


ана 


СлБдст. ТМ. Ежели нЪсколько ‘парал- 

ф.46 лельныхЬ линЪй 42, с4, бп и проч. пере- 

сфкушся линфею еГ: то углы ей и о/} 

будутЪ равны между собоюз потому чшо 

углы © и ет по первому сл5дсшетю ' ра- 

вны между собою, но уголЬ ср} == ет 
(20); слёдовательно уголЪ с} 61%. 


романе 


49. ТЕОРЕМ. Ежели двБ линЪи 1 и с4 
лересфкутся треппею ев такъ, что 
уголь а} судетЪ равенъ углу е4, то 
линфи ар и сабудутъ ларалельны ме- 
Жду собою. 


НОЕ 5 


* 


Доказ. ИЗЪ точки $ на линфю с4 опу- | 

ф. 45 сшя перпендикуляръ 61 сдЪлай {о = М, | 
проведи Ик. ‘ТреугольникЪ №} будешь 
равен #дй: пошому чшо бокЪ 5й обоимЪ 
шре- 
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треугольникамЪ общтй , и {= уголь - 
” 0 — углу 6М ‘по положенйю › по сему 
уголЪ с ==0й прямые, и Ай =0: (50), 
— но равныя Рй и 01 перпендикулярны кЬ 
’ фри с, шого ради линфи ар и с4 находя- 
° Шея друг ошЪ друга вЪ равномЪ разсшо- 


янти $ слФдовашельно параллельны между 
‚ собою (22). 


СлБлс. 1. Ежели двБ линфи ар и с4 
перес$чены будушЪ шрештею еЁ{ шакЪ, что 
угохр 07 равен будешЪ углу ей ‚ шо 
линфи (фи с4 будушЪ параллельны» ибо 
угол Ъ ебр == 46 { (20) == ей4 по положентю, 

‚ по сему ей4 == а®{ (ариф.зо) $ слфдовашельно 
линфи @й и с4 Параллельны. Е 


СлБдс. Ш. ЛинЪи ар и са будутЪ парал- 
лельны, ежели шрешья линФя е[ перес$- 
каешЪ оныя шакЬ, чпю сумма внушрен- 

‚  иихЬ угловЬ 0} -— ей равна двумЬ пря- 
° МыЫМЪ углам» ибо угол ав р-р == 
'АвВуУМЪ прямымЪ углам (16), шакже 
ро -=- е!4 = вумЪ прямымЬ угламЪ по 
положентю ‚ по сему а2р— юр= Ё- 
ей (ариф.3о)5 а ошнявЪ ошЪ равныхЪ 
количесшвЪ уголБ Рок останешся уголЪ 
45 Г — ей (ариф. 54),  слЪдовашельно. ли- 

| нБи пр и с4 параллельны между собою. 


50. ТЕОРЕМ. Ежели 46$ лараллельныя 
| линфи ар иИс4, лересфкутся двумя 
| параллельными жъЪ ефи в#, то противу- 
лежания стороны №, тп] также № ит, 
| заключаю- _ 
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заключаюнйясл между лараллельныхъ 
линфй всудуть равны. 


Доказ. Проведя линфю /, будеш вЪ 

ф.47 треуголькахЪ ИИ и 2/ уголЪ и=АЙи 

ти — ИЕ (48), и припюмЬ бокЪ 1/ обоимЪ 

шреугольникамЪ общий по сему шреуголь- 

никЪ ИИ] = 11 (50), слБдовашельно и 
линфФи {= И, И == И, 


51. ТЕОРЕМ. Во всякомЪ параллело- 


грамБ ис4, лротивулежанйе бока а1, 
фсе и а 4 `лараллельны. 


Доказ. Проведя ас, треугольникЪ а4с 

Мот будешЪ == дс: ибо да = с, ас = аи, ас 
ф. 25 общий бокЪ , по сему шреугольникЬ ас == 
саф, уголь 44с = #са (53) шого ради ли- 

н+фя 44 параллельна [с и 4с параллельна ар 


(49). 


59. ЗАДАЧ. ИзЬ точки с, провесть ли- 
нБю с4 лараллельную данной линБе а: 


Рышен. ЧрезЬ шочку’ с проведи произ“ 
Мо вольно линфю се ‚ которая бы пересфкла 
ф,48 линБю 4 ВЪ шочк$ е. СдБлай уголь ес@ 
равенЪ сер (45); шо проведенная чрезЪ 
точку #4 ‘линфя с4, будепть параллельна 

КВ линфе пр (49). 


РЗ. ТЕОРЕМ. Во весякомЪ треугольникв 
#}с наружной уголь 4, равень двумЪ 
внутреннимъ лпротивулежащимъ уг- 
ламъ сар = арс, 


доказ. 


Ы 
| 


Оранта 
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Доказ. ИЗЬ шочки с прошяни линъю 
(е вЪ паралель боку 4р (52), будешЪ уголБ 
ес@ равенф углу 2ас, и уголЪ еср == углу 
с (48)5 посему сумма угловЪ ес —= фе, 
пю есшь утолЪ рс@ == углу сар == айс. 


СлБ4с. 1. Во всякомЪ шреугольник® айс, 
сумма вс5хХЬ внушреннихЪ угловР равна 
двумЪ прямымЪ угламБ или 18о град. Ибо 
по предЪидущей шеоремЪ уголЪ 24 — сор —- 
ис, а придавь кЪ симЪ уголЪ деф, 
будеш"Ъ угол реф -= ср —=сар = афс-н ас 


$. 49 


(ариф.35 )3 но #64 = иср == двумЪ прямымЪ 


угламЪ или 180 град. (16), сл5довашельно 
сумма внушреннихЬ угловр сар = ас — 


ар равна двум прямымЪ углам или 


180 град. Сариф.зо }. 


СлБдс. П. Вжели два угла треугольника 
извёсшны,  пю шрепийй онаго угол сыще- 
шся, когда сумма двухР изв5сшныхЬ уг- 
ловЬ вычшешся изЬ 180 град. осташокЪ 
будешЪ число градусовЪ искомаго угла. 


СлБдс. ПП. Когда два угла одного шре- 


Уугольника равны двумВ угламЪ другаго’ 


треугольника, шо и шрептй шретьему не 
премнно равенЪз шакже ежели уголЪ 
одного шреугольника равенЪ углу другаго, 
то и сумма двухЪЬ перваго, равна сумм$ 
АвухЪ угловЪ вшораго шреугольника. 


СлЬдс. 1’. Когда вЪ шреугольиик® 
эдинЬ угохлЬ прямой, по сумма прочих 
| угловъ 
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угловБ равна прямому жЬ или 9о град, и 
такЪ когда вЬ шреугольник$ будешЪ одинЪ 
уголЪ прямой или тупой, шо прочте будушЬ 
острые, поелику каждой из нихЪ меньше 
прямагоз сл5довашельно во всякомЪ шре- 
угольникБ не можешЪ быть бол$е какВодинЬ 
уголхЪ прямой или шупой 3 чего ради вр равно- 
бедренномЪ прямоуголвномБ шреугольник5 
острые углы сушь по 45 град. (52). ВЬ 
равносторонномЬ шреугольникБ каждой 
УуголЪ == прямаго угла или *3° == бо град, 
54. ТЕОРЕМА, Треугольники дс и Че} ду- - 
дут совершенно равны , козда два 90ка це „| 
и | одного, равны двумБ Фхкамъ аГ иер | 
дру?4:0, и узлы ци 4 противолежащеёе рав- 
ным дохамз фе и еЁ равны при томЪ же 
углы ас и аер дудут5 острые или тулые. 


: „Дохаз. ПоложимЪ чшо углы В иё острые. ИзЪ 
ф. 50 верьховЬ с и/ опусши перпендикуляры св и/в кЬ 
ар ие (41) › треугольникЪ 08 будешЪ = 4/й: ибо 
| бокЪ 46 — /\› уголЪ а=4 по положентю, уголь | 
аяс == Ч/ прямые; чего ради угодЬ асе == а/ (53) | 
| посему и ав — 1 ‚св ==] (31), шакже шреуголь- 
никЬ рес — ей/ ‚ пошому чшо уголЬ рес — ей" пря- 
Е: мые, ас — Й/ доказано, иср = е/ по положентю» по 
} сему = (34): и шакЪ (арфе) ав = 
} 
} 
| 
| 
| 
| 
1 
| 


ры 


(ав-ьйе ) ае (ариф.з3); слБдовашельно пгреугольникЬ 
@ф — 4е/ (зо изз ). 


ф.51 ВЪ другомЪ случа$. Когда углы а иде | 
шупые и бокЪ [6 — 6/. ИЗЪ верьховВ с и Л на продол- 
женныя основан!я @ф и (2. опусши перпендикуляры 
8 и /№ (41). ТреугольникЪ асе будешь == 4/в, и 
7 —7} докажешся какЪ и вЬ первомЪ случа$ ; шожВ 
докажешся и ВБ прямоугольныхЬ шреугольникахЪ 
бе и Гей что фе — 2 (34), наконецЪ (ав — 2) 
аб — (4—2) 4е (ариф.з4 ); сл$довашельно тре- 
угодьникЬ 126 — шреугодьнику Це (зо изз ). 


Прим5ч. 


оч ТА, 
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Прим5ч. Когда ВЬ шакихЪ шреугольникахЪ неф. 5ф 
будешЪ упоманушо чшо угды айс и 42/ оспрые или 
шупые: шо равенство сихЪ шеугольниковЬ будет 
сомнищельное. И5о когда изЬверьха с описать дугу 
ри, шо шреугольникЪ @» сдФлаешея меньше аб 
(ариф. 32)» и бока Вс и (и == ве а = 8 и уголь 
сар — г4/ останушся непрем$нны, посему‘ равенство 
шреугольниковЪ 6» дешЪ сомнишельное. 


55. ТЕОРЕМА. Во всякомЪ тувуголь- 
никБ, когда уголь а= то И 60 
ас будешь == фе. 


Доказ. ИзЗЪ шочки с на основан1е ар 
опусти перпендикулярЪ с@ ( 41). вЪ шре- 
угольникахЬ ис4 ие, булешЪ уголЪ ср о 
— углу 4496 прямые, и уголЪ 0— 2. зо 
по положентю $ по сему уголЪ ` #64 == аса 
(53), и бокЪ @с обоим шреугольникамь 
общтй., слБдовашельно шреугольникЪ 14 
— 24с и бокЪ ас — Сэт). 


76 ТЕОРЕМА. Во веякомЪ треуголь- 
никЬ ас, когда уголь ас больше угла 
4+ ТО И бОКЪ ас волыпе бока {с. 


Доказ. У точки ф сдЪлай угол 024 — № 2 
углу а (45). БудешЪ бокЪ 24 —=44 (55): $. 5% 
но 4 — 4- С (35); слБдовательно 
(4 = ад )ас = #. 


57. ТЕОРЕМА. ВЪ треугольникв ас 
хогда бокъ ав больше сока а, пои 
уголЪ ас? судетЪ солыше угла абс. 

Доказ. На основанти ар опредфли лиф. 54 


Н$ю 44 равну меньшей ас, уголЪ и4 
будештЪ 


я 
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будешь = 04с ©3532). Уголь а4с или вед 
больше угла ис (53), кЪ углу ас4 при- 
дай уголЪ 4ср, будеш уголЪ - ( 464 —= 4) 
с» еще и больше айс. ч. д. н. 


58 ЗАДАЧА. На концЬ линфи 4, ло- 
ставить перлендикулярЪ- 64. | 


РЬшен. На произвольно взятой оШЪ | 
$. 55 точки р линфе ре, сдълай равноспорон- 
ной шреугольникЪ рее (36). На продол- 
женной се опред$ли со — ер› на послБдокЪ 
изЪ р чрезЪ шочку © прошяни #4, кошо- 

рая будешЪ желаемой перпендикулярь. 


Доказ. Понеже уголЪ сер= се (52), 
также  угохЬ (сер )ефе = сор = ео. (53), 
уголЪ сер ==ефе (52), посему уголЪ ере —= 
све» но уголЬ сре = бо град. (55), чего 
ради уголБ ерс — Зо град. и наконсцЪ уголЪ 
Сере —= ебо )ара = до град. (ариф. 33) 3 сл$- 
довательно р4 перпендикулярна к 44 (27). 


59. ЗАДАЧ. Начертить треугольникЪ 
чтобы основанте онаго было равно дан- 
ной линфе а, и при немъ углы равны 
даннымЪ угламь хиу, коихЪ сумма 
менышйе лвухЪ. лрятыхЪ угловъ. 


зчориотогаю Вис ретсотуг О С 2 


РБшен. и Доказ. Данную линфю 4 

ф. 56 Возьми за основан1е, на кошорой сдфлай 
уточки й уголЪ рас=ил, ау шочки В 
уголЪ ис =у (45), коихЪЬ продолженные 
бока взаимно пересфкшись вЪЬ шочк5 с 
составяшЬ. шребуемой шреугольникВ а. 


=. 


ориг 


р ия 


| 
| 
К 
р 


ну 
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‘60. ЗАДАЧ. По данной высотб ас и д?о- 
зонал5 фсе которая дольше высоты , на- 
чертить прямоугольной треузольник?. 


Р5лиен. и доказ. На произвольно проведенной 


длине @е изЪ шочки @ посшавь перпендикулярьЬ аё 


равен данной высот (6 (58). ИЗЪ шочки с раз- 


шворентемЪ дтогонали {4 опиши дугу» кошорая не 


опред5ленную @е пересчешЪ вЪ шочк$ р. На конецЬ 
соединя точки с и р прямою линфею 2, получишь 
шребуемой шреуголвникЪ, 


бт. ЗАДАЧ. По данной высот ар, основа- 
#20 аси углу ®, начертить трэузольникв. 


Рвлиен, и Доказ. взявЪ личю ас за овнова- 
те, у шочки а сдЪлай уголЬ сай = 2 (45). ИЗЬ 
мочки 4 поставь перпендикуларь аф равенЪ данной 
высот ар ( $8); пошомЪ изЪ шочки р проведи. ли- 
н$ю [4 +Ь параллель основаню @ (52), Которая 
пересФчеиЪ бокЪ угла сай вЪ шочк® 4 ; на посл$докЬ 
соединя шочки Ди с прямою линфею с{, получишь 
шребуемой шреугольникЪ 44, коего высота 4е = 
данной ар (со). | 


62. ТЕОРЕМ. В5 дзух$ треугольниках 
266 и ар, имБющихь одно осковане ав 
сумма двухЪ ков аце-= ре одного тр> 
Угольника ‚ дольше суммы Ч99ков5 а === 4 
&рузаго. 


Доказ. Продолжи 44, пока пересфчется Ъ 66- 
комЪ ре ЕЪ шочк® е, будещЪ ас-= се >= аес ай + 4? 
также и ре + де => 4 (35). а придав сти вели- 
чины КЪ первымь, будешь ас += (ие + 62 бе + 4е > 
81 + Че + Ч Сариф. 33) $ на конець ощнявЪ ощЬ = 

Часть 11 м > 


ф.5т 


ф. 58 


ф. 59 


„ 
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ихЪ количествЪ величину 42 › осшанешея @ё +0 >> 
ад +6 (Сариф. 34). 


63. ТЕОББМ. Еогда два‘ дока ар и Ш 
треугольника афс, равны двумЪ докамб це 
и её другаго треугольника аер, и мжду 
равными дбоками узголъ р перваго, дольше . 
узла 6 вторагоз что оснозанёе ас первазо, Н 
ЧудетЪ больше основанёя (Ё втораго. 


„Доказ, На бок ов (Мо з) сдфлай уголЪ ар \ 

ф. бо пех Опред®ли = г“ или [с, проведи линфи сви | 
ае , которая будешЪ — &/(3о). При чемЪ нроизой- | 
дешЪ. равнобедренный зпреугольникЪ 862: ибо ри == | 

г == $6 по положеню, чего ради уголЪ фев == 26 | 
(32). КЪ углу рас придай утолЬ срёб, вудешЪ ( рр 

-- сера > (яз а по ошияпйи ош послФдняго , | 

Угла @6, осшанешся уголЪ авс больше асе, по сему | 

45 > ад (56), слФдовашельно и больше (//. 


Но есшьли кшо скажешЪ чшо при сдФланти пока- | 
заннаго: Первое, шочка# упадешЪ на прямой линфе а р 
( № 1); шо будешЪ уголЪ абс > абе, или больше е | 
по положентю у по сему линфя @с > св и больше 4. 
(ариф.зз ). Второе ‚.чшо точка & упадешЪ внутрь | 
шреугольника афё ( №2): шо будешЪ ас + > вв _ 
+[е (62), а по ошняшТи равныхЪ количестеЪ фсё и 
ра, останешея ас >> ав ибольше (/^ ( ариф. 34). 


64. ТЕОРЕМ. Во всякомЪ четвероуголь- 
ниИКБ 14, сумма внутреннихЪ угловЪ 
равна четыремъь лрямымьЪ угламьъ. 


Доказ. Проведи дТогональ ас, ошЪ чего 

ф. 27 произойдешЪ два треугольника о и а64, 
ИЗЪ коихЬ сумма угловЪ каждаго равна 
двумв 


Ито ИЕ РЕЗНЯ а Л рии ры. 
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двумЬ прямымЬ угламЪ, слФдовашельно 
сумма всЪ5ХхХЪ угловЪ чешвероугольника рав- 
на четыремЬ прямымЪ угламЬ или 366 


6 
Г _ град. 
р 


СлБдс. Т. Ежели шри угла в чешверо- 
спюронник$ прямые, шо четвертой непре- 
иЗнно прямой, а когда два какте нибудь 
изЬ чешьырехЪ угловЬ равны двумЬ пря- 
мымЪЬ угламЪ, шо проще шакже равны 
двумЬ прямымЪ. 


СлБАст. П, Ежели ВЪ параллелограм5 Ф. 24 
одинЪ уголЪ В прямой, шо и прочте бу- 
душЬ прямые: ибо уголЪ р сЪ угломБ т 
равны лдвумЬ прямымЬ угламЪ (48), но 
уголЪ р прямой, сл5дственно и уголЪ 27 
° прямой. ‘Также уголЪ р сЪугломЪ 4 ра- 
вны двумЬ прямымЪ угламЪ (48), по сему 
угохЬ 4 равенЪ прямому жЬ, и уголЬ с по 
| ° пефвому слёдстшвфю не премфнно прямой. 


2 
2 ее» 


65. ТЕОРЕМА. ВовсякомЪ многоуголь- 
никБ арсдер сумма внутреннихъ угловЪ, 
равна лроизвелентю числа 60ковЪ б6езЪ 
двухъ на два лрямые угла. 


м“ 
ро ерИеЕ РО 54° Ут 


Доказ. РаздЪли многоугольникЪ абсйерф. бт 
о произвольнымЪ образомЪ на шреугольники 
г линфями де, её и РА изЬ однаго угла вВЬ 
’ йругой проведенными, какЬ вЪ фигурБ зна- 
ь ° ЧиМЪ. При чем произойдешЪ число шре- 
| В2 уголь- 
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угольниковЬ равно числу боков  безЪ/ 
`двухЪ> но сумма угловЬ всякаго шреуголь- | 
ника, равна двумЪ прямымБ угламЪ; шого 
ради сумма всБХЪ угловЪ оныхЪ шре-й 
угольниховЬ (кои составляюшЪ сумму! 
ВСЪхХЬ углов многоугольника) равна про-\ 
изведентю числа шреугольниковЬ или сум-. 
м5. боковЪ безЪ двухБ, умноженныхЬ на 
два прямые угла, шо есшь 6 — 2 — 4х2 
—8 прямымЪ угламЪ. ч. д. н. 


хо то = - В > 


о — 


66. ЗАДАЧА, Сыскать сумму граду: | 
совЪ внутреннихъ угловЪ фигуры арее : 


РЬшен. Число боковЪ безЪ двух) 
умножь чрезЬ 180 град. или два пря’ 
мыхБ угла получишь  шребуемое , по. 
есть 6 — 2 — 4х 180 град. —720. град. =. 
числу градусовЬ внушреннихЪ угловЪ фи- | 
туры арсае}. 


671. ТЕОРЕМ. Во всякомЪ многоуголь. 
викБ сумма наружныхь угловЪ 45 -—'; 
1 


} 
3 


дс —= её -= ке] = № — та, равна’ 
четыремь прямымЪъ угламЪ или 560 
град. Г. 


Доказ. Понеже каждой внутренней | 
уголТ а, р, с, @, е, К со смыжнымЪ ему. 
наружнымЪЬ. угломЪЬ равны двумЬ пря 
мымЬ угламЪ (16)3 слФдовашельно сум-. 
ма внутшреннихЪ и наружныхЪЬ угловВ, _ 
равна двумЪ прямымЪ угламЪ умножен». | | 
нымЪ на число боковЪ фигуры, шо есть ' 
Е. 


ик 
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`бх2 = 12 прямымЬ угламЪ: но сумма 
знутреннихЪ углов многоугольника, по 
предь идущей шеорем$ равна двумЪ пря- 
`мымЪ угламЪ умноженнымЪ на число 6о- 
У} хор безЪ двухЪ, шо есшь 6 —2=4х2 


0—8 прямымЪ угламЪз кошорое вычшя 

"УЗ 12 осташокр 4 прямыхЪ угла или 

1“ 360 град. будешЪ равенЪ сумм на руж- 

2 ныхЬо угловЪ со = асв = её —= Кер — 
‚а — та. 

- 68. ЗАДАЧА. Сыскать сумму градусовЪ 


р: 
: +1 ружных$ 4у2л065 фигуры, у которой 
" одинф угол входяащёй. р 
” Р5ашен. КЪ чешыремЪ прямымЪ угламЪ придай $.62. 
о да прямыхЪ угла, получишь шребуемую сумму 
| наружныхЪ угловЪ фигуры, шо есшь  шесшь пря- 
_ мыхЪ угловЬ или 6 Х 90 град. — 540 град. 


Доказ. Точки Ри соединя прямою линфею 
. РМ, произойдешЪ змногоугольникЪ безЪ входящаго 
=’ угла, исумма на ружныхЪ угловЬ а, р» 6» Ц г’ ша- 
Ни кей фигуры, но предЪидущей шеорем$ равна 4 пря- 
60’ мымЬ угламЬ ; новЬ разсужденти входящатго угла, 

° са5дуешЪ кЕЬ чешыремЬ прямымЬ угламЪ придашь 

< утолЪ а, № и?» коихЪ сумма равна двумЪ прямымЪ 
ей ° Уутаамь (53); слФдовашельно еумма наружныхЬ 
| | угловЬ многоугольника д ++ +е+1+В+ 4-е 

} ==6 прямымЪ угламЪ, 


м- | Сльдст. ИЗЪ шого явешвуешЪ , чшо для сы= 
Ъ ^ бканя суммы наружныхЪ угловЬ какого низудь 
Н. Иогоугольника со входящими углами, должно на 
1ь "Какой входящЕй угодЪЬ кЪ чешыремЬ прамымЬ уг- 
_ 24аЪ придавать по два прямыхЪ угла. 


69 


> 


“| 


ф. 25. 


ф.63. 
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69. ЗАДАЧА. На данной линбе ар на- ] 


‘Уертить ква лратЪ 


Р5швн- ИЗЪ шочекЪ дир на линле 


@р посшавв перпендикуляры ас и 4 — а} 


(58), пючЧки с и (4 соединя прямою ли- 
нфею с будешЪ фигура о шребуемой 
квадрат. 


Аоказ. Понеже ар = ас = и углы 
сари 064 прямые по р-шен1Тю ‚ шого ради 
С4 параллельна (р (22), по сему всз 
бока равны (50) и углы прямые; слЪло- 
вашельно фигура 4фс4 есть квадрашЪ (27). 


10, ЗАДАЧА. По основан1ю а и вы- 
сот 45 начертить лрямоугольникф. 


РЬШЕн. ВзявЪ линёю ар за основанте, 
изЪ шочекЪ 4 и ф поставь перпендикуля- 
ры ии фс равные высошф 44 (58); на- 
конецЪъ шочки фис, соединя прямою 


линфею с4 будешь шребуемой прямо- 
угольникЪ. 


Доказ. Понеже и4 = и перпендику- 
лярны КЬ (р, по сему ар параллельна къ 
с4 (22), шакже 04 параллельна кЪ [с , и 
углы 4, [р,с, 4 прямые; сл5довашельно 
фигура арс@ есть прямоугольникЪ (24). 


71. ЗАДАЧА, На лин$е а ло данному 
углу у, начертить наклоненной кбва- 
ярать ( ромьъ }. 

РЬШЕн. 


| 
| 
й 


алена обжим Ч 


а 


азии 9 


ай 


а алый 


'ТреугольниковЬ и прочая 39 


1- рыиен. На линеё ар У точки 4 сдвлай 
уголЪ ра = у (45), на спюрон® кото- № % 
1е | раго опредёли линфю 4 == ар. ПошомЪ $.64 
р изъ шочекр 4 и р проведи @с и 2с пара- 
* лольно кКЪ ори 04 (52), кои взаимно 
‚| пересфкшись вЪ шочк$ с, сдблающшЪ шре- 


буемой ромбЪ (50 ). 


72. ЗАДАЧА. По двумЪ линфямЪ аа и 
и углу < начертить лараллелограмъ. 


ва 
5+ 
— 

м от 


РЫШен. ВзявЪ линфю а за основанте, т, 65 
сдфл-х у шочки. а уголЬ 26а4 равенвЪ дан- 
ному ® (45), опредБли ар = ре. ИзЬ шо- 
чек р ий проведи < ис вВЪ параллель 
12 и (ё (52), ошЪБ чего произойдешЬ тре- 
буемой параллелограмЪ. 


— 
` 
ПАО печ р 


<* 
= 


а сб 


гм 
‚ 
а 


- Доказ. Понеже 4 = №, а = 4 (50), 
О . и уголЪ раа= 0а= . по сему угол Ь 
10% — 04; слфдовательно фигура [54 
есть. параллелограмЬ (27). 


| 15. ЗАДАЧА. По трем даннымЪ линБям5 

2 ар, с 5 си углу х начертить траплецёю, 

: | что Чы р была параллельна основангю аф. 

| \ 
ь Рьшен. и Доказ. ВзявЪ линфю. ар за осйова- 66 


не  сдфлай у шочки Б уголЬ аб = *(45.)»› на 
сшорон$ котшораго опред®ли и —{4. ИзЬ шочки 6 
проведи (4 ЕЪ параллель кЪ 246 ==4ь наконець 
точки 4 и 4 соедини прямою линфею. 44» получишь 
шребуемую шраненцтю, 

в 4 24. 


о 


К. 


40 О фигурахЪ,; о равенсшвЪ 


74, ЗАДАЧА, ИзЪ четырехЪ линБй 
}с, са и 4е, начертить тралешю, что 
бы #6 была Лараллельна основантю а. 


РЕШен. Взяв линфю а за основанте, 
опредфли на оной линфю 4й==[с, по- 
пюмЪ сдвлай на ру треугольник 90р ко- 
тораго бы бокЪ {9 былЬ равенЪ с] и бокЪ 
45 = 4@ (51), изЪ шочекЪ $ и. д проведи 
линфи сс иас вр параллель кр 0р и. 46 
(52), кои пересфкшисв вЬ шочк5 с опое- 
дъляшЪ шребуемую шралецтю. 


Дока3. ар =хар, @4==СР, 64 — 4 по 
положентю; но 44 и сх шакже ас и су между 
собою параллельны по рфшентю , чего ради 
44 = © = М, == 06 =; слвдова- 
тельно шрапецтя 4рос. имфешЪ бока рав- 
ны даннымьЬ линЪямЬ, 


Прим53. ТакимБ же образомЪ начер- 
шится трапецтя и по шремЪ даннымЪ 
лииЪфямЪ, с пою шолько разноспию ‚ что 
на линЪе др равной разносши двухЪ ли- 
НФй кои имБюШЪ бышь параллельными 
между собою, должно сдБлать равнобе- 
дренной шреугольникЪ [7, кошобаго бы 
бока были равны данной шрештй линфе с4, а 
впрочемЪ надлежишЪ постулапь по выше- 
писанному рёшентю, 


15. ЗАДАЧА, По данным ‚ высот$ а6, 
узлу хи двумЪ линёямз (4. и фсе, кои дол- 
жны быть ‘между с040ю параллельными 
начертить тралецёю, 


Рыие- 


НКАУ ЧЕ НИИ 


Петер опус ОУ 


шреугольниковЬ и прочая 4+т 


ат Рёшет. СаФлай основан1е 14 —= данной 0, у ф. 68 

по почки а сдлай уголь 446 —., изЪ шочки а по- 

: сшавь перпендикулярЬ 69—= ‘данной высош$ аб, по- 

В шомЪ изЪ шочки # проведи неопред$ленную израл- 
лельно КЪ ай, на которой ошЪ шочки в положи ` 

= й — данной [с наконецЪ шочки с и 4 соединя пря- 

0-  юю линфею с › получишь требуемую шрапец{ю 


>. 


им5ющую выссшу равну данной ар, 


О ЛИНБЯХЪ ПРОВЕДЕННЫХТ, 

И О МЪ$РФ$ УгловЪ ВЪ КРУГФ. 

76. ТЕОРЕМА. Ежели изЬ центра с 
круга их на хорлу а олустится 
лерлендикулярЪ се, то оной какЪ хор- 
ду вё‚ такь.и дугу вр раздблитЬ на 
465 равныя части. 


Доказ. ИЗ центра с проведя лини 
ас и фе, будешЪ вЬ шоеугольникахЪ дес о. 
и рес бокЬ ис = радтусы, ес общтй 
бокЪ, и уголЪ иес =={ес прямые, по сему 
шреугольникЪ пес == ес (54), ие — йе, 
уголБ пса == сз того ради дуга да = 4 
(15), слфдовашельно хорда ар, и дуга 
14 ‚о перпендикуляромЪ с4 разд$лены. на, 
ДВ равныя часши. 


С 
| 
ь 
| 
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х 
Е 

| 

—_ 


серр 


СлБлст. ИЗЬ сего видно, чшо изЬ по- 
ловины хорды аф, чрезЪ ценшрЬ с прове- 
денная линфя 65, кКЬ хордЪ ар будешь 
перпендикулярна; ибо, вЬ шреугольни- 
ках де и [ес , вер, ш-=р, ес 
общуй бокЪ посему и утолЪ Рес -= дес 
(52)  слздовашельно © перпендику- 
лярна КЪ 1р. 


И а о арии 


в 5 2. 


4.5 < О линфяхЬ проведенныхЪ 


171. ТЕОРЕМА. Ежели изЪ средины 
хорлы а лоставится — лерленди- 
куляръ е4, то оной лпройдеть чрезЪ 
центръ круга #4. 


Доказ. Ибо всякая шочка изЬ сосша- 


Ф. ТО вляющихЪ перпендикулярную лин?ю е4, 


какЪ на примЪрЪ в, будешЪ находишься 
вЬ.равномЪ разстоянти ошЪ шочекЪа и р, 
попому чшо вБ шреугольвикахЬ 060 
и (0, 4 = И, 6 общй бок и 
уголЪ 65 == [0 прямые, по сему ив == 
юз; слдовательно н$Фкая шочка изЪ 
составляющихЪ перпендикулярную ли- 
ню еф есшь ценшрЪ круга (8). Есшь 
лижь положимЪ, чию ценшрЪ круга а#4 
будешь точка с: шо проведя линфи ас 
и с должна бышь ас равна № (8), но 
в шреугольникахЬ 16 и {с линфя ес 
общая, бокЪ пе фе, шупой уголЬ дес 
больше осшраго’ угла [ес, шого ради ас 
больше #2с (65), и по шому шочка 
с не ешь ценшьь. 


78. ТЕОРЕМА. Хорды 0 иар ра- 
вно отстояиия ‘оть центра круга о, 
равны между собою. г 


Аоказ. ИзЬ центра о на хорды ар и 
4[ опусши перпендикуляры ос и о, про- 
ведя од и о4 будешЪ ое == ое по поло- 
жентю, оф = ой ражусы , и уголь е=с 
прямые ‚, по сему полхорды 4 = #16 (34 )з 
слЪдовашельно @р =}. 

СлБАС- 


арен злозтряуририите ри ИН 


ерерурпиииниаесо Яо ыы ы 


ди ричи 


и о мБрЪ угловБ вЪ кругЪ 4,5 


ы | СлБдс. РавнымЪ хордамЪ оф и ар, рав- 

.- \ Ныя дуги соошв5тсшвуютЪ. Пошому чпю 

ъ 40 — 04, ро = о{ и ар == @аЁ , посему тре-. 
угольникВ 40} = 00р (353), и уголЪ 4оЁ 
— и(0ф, слфдовашельно и дуга аф == дугь 


- # #5). 


79. ТЕОРЕМ. Во всякомЪ кругВ аеЁр 
ИЗЪ 6СФХЪ хОрлЬ са, еи лроч. бли- 
жайшая кЪ центру воле ШБХхЪ кой 
далфе отьЬ онаго, и дламетръ ар боль- 
ше всякой хорды. 


— 


Аоказ. Ибо проведя ос, ой, ор, ое и 
проч. будешЪ те, вЪ шреугольникахЬ сод и $12 
го} бока .со, ой, ео, {К равны, и угофЬ 
со@ одного ‚ больше угла еоГ другаго ь 
слЪдовашельно хорда 4с болыше хорды её 
(63 ). Че дтамешрЬ пр==ос -- ой, но ос 
= 04 > с4з слЪасшвенно и дтамешрЪ ой 
больше хорды с@ и проч. 


о чо: Ч, А — 
кеды ат г МЧ 
а винт ато ь 
у ыы те зу ялеричАщиищиирруикт РИ 


80. ЗАДАЧА. ВЪ данномЪ кругБ 0624 
центръ сыскать, 


РЬшен. Проведи произвольно хорду ар, 
’  (азАБли оную на дв равныя часши (39 тр 69 
’ чрез средину е хорлы аф проведи перпен- 
°  дикулярную линфю 4 (40), которая бы 
концами касалась окружносши круга $ на 
послдокЪ линфю 04 раздъли на дв рав- 
ныя части въ шочк$ с, кошорая будешЪ 
‚искомой центьЪ, 


„Доказ. 


ф-15 ня прямыми линъями си Ш, 


4+ О линфяхЬ проведенныхЪ 


_Доказ. Перпендикулярная са, изв сре- 
дины хорды проведенная, проходитЪ 
чрезЪ ‘ ценшрЪ круга с (17), по сему 
оная есшь дтамешоЬ, и шочка с ценшроЪ 
круга (3). 


81. ЗАДАЧА. Чрезъ три данныя точ- 
киа, рис, лежания невь прямой 


лни5е,‚ или около даннаго треугольни- 
ка афс олисать кругъ. 


РЫшен. Данныя точки 4, р, с соеди- 
разд5ли 
кажлую на двБ равныя часши вЪ точ- 
ках 4 ие, чрезЬ кошорыя поореди кЬ 
соединяющим Ъ данныя шочки лин5ямЪ 

перпендикулярныя линФи 41 и ейкои взаим- 
но пересфкшись вЬ шочк$ й, опредфляшЪ 
ценшрБ $ наконецЪ изЬ шочки #4, радту- 
сомЪ 44 или 21 опиши кроугЪ ‚ кошораго 


окружность пройдешЪ чрезь шри данныя 
почки й, р, с. 


„Доказ. Проведя линфи №, Риш, 
будешЪ вЪ шреугольникахЬ [4, с@в 
УгохЬ 24 равенЪ 146 прямые ‚, ар = с4, и 
14 обоимЪ шреугольиикамЪ общуй бокЪ, 
чего ради р — с} (50 )5 для подобной 
причины будешь и сё =—0йъ по сему сй 
= 44 = сущь радфусы круга изЪ ценшра 
й описаннаго, коего окружносшь прошла 
чрезЪЬ данныя шочки й, рис. 
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и о МБр$ угловЬ вЪ кругБ 45 


82. ЗАДАЧА. Данной дуги аср центръ 
сыскать, 


Ршен. Проведи по изволентю двъ хор- 
ды аси ФС разд5ли каждую на двЪ$ рав- 
ныя части перпендикулярными лин$ями 
Фи ей, кои взаимно пересфкшись в 
шочк5 й, опредфляШЪ искомой ценшоь. 
Справедливость сего докажешся какЪ и 
ВЪ предЪидущей задачз. 


85. ОлрелБлен. Танзенсъ или каса- 
тельная линЪя се называешся ша, кошо- 
рая касается окружносши круга, не про- 
р$5зывая онаго, 


84. ТЕОРЕМ. Когда на конц радтуса 
р лоставится лерлендикудяръ вс, 
то оной коснется круга только въ 
Одной ШОЧКБ $. 


Доказ. Понеже радтусЪ ар есть пер- 
пендикулярЬ кЪ [с и потому оной крат- 
чайшфе разстоянте ошЪ ценшра а до ли- 
ни с, по сему всякая сей линфи шоч- 
ка, на примЪоЪ какЪ 4ои проч. далфе 


`лежишЪь ошЪ центра нежели р, шого 


ради вс$ шочки, кромБ одной р сушь 
внЪ круга 3 свИбВанИВлЬно линфя ре ка- 
сается окружности круга шолько Б од- 
ной шочкф р. 


СлЬдс. Ежели изЪ центра @, ВЪ ка- 
сательную шочку р проведешся линзя др, 
то 


ф.7т& 


ЕЕ 
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шо оная будешЪ перпендикулярна кЪ ка- 
сательной #[с. Ибо фс касается круга 
только вЬ одной шочк$ р, чего ради вся- 
кая оной шочка должна находишься вн® 
круга, и потому изЪ ценшра й@ къ сей 
шочк5 4 проведенная линфя 44, будешь 
болфе нежели радтусБ ар» по сему ар, 
есть кратшчайшая между всБми линфями 
кои можно прошянушь ошЬ шочки д кБ 
касательной рез слфдовательно ‘линфя пй 
перпендикулярна кЪ касательной [с ( 44). 


85. Олредбленте. Сбехансз (СЪкущая) есть 


$. {6 линфя кошорая изЪ шочки лежащей вн Кру- 


ф. 15 


и 76 


га ‚ разр$зываетЬ оной на двЪ какТя нибудь 
части , какЪ 44, 4[, Че. Наружная 
„аслтЪ секалмса, есшь часшь о©наго нахо- 
дящаяся внф круга, какЪ 4, 40 и 43 а 
внушри круга находящаяся часть ра, р 
и №, именуешся внутреннею частью 
секанса. 

86. ТЕОРЕМА. Ежели изь точки а, 
взятой выше центра круга лроведут- 
ся 240 вогнутой окружности лини 
49а, аи 4, то бвулдеть самая боль- 
тая изЪ оныхЪ линБбя 41а лроходящая 
чрезъ центрЪ, также слижайшая къ 


центру бол5е ШБхЬь кои далфе от 
онаго. 


Доказ. ИЗЪ центра с прошяни се и ср, 
будентЬ те, 4 — 4с — (Гис > 4Ё, также 
48 — Че = (Садсе > 4. % поелику вБ 


у В? 


В ре СЕЛИ мч ".7127Ы 
макаулезитауроенинзоиниеиузророичитииет т т" ы 
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рлеариирие 
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шреугольникахЪ 4(Г и 4се линЪфя се есть 
общая и бокЪ се — ([, а уголЪ 4 > асез 


слъдовашельно @} > 4(65)3 пюжЪ самое. 


должно разумЬшь и о ш5хЁВ линфяхЬ, кои 
проведены изЪ почки 4, лежащей внЪ 
круга, какЪ изЪ фигуры 16 видно. 


СлБдст. ИЗЬ сего явсшвуешЪ, что по 
об стороны проходящей чрезъ. ценшрь 
линфи 44, кЬ окружности круга дер, кро- 
м5 двухЬ равныхЪ линфй провесшь не 
можноз сл5лоРашельно ежели изЪ одной 
точки провелушся кЪ окружности круга 
шри равныя; линфи, шо оная шочка бу- 
дешЬ ценшръЪ. 


87. ТЕОРЕМА. Ежели изЪ точки 4, 
лежащей вн круга, лровелутея до 
вылуклой окружности круга лини 
4, 4°, ав и а: то самая кратуайтая 
ИЗЪ сихЬ линфй булеть та, которая 
будучи лродолжена чрезь центръ 
с лройдетъ. | 


Доказ. Ибо проведя изЪ ценшра с ра- 
АТусы со, сви ск, будетЪ вЪ шреуголь- 
никахЪ 065, 4, Чск линфя 4с == с = 
Я = вен ва (35); но 0е = фе, то ош- 
нЯВЬ оныя ошЬ перрыхЪ количесшвТ осша- 
неся 24 < 04 ( ариф 34), шакже 14 
--йс > 6-0 (62): ное=сй ра- 
АТусы ‚ и шакЪ ошнявЪ онытя ошЪ обфихЬ 
количесшвЪЬ останешся (#;> 64 (ариф. *4 

шакимЪъ 


ф, тб 


$. 17 


48 б лин5яхЪ проведенныхЬ 


такимЬ же образомЪЬ докажешся, что 


и > 14. 


(15,46. ИЗЬ сего видно, чпю по 06% 
спюроны крашчайшей лини 4, не мож- 
но провесшь кром$ двухЪЬ равныхЬ пря- 
мыхВ линЪИ. 


88. ТЕОРЕМА. Когла на лрололжен: | 
номЪ радтусБ ае, возмется произволь-! | 
ная линфя её за райусъ и олитется | 
кругЪ, то оной коснется лерваго въ. 
Одной ТОЧКБ е5 И обратно › когда два 
круга касаются межлу собою вЪ одной | 


точкф, то радтусы ае и фе проведенные! 


въ касательную точку составятЪь пря- 
мую линфю а. 


Доказ. Те На концЦф радтуса ае поставь | 
перпендикулярЪ се (58), которой коснеш \ 
ся круга еРвЪ одной шочк5 с (84): № | 
какЪ радхусы 4е и {ее концами своими’ 
сомкнулись ВЪ одну шочку е, чего ради 
ес касаешся и лругаго` круга вБ шой же | 
ОЧКВ е $3 слЪдовашельно оные круги ка-_ 
саюшся между собою вБ одной шочк$ 6. 
Ое ежели изЬ ценшровЪ ди р вЪ шочку | 
касательную проведушся радтусы де и № 
и проведешся чрезЪ оную шочку касашель- | 
ная с4, шо оная какЪ кЬ ие, паки | 
КЪ фе булешЪ перпендикулярна (84); . 
‹лБдовашельно р будешЬ лин5я прямая. 

89, 


и о м5рБ угловЪ вЬ круг 49 


о’ 89. ТЕОРЕМА, Нозда частфю [4 радёуса 
4 взятою ‘виутри хруза олишется дру- 
’20й кругз, то оной ковнетея первазо вЪ 
Б № одной точк5 ц. 


„| Дохаз. Ибо проведя лин®*и @6 и № будешЪ аб 
+ >> 06 (35); но в ==ар-+ 4 радфусы › повему ф. 18 

+ > 6 -+ @ ‚ а ошняЕЬ ошЪ обфихЪ  величинБ 

’ линфю аб останешся 6 >> 64; слФдовашельно шоч- 

"| каг далфе лежишЪ ошЪ центра $ нежели шочка ($ 

‚= | шого ради вс$ шочкя окружносши круга 242, кром8 

Я одной Я вн$ круга 4". слФдовашельно окружность 


} омато касаешся окружнссши круга 64 шолдько в&Б 
одной шочк® 


+’ 90. ТЕОРЕМА. Между лараллельны- 


е\! МИ хорлами с4иеГ, дуги се и М рав- 
. | ВЫ между с060ю. 


’ Доказ. ИЗЪ ценшра о на хорду с4 или 

’ {р опусти перпендикулярЪ ор, котшорымЪ ф. 12 
дуги ср и ефГ раздъляшся на двБ равныя 

” часши (76), чего ради будешь дуга ср 

Е | =4р и дуга её==р{» посему ср — ер == а 

— 24 (ариф.34), шо есть се —= ар 


ци | 

“| 91. ТЕОРЕМА. УголЪ 14. коего верьхь 
“| в на окружности круга, измфряется 
- лоловиною ‘дуги ‘4 содержащейся 
р | между 6го соками, то есть лолови- 
ь. | #00 числа градусовь, минутЪ и проч. 
и иуги 14. 

); | 


Доказ. ПоложимЪ ле, что одинБ бокЪ 
д, | Аа еспть дТамешрь 44: шо проведя чрезЪ ф. 29 
Часть 11 Г центр 


ЕЕ ВЕНЕ ЕЕ 


БЕС 


ЕЕ 


ф. 80 дешЪь находишься по одну, а другой бокЪ 


верьха 4 проведя дтамешрЪ а4, уголЪ > 


‚чаю будешЪ м5рою угла 446 половина Ву 


ф. п иф, коихь верьхи на’ окружносши , 


50 о линфяхЬ проведенныхЪ 


центрЬ с линфю /{р вЪ параллель боку 

пр, углы ра@ и Да будуШЪ равны (48), | 
но уголЪ #4, коего верьХЬ вЪ ценшр$ сей 
м5ряешся дугою Д Ы—=0# (13 и20), (ибо й 
каждая ИЗБЬ сихЬ двухБ дугЬ будепь\ 
м$рою прошиву  положенныхЪ  хгловВ) 
но ий == дугв ВР между параллельнытхЪ | 
линфй 4 и} (90), по сему дуга = 
рр» слЪдовашельно м$ра угла’ Ра или’ 
4, равна дугБ ]4 или Вр, которая равна) 
половин$ дуги 4, содержащейся между | 
боками ‚угла рай. | 


Фе Когда одинЪ бокЪ ар угла фа} 6: 


рар раздБлишся на дз части, изЪ коихь о 
по первому случаю будешь м5ра а 
аа = тауги 4, а мЪра угла ааЁ=Е 
дуги ар, по сему мЪра сихЪ часшей, ш 
есть угла фаЁ==х дуги [4 — 24Ё= 
дуги 21. 

Эе, Есшьли оба бока угла {ис , будутЪ 
маходиться по одну сторону ценшра с: | 
по проведя дтаметрЬ и4, по первому слу» | 


|. 


я 
0 
г 
= 


5 
ГЯ 
‹ 
р. 
| _ 


4 —=+аГ — $: но уголБ {4 изм | 
ряешся половиною дуги и{, слёдователв- | 
но уголь [© измраешся & ю дуги К. 
( ариф. 54 ). ь 

СлБдот. ИЗЪ шого видно. 16 что углы 


фРНИЕ 


=; 


й 


9 


ый 


ие 


спо | 


руин 


Ги о м$50Б угловЪ вЪ круг В: 


У} стояшуе на одной дуг. Г, равны меж-. 
2! ду собою ‚ икаждой изЪ шаковыхЪ угловЬ 
_ равенЪ половин угла 4, споящаго на 
шойже дуг ар, коего верьхЪ вЪ Ценшрь с. 
9е, углы р04 и [4 ‚ коихЪБ верьхи при 
окружносши стояцие на дтаметрВ 24 
суть прямые $ ибо каждой изЬ них из- 
мфёряешся половиною полуокружносши кру- 
га, которая —= 90 град. Эе, уголЪ {@@, 
кошораго мфра дуга {@ менфе половины 
окружносши , есть острой $ и уголЪЬ 24% 
стоящй на. дугв р/у ‚ которая болфе по- 
ловины окружносши есть шупой, поели- 
ку половина сей дуги боле нежели до град, 


92. ЗАДАЧА. Изъь точки 6 лежащей 
внБ круга сс, лровесть касательную 
къ кругу. 


РёшШен. Данную пючку р, соедини СБ 
центромЪ круга 4 прямою лиинфею ар, 
кошорую раздбля на дв равныя часши 
ВЪ шочк$ е, опиши кругЪ #с4с ‚ коего 


$. 82 


№ха 
— 
и аеОИЕЕ 


нм 


> 


— 


ф.85 


ть, 
> 
ИЕ АА дрель, ИЕН САВИН АЕ 


ыновно мама 


5  окружносшь  пересбчешея сЪ  окруж- 
#) стью круга вЪ шочкахЪ сис, чрезгЪ 
* Шочки си © проведи линфи {си [0 , изь 
и  КоиХЪ каждая будешЬ касашельная КБ 
кругу ос, 

, Доказ. Ибо проведя 4с и ас углы 20. 


и ср, стоящте на дтамешрь аф будушЪ 
прямые (91), по сему линфи [с и {5 пер- 
пендикулярны кЪ радтусамь 46 и 46 зсл5- 
ковашельно касашельныя (84). ‹ 


С та Сл дс. 


в 


=“ 


е хз 


ь 
& 
В 
| 
|9 
| 
| 
Г“ 
С 
ы 


53 о линяхЪ проведенныхВ 


СлБАСтТ. ИЗЪ чего видно, что касашель- | 

` ныя фс иро равны › ибо @с == ас радтусы, | 
уголЪ с — с прямые (9т), и 46 общий № 
бокЪ шреугольникамЪ 4рс и 426, слдо- | 
вательно 20 — #с (54). 


95. ТЕОРЕМА. Уголь $5 изЪ каса- | 
тельной 05 и хорды а, измфряется | 
лоловиною дуги аё. 


Доказ. Понеже линЪя 4а, чрезЪ ценшрь | 

ф. 79 с ВБ касашельную шочку 4 проведенная, | 
перпендикулярна кЪ касательной дб (84), | 
посему уголЪ 644 есшь прямой (14); 
сдфдовашельно оной измфряешся полови- 

ною полуокружносши ар4, или хю дуги ай | 

—= #245 но уголь [а измЪряешся лю ' 
дуги 24 ‚ слБловашельно м$фра угла роб | 
есть * дуги ар, 


94. Олредфблен. Сегмент. или отр5$- 

ф.84 305 круга, а{р или а5ф , есть ‘простран- 

сшво- опре’Фленное часптю окружносши 
круга а}? или а6ф и хордою ар. 


95. ЗАДАЧА, На данной линфе 4 
начертить отрфзокъ круга, вЪ кото- 
ромъ сы влисанной уголь равенъ быль 
данному <. 


Рышен. У точки р сдблай угохБ а 
5. вд РАВОНЪ данному $, пошомЪ на концв 
2 8% линъи 6, и изЪ средины е линЪи @ё, 


поставь перпендикуляры #4 и 64 (58.40). 
ИЗЪ 


В, Зе 


Е в 


ету тор; 


’ верьхь в внутри круга, измБрается 
Г 5 


и © МБр$ угловЪ вЪ кругБ 5% 


ИЗЬ почки 4 гд$ перпендикулярныя пере- 
сёклись ‚ радфусомЪ 4р опиши дугу 2/4 $ 
получишь желаемой отрфзокЬ круга и{рз 
вр копюромЪ изБ. произвольно взяшой 
шочки {, проведенными КЪ концамЪ дан- 
ной (р линфями ар и РГ, опредфлишся 
уголЪ а{р равенЪ данному 2. 


Доказ. Понеже ‘фс касаешся круга вЪ 
одной шолько шочк$ р поршентю , по 
сему уголЪЬ ис изм5ряешся половиною 
дуги (пор (93), шакже уголЪ ар 
измфряенея половиною шой же дуги пор 
(9), шого ради угодЬ де ==4{рз но 
уголЪЬ ифс = данному 23 слФдовашельно 
и уголь 1} — углу 2. 


96. ТЕОРЕМА. ‘уголь раф» изЪ нару- 
жной, части ра секанса ре и хорды 
14, Измфряется лПоловиною суммы 
двухЪ дугЪ 1 И 18, ИЛИ ЛОЛОвИНОюЮ 
дуги рас. | 


Доказ. Ибо смьжные углы рар и 245 
вообще равны двумЬ прямымЪ угламЪ, 
по сему оные измвряюшся половиною 
ЦЪлой окружносши круга, шо есть хю 
дуги 245 = раз , но уголЬ рас изм$ряе- 
шся зю дуги 24% (903 слБдовашельно 
МФра угла рар равна половин дуги дор 
или ; дуги арх ас, 


_ 97. ТЕОРЕМА. Уголь Ра, ковго 


ло- 


хх 


54 `6 линзяхЪ проведенныхЬ 


половиною дуги 54 СЪ половиною дуги 
{х находящейся мезду  продолжен- 
ными его боками. 


Доказ. Ибо проведя линфю 0# парал- | 

$. 85 лельно кЪ/4, будешЪ угохЪ 244 = № | 
(48), и м$ра угла р0# есшь х дуги 241 

— #64 — 508: но дуга 4 ==дугБ | 
(90) для параллельныхВ {4 иой: слЪдо- | 
вательно МФра угла [ад есть = дуги 24 


= 2 Г. 


98, ТЕОРЕМА. Уголъ 44$, коего верьхъ |* 
й внБ круга, измфряется половиною 
дуги 64 663Ъ лоловины дуги 5]. 


д > ЪбЪ > 


Аоказ. Проведя сх параллельно КЪ 44 

‘будешЪ уголЪ 4ар = л0р (48): но мЪра 

ф. 86 угла дор равна & дуги хр, дуга жЪ лр= 

дуг5 4 —94м; но ах=оР ©9090), | 
| сему дуга др = дугЪ 42 —с[, слъдова- | 
тельно м$ра угла хоф или’4ар, есть у 
дуги р == 3 дуги 9 —зЕГ Сариф. 36 ). 


ПримБчан. Ежели линфя 4 сдЪлаешся | 
касашельною др, шо мъ5ра угла рар бу) 
деп равна половинф дуги рлф — 2 р ибо) 
| уголЪ рор измЪряешся $ ю дуги рхё С9г),| 
& мъра угла арр — $ дуги р0 (95): № 
угол рор — арс == углу ра (55) с» 
доващельно и половииа дуги риф — а М 
есть м$фра угла 20$. 


99. 1 


и о МБрБ угловЪ вБ круг 55 
99. ТЕОРЕМА, Во всякомЪ четеероуголь- 


ги 
н. | ВИКБ а6с@ влисанномъ вЪ кругф ‚ лро- 
тивулежапие углы а4 — ах ‚ также 
00 = 46 равны двумъ прамымЪ 
_ угламь 
я 
У Доказ. Мрра угла дар == половин% ду- 


р. | и 254, а мфра ‘угла 4ср = $ дуги 0$. 81, 
о-й (9): но = дуги @ср.-—= 2 ра равна. по- 
4 ^ВинНБ окружности круга == 180 град. по 
сему сумма угловЬ дар — 4ср = двумЬ 
прямымр угламЪ. Таким же +образомБ 
хь |+ докажештся „ чшо сумма углов ас ай 
ю' Равна двумЬ прямымЪ угла мЪ. | 


о  ПРОПОРШОНА ЛЬНЫХЪ линяхЪ 
4 | И ПОДОБСТВЬ ТРЕУГОЛЬНИКОВЪ. 


= ‚100. Олредфлен. Ежели иЗЪ четырехЪ 

ю| линфй-ар, с4 ‚ое ‚ е[ первая содержится Ф. 88 
д- ВЬ другой столько разЪ ‚ сколько ‘третья 

ВР чешвертой , шо еспы ар: сё == везер 

, Шо Шакте линфи называюшся геометриче- 

ехи пропорцгональны. 


я | ТО1. Олредфлен. Когда изЪ шрехЪ ли- 
"“' НЙ первая содержишся во второй; сколь- 
Ю’ Ко вшорая вЬ шреп!й , на примЪрЪ , ар: 
| 1 —с4.: без ‘шо сти линфи находяшся в5 
0 чепрерывной зсометрической пропорции, изЪ 
| кихъ вшорая с4 именуешся среднею про- 
(  Порцгональною между первою др и по-. 
сл5днею ре. 


г +4 102, 
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102. ЗАДАЧА. Данную линфю ар раз 
дфлить на столько равныхЪ частей , 
на сколько желаешь, 


РЬшен. ПоложимЪ чшо должно данную | 
$. 39 @Р раздьлишь на пяшь равныхЬ часшей, | 
| чего ради изЪ шочки 4 подЪ какииБ ни- 
| будь углом проведи линфю 4с, на ко- 
порой начиная оШЪ п положи произ. 
вольной величины пяшь равныхЪ часшей } | 
пошомъЪ конецЪ данной линфи р и послви- | 
нюю шочку @ лини ис, соедини поямою | 
линфею 4, и напослБдокЬ изЪ шочекъ 
замфченныхЬ е, {, с; и № проведи её, [Ё 
и проч, вЪ. параллель 24, при чемЪ дан- 


ная линфя. 4р раздфлится на пяшь рав- 
ныхЬ частей, 


Доказ, ИЗЪ тшочекЪ в, УВ В. 
ведя линфи еп, 09, ор. и 14 вЪ параллель 
4 (52), будутЪ треугольники (ей, ей | 
и проч, равны. между собою» Ибо це =] | 
и проч... по положентю“, ‘уголЪ её = рп 
| == и проч. шакже’ уголЪ цей = ей == 
| о и проч. (48); чего ради шреуголь- 
ники 4, т, [до и проч. равны меж- 
| ДУ собою (351), и и ==еп==р и проч. 

но какЪ 67 параллельна 1% и Го параллель- 
на К/, такжё её параллельна ик, А па- 
раллельна ю и проч. посему еп == и Ю 
—/ и проч. (50) з чего ради и == 
== и проф, слФдовательно ай раздфлена 
иа пяшь равныхЪ часшей. 


псетлут 


СлБ дет, 


и подобсшв5 шреугольниковЬ 14 


СлБдст. ИЗЬ сего явсшвуеп!Ь , когда 
бокъ (4, какого нибудь треугольника 
44, разд5лишся на нфсколько равныхЬ 
частей де, еи проч. и изЪ шочекЪ е, 
{, си проч. проведушся линфи вЬ парал- 
лель основантю 06: шо бокЪ Р4 сими 


линфями раздзлишся во столько жЪ меж-. 


ду собою равныхЪ частей ‚, сколько оныхЪ 
бокЪ и4 имфшь будеш. 


105. ОлредБлен. Подобные треу20л5- 
ники называюшся шз ‚ коихЪ шри угла 
одного, равны порознь шремЪ угламЬ 
другаго. Бока прошивулежание  равнымЪ 
угламЪъ называюшся сходственными. 


104. ТЕОРЕМА. ВЪ лодобныхЪ 1тре- 
угольникахЪ ас И ай, сходственные 
бока 4: ар, её: 6, @8: вс  геометри- 
чески пропоршональны, то есть 4е : 
йр — ей: фе = : 4с. 


Доказ. Представь себЪф, что шреуголь- 
никЪ 4 положенЪ на шреугольникБ арс 
тшакЪ, чшо бокЬ 4е падаешЪ на бокБ ар, 
но какЪ уголЪ е =, шо бокЪ ей упадешь 
на бокЪ [с и бокЪ (#1 упадешЪ паралель- 


Но КЬ ис потому чию уголЪ 4 ==а, и 6у- 


дешЪъ рр ==ер, а==ай. И. шакЪ ежели 
вообразимЬ себЪ, что бокЬ ар иметь 
БЬ себ семЪ шакихЪЬ равныхЪ часшей, 
каковыхЪ бокЪ [4 содержишЪ. вЪ себЪ 


ф. 90. 


Г5 тра 
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шри части, и когда изЪ шочекъ коими 
бокЬ 4 раздтлился на равныя часши, 
проведушся лини параллельно КЬ дс и 
ре: шо бока РК, #6, ЧЁ иас раздфляшся 
на столько жЬ между собою равныхЪ ча- 
сшей, сколько бокЪ #4 и а равныхЪ 
частей имфюшВз нюго для, булешЪ Ра; 
—5 БО МЗ: Ти 4: 46 —= 3:1 
(ариф.2т4); слБдовашельно р4: ар = А : 
— А : @с (ариф.229), шо есть 4е: ар — ей: 
ЧА: дс. Ч. д. № 


— Слбдет. 1. ИЗЪ шого жЬ сл$дуешЪ, 
что. высоты 20 и рр подобныхЪ шреуголь- 
никовЬ 174 и 0#6, содержашся,. ‘какЪ 
сходсшвенные бока ибо 4: ар =: 7, 
4: 440 =%: 1 также _ т 
посему [0 : рр == ак : ас. 


СлБдст. Ш. Когда а: нь фе 
пою будешВ и 44 — 24: 2 — М- И: 
фк (ариф,228) ‚„- шо есть а4: Вент 
или $4: аа=А: Ас, шакже пд: Ас =: 
фк ‹ари. 221). 


СлБдет. ПЪ ИЗЪ вышеписаннаго сл5- 
дуешь, что во всякомЪ шреугольникЪ, 
сколько бы ни было проведено линЪй\ ВБ 
параллель основанТю, шо части боковЬ {: 
сд и тп: пс находацияся между парал- 
‚лЛельныхЬ линфй будушЪ геометрически 
пропорцтональны, шо есть, { : сд =Е ШИ: 
7с. Ибо {№ : 44 —=2:%, шакже ит: ис == 
2:35 слБдовашельно и © : с4==и : ис 
{ариф.229). то5. 


> р ВК" 


при етиитьде иное ини 
ь 5 ЕЙ тоя а 


и подобсшв$ шоеугольниковЬ 59 


105. ТЕОРЕМА. Когда вЪ треугольни- 
и 4ей И айс; уголЪъ е== углу ф И бока- 
1:00 И ей: составляюние равные 
Вы пролорщтональны 5 то таще тре-` 
угольники судутЪ лодобны. 


Доказ. Сдфлай р4==е4, изЪ шочки 4 


проведи линфю ЧЁ параллельно кБ @с,Ф.9о 


шреугольники 46, @РК будушЪ подобны 
(105) чего ради 4 или ей : ар = РК: с 
(104), изей : ар = ей : с по положентю , 
слБдсшвенно ё: № =: 6, но 
— с, шого ради Р№ё=ей. По сему шре- 
угольникЪ РАК равен шреугольнику е4й 
(50 ). 'ТреугольникЪ же РаЁ подобенЪ арс, 
слБдовательно и шреугольникЪ ей подо- 
бенЪ йрс. 


106, ТЕОРЕМА. Ежели всБ бока тре- 
угольника ‚ей лролорцтональны бокамъ 
другаго треугольника абс ‚ то есть, 
когда е4 : ар — ей: № — 4: @, то 
таке треугольники судутЪ подобны. 


Доказ. На бок ар шреугольника айс, 


опредфли 24 = её, изЬ почки 4 проведи ф$. 9. 


лин5ю 4Ё параллельно ас, будлетъ шре- 
угольникЪ РАЁ подобенЪ @рс (105 )5 чего 
ради 4: ВА — а: 6 (194 ) — ей: ей по 
`положентю , по сему [4 : = а: ей, 
но ра = га`, слБдовашельно [А =— ей 3 
также 24 : 4-— ар: ас (1037. —4: 
44 по положенфю , по сему 29 : ЧК -=4е :а8 


(ариф, 
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( ариф. 218 )5 но 24 = 4, шого ради 
дА— 41, и шреугольникЪ 462 — 48 (53); 
треугольник же 24 подобенЪ аёфс , слф- 
довательно и 4ей` подобенЪ шреугольнику 
пре, 


ГО7. ЗАДАЧА. КЪ двумЪ дланнымь 
лин5ямь Аи С найти третью лро- 
лорщональную меныпую. 


РЫШЕн. Сдълай произвольной уголЪ #6, 


отЪ верьха е опредфли линфю е{ равну 

$. 9т данной большой С, отЪ { линзю Й равну 
меньшой 4 и 0 — 4, шочки ри © сое- 
дини прямою линфею сГза изЬ 1 проведи 
линфю 12 вР параллель ор, будешь, ой 
шрепья пропорцтональная, 


Доказ. Понеже ©{ параллельна №, то- 
то ради шреугольникЪ с подобенЪ её, 
по сему #: [1 =Д: %, шо есшь С: д 
— Ч: 6 или -—- С: Ч: 28 @ао4); слБд- 
ственно сй есшь шребуемая линфя. 


108. ЗАДАЧА. КЪ тремь ланнымь 
линфямЪ Ч, В, С найти четвертую 
лролорцтональную большую. 


РЬЫШен. Сдълай произвольной угохЪ 146. 

ф. 92 ОШЬ верьха 4 опредбли 4е= И ‚ ер —=В, 
—С, потомЪЬ шочки е и | соедини 
прямою линфею Г, а изЪ шочки © про- 

веди 0 вЪ параллель ве}, будешЪ лин$я 

{в четвертая пропорцтоналвная. 


„Доказ. 


К. бой =: 


и подобствв треугольникойЬ би 


и Доказ. Понеже е{ параллельна лин$е 5/, 
3 | по сему треугольникЪ дер подобенЪ 454, 
> | чего ради 4е: е==4[: {в @04), шо есшь 
Ч: В =С: [#5 слБдовашельно { есть 
четвертая пропорцтональная ( 100). 


109. ЗАДАЧА. КЪ даннымЪ двумЪ 
линфямЪ А и В сыскать четвертую 
лролорцтональную линбю 6Ъ лродол- 
жающейся геометрической лропорщи. 


РЫШЕН. Сдфлай по изволентю уголЪ р 
ОшЪ верьха онаго опред$ли с4 равну боль- 
шой данной линфе В, вм и Че. Ф. 95 
иЗЬ е прошяни ей вЪ параллель о, бу- 
дет ой шрешья пропорцТональная ( тот ); 
пошомЪ сдфлай р =0й , проведи изЪ р 
линфю [ ВЪ параллель #2 ‚ будешь линЪя 
@ шребуемая. 


Доказ. ВЪ шреугольникв сЙ линфи о@, 
йе и 1[ параллельны между собою по р5- 
шентю , Чего ради с@ : (4е)се == 6: 08, 
шо есшь, В: Ч=А; 0} (104), и 
шакЪ сй есшь шрешья пропорцтональная 
(тот). Также (4): (Г) =: 
М ( 104)3 чего ради с4 : сб = 09:  0й=—=ой; 
М по сему —=— 4; с: 08: М или -- В: 
Ч: 0}: 113 слЪдовашельно #2 есшь чет 
вертая пропорцтоналвная. 


`ПримФчан. 'ТакимЬ образомЪ сыщештся 
пяшая и бол$е пропорцтональная лин$я не 
прерывной геометрической пропорци. 

по, 


$.94 


ф. 95 


ь 
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110. ЗАДАЧА. Линфю АВ раздфлить 
такъ вь пролорцтональныя части › какъ 
другая с4 раздЬлена въ точкахъ е и 1. 


Рышен. У шочки с ‚ раздбленной лини 


с, сдЪлай по соизволен!ю уголЪ 064. ОтЪ 
верха с, опредФли линЪю се == данной 
ЯВ, шочки си 4 соедини прямою ‘ли- 
нею 04, пошомБ изЪ шочекЬ еи{ про- 
веди и 1} вЪ параллель 4%, при чемъ 
линфя с равная данной МВ разд5лишся 
шакЬ в пропорцтональныя часши, какЪ 
раздвлена с4. 


Доказ. Ибо вЪ треугольник с4% ли- 
нфи #, сер параллельны 46, шого ради 
с7 : сре : [К — е4 : > слфдоватшельно час- 
ши сй: /Ё: [© лини с©, которая равна 
данной УВ имфюШЪ шакое жъЪ содержан!е 
какое части 7: е/: её линфи (с4. 


ЧТ. ЗАДАЧА. Данную линфю а раз- 
яфлить вЪ содержан!и чисель 5:5: 9, 


РЕшен. Уточки 4 данной лини ар, 
сдБлай по соиволентю угол рас. ОшЬ 
верьха 4 на линЪЪ 4с положи произвольной 
величины равныхЪЬ часшей 3 =—46, 5 = 
е4, 2 — 4с5 пошомЪ шочки р ис соедини 
прямою линфею #с, изЬ шочекЪ 4 ие про- 
веди (ри ес ВЪ параллель №, при чемЪ ли- 
иЪя ир раздфлится вЪ шребуемыя про- 
порШональныя часши. 


Доказ. 


и подобсшв& шреугольниковЪ 65 


Дсказ. Понеже вЪ шреугольникБ 4 
линБи ес и Г параллельны ре, чего ради 
4х: Г ==4е: е4 или 53:5 иеГ: фей: 
4с —= 5:2, посему в: ор: }р=3: 5:2} 
слфдовашельно линфя ар раздЪлена вЬ шре- 
буемомЪ содержанти. > 


119. ЗАДАЧА. ОтЪ данной лини ав 
отдБЛИтЬ 3. 


РЫшенТе. У точии 4 сафлай произволь- $, об 
ной величины угол рае. ОшЪ верьха а по 
линЪе 4е положи семь равныхЪ произвольной 
величины частей, шочки р ие соедини 
прямою линтею [, опсчитай ош а до 
4 4 части — аз попюмЪ изЪ шочки 4 
ироведи линфю 4с вЪ параллель ре, кото- 
рая ошЪ линфи ар ошдфлитЪ линфю’ ис 
$02. 


Доказ. Поелику 4 параллельна [е по 
оБшентю ‚ шо будешь 44: ае = вс: ав 
(104), но 44==%465 сл5довашельно и 

46 = 46. 


[ 15. ЗАДАЧА. Начертить маас-штабЪ 
или размЪрь геометрической. 


РЬшен. На прямой линфе возьми де- 
сеять равныхЪ частей, и разстоянте ир ф. 9% 
кошорое десяшь равныхЪ часшей зани- 
маешБ, перенеси-на линфю пс сколько разЪ ` 
можно есшьли кшо довольствоваться 
хочешь” вБ разм5ренти десяшыми часто 

ми 


пуст леутеттУет° 


А ЗИЧЕНИИ вы 
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ми мфры др, шо маас-шшабЪ уже и сдф- 
ланБ. Но ежели кшо стараясь о пЮЧно- 
сти, и сошенныхЪ частей осшавишь не 
хочешЪ, пош кБ лин5е (с, подЪ каким 
нибудь угломЪ, но способн5е подБ пря- 
мымБ ‚ поставишь лолженЪь линфю аа, 
и на оной взяшь по произволентю десяшь 
равныхЬ частей дл, (2, 45, и проч. чрезЪ 
каждую шочку т, 2, 5, и прочая провесть. | 
параллельныя линфи КЪ 4с, ина послз- 
днюю ар перенесть десяшь шакихЬ же 
частей, на кактя ар раздфлена. НошомЪ 
ежели проведешь линфи #5, #, 2%, ЗМ и 
проч. даже до 4, пю разм5рЬ или маас- 
шшабЪ геомешрической будешЪ  сдБлачЬ. 
И ежели ар означать будепРЬ сажень 
геометрическую: шо 1, 12, 2%, и проч. 
будешЪ означать фушы, 10 одинЪЬ дюймЬ 


2й два дюйма, 3К шри дюйма и шакЬ 
далъе. 


Доказ. Что фт, т2, 25 и проч. означать 
будушЪ фушы то всякБ видфшь можешЪ. 
А понеже 10, 21, ЗК и проч. параллельны 
линфе 2, шо будешЪ #: И= : 10, но 
`фт==з, рез сльдовашельно 10 будешЪ == 
тс 56. РавнымЪ образомЪ доказано будешь | 
ч110 24 два дюйма, 5Ё шри и шакЪ далфе. = 
А ежели (р будешЪ означать фушЬз ше — 
рт, 12, 23 и проч. будушЪ дюймы, 16 
одна линфя, 2й дв линфи, 3Ё шри ли- 
н5и и шакЬ далЪе. 


Приму. Т Ежели случишея дблашв мзаб- 
жщабЪ не по геометрической, но по какой ни есшв 
друтей 


} 

Ы 
{ 
й 
- 

| 
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р 


} 
| 
| 
в 
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Е 
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у 
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} 
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друтой мФр$ф, низ пр. по РоссУйсвой употоедие ль» 
ной: шо на линфе ар надлежишЪ положишь семь у 
ана перпеядикулябь 44 двенатцашь часшей, для 
шого чшо Росстйская сажень рззд®ляешея на 7 
футовЪ о з фушЪ на 12 дюймов®, ‘поступая ВЪ про» 
чемЪ по вышелисанному вбудешЪ сдфланЪ изас-шшабЪ 
Росстиской мфры. По сему должно разсуждзшь И © 
прочихЪ м$8озхЪ, смотря по раздВлентю оныхЪ. 
сх 

Примёч. п. Чшо до упошреблентя помянутаго 
маас-шшаба касаешея, шо по оному вымФфривающся 
линфи , или бока данной прямолинфйной фигуры, 
на примфрЪ : когда на длежишЪ данную линфю 
вымфряшь по мзасьшшабу о шо смфрявЪ величину 
оной циркулемЪ положи разтворене его миа мзасе 
шла68 а/ шзкимЪ образомЪ, чшобЪ одна нога цирь 
кула Находилась на периендикуляр$ 77, а другая 
на показзнныхЪ на Маас-шшаб$ дюймахЪ. ПоложимБ 
что разшворене циркула равное вымФрянной ли» 
нфе ляжешЪ ошЪ % 404, шо счишай сколько ошЬ 
& до 4 еаженЪ ФфушовЬ и дюймо:№, а понеже линфя 
4 представляешЪ на мзас-штав$ 3 сажени 4 


фуша иб дюймовЪ, сл$дешвенно вымФренная линфя 
равна 39, 4/6”. 


114. ЗАДАЧА, ВЪ треугольник . дае 
линБя }с параллельна основантю @ из- 
вфетны части ар = 50', #4 = 20’, ас == 

о’, с —6о’ сыскать часть вс и осно- 
ванте а4е. 


Рёшен. Поелику  тшреугольникЪ айс 
подобенъ а, то будешЪ содержаться 
д КР 44 какЪ [с кЪ 4е @94), шакже 
содержится ар кЬ 04 какЪ 4с КЬ се. 

`Часть ТЕ д Числами 


ф. 98 
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Числами. 


50’ == 20’ = 0’ —= ар -- 1 —а4 
ав: аа = е:4@ и а: 1—0: 0 


$0’: 76’ — 60’ Бо’: 20”== 40” 
бо 4.5 
60)4200(84" == 4 50)05(16 == :@ 
400 ь го 
| _ 200 800 
20° оо 


115. ЗАДАЧА. 6Ъ треугольникБ а4е ли- 
нфя [с лараллельна основантю 4, из- 
вБстны аа=—1то’, [е==060”, се — 16’, 4е 
=—84’ сыскать части ар, 64 и ас. 


Рышен- Для подобства тпреугольникозЬ ре 
и а4г, будешь 4е: фе=аа:ар, шо есоль 847 : бо ^ 
— 10’ :50’ — @р, а4— ор = ==10° —'0* 
— 20’ попюмЬ ар: ар — 62:46, Шо есь 


'.: Бо“ — 16 
БО 


| 20)809«40’ — 16. 
Е - 80 | 


| 116, ЗАДАЧА. ВЪ двухЪ Лолобныхв 

| треугольникахъ ас и а@ изв фетны. ас 
= 40’, == 16’, ар == 50’ фе ==84” сыс- 
хать #4 и #с. 


Рышен. 


| 

| 

| 

| 
} - 

| 


. 
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Рышен. Поелику шреугольникЪ аёс по- 
робень и4е , шого ради сдЪлай слфдующую 
пропорцтю, йе : вс =4е: фе, шакже и дс : се 
—= 96:24 (104), шо есть 


26’: 40—84”: 2 и 40’: 16’ =— 50”: [4 


84 50 
56)3360(60' == #с 40)800(20’ = 24 
5360 _ 89 


17. ЗАДАЧА. Тралеши фсе извес > 
ны бока 4 —=84', 0 — 60',.24 = 20’, еб 
— 16’ сыскать дополненти оной оф И ас. 


Рышен. ИЗЪ шочки с проведи лин$зю И 
параллельно боку 24, продолжи 4 и ес 
пока пересфкушся вЪ тшочкЪ 4 5 при чемБ 
будеш ср== 4, ее ==} (50), по сему 
изЪ 4е вычшя 4Ё останешся еф и для по- 
добтя  треугольниковЪ С и а сафлай 
сл5дующую пропорцйю , еЁ: 66 = 66: 16 › 
шакже её: бс == фр: ар, шо есть 


84’ — 60’ = 24" — 4 — = г}. 


24:60’ ==16':46 И 24’: 60’ — 20’: 48 


тб 20 
2496040 = ас 24)т200(50 = @Ё 
АА т20 


118. ЗАДАЧА. ВЪ двухЪ лрямоуголь- 
-Яыхъ треугольникахь ае4 и ее, из- 
«Фсшны перлендикуляры К=69” и 


ы < д Я | яё 


68 о пропорнтональныхВ линфяхЪ 


а4=84'’’ и сумма ихЪ основан! 4 = 2 
== 06 = 120”’, сыскать #е и ве. 


| °  РЫШен. Проведи аЁР параллельно кЪ ар 
| ф. 99 Пока пересБчешся СЪ продолженною ср ВБ 
' почк® {з при чемЪ будешЪ 44 —= фи РТ 
— аГ‹ 50), и для подобтя  шреуголв- 
никовЪ (Ри фес , будеш ( сё — Дер: [с 
—= 4146): 2, шо есть, какЬ сумма 
| перпендикуляровЪ ср — а4 содержишся кЪ 


КЪ основантю рез которое вычтя изЪ аё, 
получишь 4е, какЪ изБ слдующаго. видно. 
| бо’ 84’ —144'’ — ср = (94) = СХ. 
1447”: бо’/—20”” : ре, 
| т20 
| 144) 200(50”’ = [е. 

20 
120”^—50^^— 0” ир — Ве —= де. 
| справедливость вышеписанныхЪ р5шенЕй 
видна изЬ 9 104. 


119. ЗАДАЧА. ВЪ двухЪ лодобныхъ 
треугольникахь а и а@е извфстны , 
треугольника а4е сумма боковЪъ аа-н 4е 
—- 4е—=210’, И бока 4 —=50', К = 60’, 
46 — 4о’ треугольника айс з сыскать 60- 
ха 4, ве ‚ е4 треугольника а4е. 


Е 


РЫпен. Для подобсшва тшреуголвниковВ 
| ф. 98 арс и вае будешь ар -+ фе --- са: аа -= @е 
| ---= 64 


одному с ‚, такЪ сумма основантй де —- ре 


| 


н 
в. 
и 
. 
Е 


Г 
: 
м 
| 
Г. 
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==: е4— с : @, шо есшь, какЪ сумма 
боков шреугольника ифс содержишся кБ 
сумм боковЬ треугольника 44ае, шакЪ 
основанте Рес кКЪ основантю 4е. ПошомЪ 
посылай Ре: 4е —= аф : а, и наконець {с : 42 
— ес г’де, какЪ слЪдуешЬ : 
бо’ — 50’ = 407 — 1507 — ре ар = ас. 
150’: 210’ —= 607 : 4. 60’: 84’ — 50’; ай. 
бо 50 
150)12600(84” = 4  60)4200(710’ == 44 
1200 420 
боо ь 
боо 
бо’: 84’ — 40’: де 
4о 
69)3560(56’ — ае 
Зоо 
560, 
360 
Т0’— Бо’ = 20’ — 4 — ир-= 4р. 56’ 40’ 
= 16—46 — ас = се, 


-Доказ. Понеже ар : а4 = ас: ае = 6 : 4е 
(104), чего ради ор ас-- ре: аа —- 


_ бе — 42=5 : е4 (ариф. 241), слЪдова- 


шельно пропорцтя . справедлива. Исшинна 
прочихЪ пропорций видна изЬ доказашель- 
сшва предридущихЪ задачь. 


120. ТЕОРЕМА. Во всякомЪ треуголь- 
НИКБ пс, когда уголь $ раздБлится 
дз -  ЛИНБеЮ 
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линфею ло поламъ;уто вудень Ве : 4 
еше ‚ также ев: = с: 
50: ие. 


Доказ. Проодолжа фе, опредЪли #4 — ар 


флоо ПЮчки 4 и соедини прямою линфею а@, 


ф.тот 


будешь уголЪ 204 == и ($2), угол 
дфс = Фа —= а4р (53), по сему (Сх угла 
дс) ес — а4_з чего ради линфя а4 парал- 
лельна ре (49), и уголЪ сер == сай (48), 


по сему шреугольники еси ис имфюцие 


общий уголЬ с между собою подобны 
(103), и попюму фе: (Рау = ес те 
(104 3 шакже с4 или ве Срадмё: дс 
== бе : её == (24): аё ч. п, н. 


Сл5дет. ИЗЬ пюго явсшвуешЪ , когда 
вЬ прямоугольномЪ треугольник 4сф ос- 

шрой уголБ с раздфлишея вЪ иФсколько 
равныхЪ частей, и проведушся линФи с4, 
се и проч. шо ошрёзки а4, 4е, её основа- 
нтя др, ОШЪ прямаго угла 4 увеличиваю- 
ся. Ибо по предРидущей шеорем$ вЪ шре- 
уголвникв псё будешь ас: се == 99: 46 3 
но ее < ас ‚ поелику уголЪ а прямой, а 
уголЬ дес острой (56), слфдсшвенно и 4 
больше 04 (ариф. 202). Также вЪ шое- 
угольникё ср будешь са: фе = 4: 6, 
но {с > с4, потому чшо угохЬ Рас боль- 
ше угла 4, чего ради фе > 4% слдо- 
валтельно ре > а г 04. 


ТОТ. ЗАДАЧА. БЬ на абс, 
уголЪ а линфею, {е разафленъ на 4вЪ 
равныя 


Е 
| 


УГАИ ХоУРЕ раритет 


в 
3 


и подобств$ тшреугольниковь т 


равныя части, извфстна сумма 60коёЪ 
ил + ис == 1+4 И части основантя ае = 
50’ и ес = 10’ сыскать бока ср и 


РЬЕШен. Сдьлай слЪдующую пропорцю, 
как осноранЁе ис содержится кЪ ошр5з- 
КУ ес, пакъ сумма боковЬ ар кБ 
боку №, копорой вычши изБ найленнаго 
количеснва получить бокБ ‘ар, шо есшь 


50” —— 75’ — 1297 — де ++ гс — ас 


{20 :10’—144; 1 — 144 — 84 — 60'== 0 


т со 


120 )10080\ 847 = 28 
обо 
430 
480 | 
Доказательсшво смошри ЗВЪ (6.120). 


| | 

122. ТЕОРЕМА. ВЪ лрямоугольномъь 
треугольникБ айс, когда изъ прямаго 
угла на дТогонааь ас опустится 


’ЛПерлендикуляръ бт: то оной вбулейЪ 


срелняя лролорцтональная между от- 
р5зковЪ, от И опс, и кажлой бокь а и 
с изь составляющихь лрямой уголь 
р есть срелняя лролорщональная меж- 
4у дГогональю ас исходетвеннымъ 
отрфзкомт. 


„Доказ. Ибо угохЪ ие -= зи == 9о 


Брал. и уголЪ аи т/с — 90 град. (5%), 


к д 4 то 


фтоо 


ф-то2 


кз о пропорптональныхЪ линБяхЪЬ 


по сему уголЪ зиср == обт, (ариф. 9 54), и 
уголь 47 = фис прямые, чего ради и 
угохлЪ ар == ие (55); слЬдовашельно 


 треугольникЪ ат подобенЪ 17. Так- 


же шреугольникЪ ар подобенЪ ас, пое- 
лику уголЬ а общтй, уголЪ ат = ас 
прямые, и уголЪ с = сеф (53). Треу- 
тольникЪ 0#с подобенЪ фисз ибо уголь 
фтис == айс прямые, уголЪ 2 = сав, и 
уголЪ с есшь общйз чего ради будешЪ Те 
изЬ подобныхЪ тшреугольникоЕВ а177б и 17ёс, 
ат: Мп = ми: тс, то есть = а: Ми: 
1ис. Фе для подобныхЪБ шреугольниковЬ 
отр и ас, ат: ар = ав: ас, шо есть == 
ати: оф: ас. Эе для шреугольникокВ @#с 
и ис, тс: 6 Е=:06, то есть --=- ис: 
фсе: ас, слБдовашельно показанныя линфи 


‘суть пропорц?ональны. (т1о1). 


125. Олредблен1в. Влисанная въ крут 
Фигура есшь ша, которой вс верьхи 
угловЬ фигуры находящся на окружности 
круга, Олисанная около круза фигура есть 
ша, которой бока касаюшся окружности 
круга. 


124. ЗАДАЧА. ВЪ ланномъ кругБ ар 


начертить треугольникь лодобенъ дан- 


ному аЁс, 


РЫШБН, Проведи вЪ данномЪ круг про 
извольно хорду её, сдфлай угол дер = 
углу ас (45), протяни ар, попомЪ сд$- 
лай уголЪ 74 к= саф» ина конец почки 

$ 


Чате ртути 


и подобсшв& тшреугольниковЬ 4 


и соединя прямою линфею 5, шре 
угольникЪ 4} будешЪ желаемой. 


Доказ. Ибо уголЪ саЁ == [46 , и уголБ 
афс — ав} по рьшенТю == 4 (9г)} по сему 
и уголЪъ сё == ар (5%), слБдовашельно 
шреугольникЪ афс подобень 45] (1оз). 


125. ЗАДАЧА. Около даннаго круга 
71. начертить треугольникЪ лодобень 
данному ас. 


РЫшен. Основанте треугольника айс 
продолжи ВР обЪ сшороны до 172 и. Сы- 
щи  центшрЪ круга е (80), проведи ралт- 
усБ еб, сдфлай уголЪ 4/7 == 4, уголЪ ве 
= р (45), пошомЪ чрезЪ точки ©, # 
и / проведи линфи [1, Ёйи Ё&[ перпенди- 
кулярно кр радТусамЪ еб, е{, е/ (58), кои 
взаимно пересфкшись вр шочкахь {, ви К 
опредфлятЪ желаемой ‘шреугольникЪ ДИЁ, 


Доказ. ВЪ чешвероугольник?® 061й углы 
фис прямые по рёшен!ю, по сему уголЪ 
бег—-01 — дАВуМЪ прямымЪ угламЪ или 180 
грал. (64); шакже уголЪ  4сф’-н вер = 
130 град. (16), чего’ ради’ угол В` сей == 04 
— дер —= асф: но угохЪ 06; = 4ср по поло- 
жентТю слБдовашельно уголЪ 6 == асф. 


ПодобнымВ образомЬ  докажешся, — что. 


ны 57) = углу соф и уголь ДЕЙ = углу 
афс. 


с д 5 О ПЛАНИ:- 


ф. 


104 


 _ —— 


и 


< 
х 


О ПЛАНИМ $ ТРТИ 
или И ЗМ БРЕН!И ПЛОСКО СТЕЙ. 


106. Олредбленте. Планимвтрёя есть 
часть геомешоти, которая учитЪ измфряшь 
новфрьхносши разныхЪ геомешрическихь 
фигурЪ. 


ТОЛ. ТЕОРЕМА. Вслкой лараллелограмьл 
4. лтогональю ас, дфлитсл на дв рав- 
ныя части, а 


ь 
| 


——————ы=ыщы. 


Мот. —_АДоказ. ТреугольникЪ арс == а4е по то- 

4, 25 му, что ар = 42, 24 — с (27), ис обо- | 
имМЬ п:реугольникамь общая (33) :слфдетвен- | 
но параллелограм!К аёс@ дтогональю ас раз“ | 
дБленЪ на дв равныя части. 


14% 

{ 
1% 
И 

| 
и 
ре: 


158. ТЕОРЕМА. Во всякомЪ ларалле-` 
лограмф`дТогональ одна другую дБлитЪ | 
на деф раввыя части. 


Мох. — Доказ. Понеже ар =4с по положентю , 

ф.о5 уголЪ рае == си уголЬ афе = ес (48), 

чего ради треугольникЪ ‘афе == 4ес (51), 

по сему фе == 4ё и ае == ес зслфдошвенно д1о- 

УХ гонали ас и 4 одна другою ЕБ шочкЪ 6 
фазд$лились на дв равныя часши. 


м а а атиина варочные. р нем 


о Зорнесаны 


109. ТЕОРЕМА. Параллелограмы ас 
и р, имфюПИв олно основанте ес и 
равныхЪ высотЪ › или заключаюнйеся 
межлу пораллельныхь линфй № и 
равны между ©0960. 
| | „Доказ» 


ь 
р 
Н 
1 
Е 


о изм5ренти плоскостей 15 


Доказ. ВЪ шреугольникахь афе и саГ, 
бокЬ ар == 4, фе —= (27 » и ве = ар 
шбо (14) с —= Г, а придазЬ-кЪ симЪ об- 
щую линфю 4е будешЪ (ай - 4е ) ае —= 
(4 -- «Р)аЁз посему шреугольникЪ аёфе 
=—сар< 33) ошЪ коих ошнявЪ обштй 
шоеугольнияЪ 41е ‚ осшанешся шрапеця 


сеР равна шрапец?и 2447, наконец при- 


давЪ кЪ симЪ шреугольникЪ [5, будешь 
параллелограмЪ фе равенЪ параллело- 
граму арас. - - 


СлБдст. Т. ИЗЬ чего видно, что шре- 
угольникЪ рр, имвюшяй СЪ параллелограе 
момЪ рР4 одно основанте с и равную вы- 
соту 0, равен половин параллелограма 


афсй- 


СлБдст. П. Того ради шреуголвьники 


\ ас и еЁ равныхЬ основанйй и высой , 


равны между собою з поелику каждой ра- 
венЪ половинз параллелограма 154 и с 
кои равны между собою. 


150. ТЕОРЕМА. ТреугольникЪ. ас ра- 
венъ лараллелограму ар имфющему 
одно основане вф, а высоту 04, ра- 


вну лоловин$ высоты ос треугольника. 


афс, 


_ Доказ. `Понеже шреугольникБЬ ис ра- 

вен половин параллелограма ий (129 ): 
но какЪ пр = и 04 = 46 по положентю , 
Чего ради параллелограмЪ аЁ равенЪ пара- 
ь ллело- 


тоб. 


Ф. 


то%. 


6 - © изм5ренти 


лелограму её (129), и равенЪ половин$ парал- 
лелограма 03 сл5довательно равенЪ шре- 
угольнику. афс. 


15[. ТЕОРЕМА. ТреугольникЪ а ра- 
венъ лараллелограму ар, имБющему 
высоту равну общей высотБ се, а осно- 
ванйе а4, равно половин основантя а 
| треугольника афс. 


+ 
Ё 


| Доказ. ТреугольникЪ ифе равенЪ поло- 
И ф.тов ВИН® параллелограма абсй (129); но-какЪ 
й 48 =Р4 и высота се вЪ разсужденти парал- 
лельныхЪ линфЙй общая, по сему парал- 
й лелограмЪ ар== 45 (129), и каждой ра- 
| венЪ половин$ параллелограма дфойз сл$- 
Й довашельно параллелограмЪ ар равенЪ шре- 


угольнику арфе. , 


159. Олредблен. Для измърентя плос- 
костей берешся квадратная плоскость 
опредфленной величины за единицу ‚ какЪ 
шо квадрашная сажень, квадрашной фупЪ 
и проч, | 


яр РНЕ иеек. 


} 

| 

| 

| 

| 

| 

| 

| 

Примёчан. Евадритная сажень есть | 

| | квадрашЪ , кошораго бока по сажени. Ёва- | 
дратной фут есть квадратЪ , кошораго | 
бока по фушу и шакЪ далЪе. 


155. ТЕОРЕМА. Плоскость лрямоуголь- 
ника 54, равна произведеню основа- 
| Нл с на высоту ар 


Доказ. 


плоскостей 4 


Доказ. ПоложимЪ ‚ чшо основане ас 
имфешЪ пяшь, а высота’ оф шри фута. $.109 
РаздЪля основанте ас на пяшь, а высоту 
’  ( на шри равныя части (102), изЪ шо- 
'  ЧекЪ раздёленной ас, проведи параллель- 
’  ныя кЬ 4$, шакже изЪ пючекЪ. раздфлен- 

ной 4ф, проведи [1 иес параллельно кЪ дез 
при чемЪ произойдушЪ шри равныя поя- 
| моугольника 4й, [© ие (129), изЪЬ ко- 
| ихЬ вЬ каждомЪ будешь пяшв квадраш- 

ныхЪ фушовЪ равныхЪ квадрашу а}, 

каковыхЪ вЪ шрехБ равныхЪ параллело- 
‚ трамахБ будешЪ пятшнатцать $3 по жъ са- 

мое произойдешЪ и ошЪ умножен1я осно- 
ванТя ас иа высошу ар, шо есть ас жар 

или 5’Х 3’ =—15'’’ квадрашнымЪ фушамБ , 

составляющимЬ плоскосшь параллелогра- 

ма арас. 


а а кы 


Слет. 1. Понеже квадрашЪ ад есть 

’  Шакой прямоутольникЪ, копюраго бока ас ФИО 
` и ар равны, чего ради плоскосшь онаго 
равна произведенфю бока 4с или ар, са- 

маго на себя умноженнаго, шо есшь 

асх ар — всх ас *) 


Сл5дст. Ш. Того ради плоскость вся- 
каго параллелограма 4 равна произвелентю ф. 11% 

высоты ой на основанте ар умноженной 3 

по 


от и шакЪ площадь квадроаша означашь будемЬ чрезЪ 
@ё > при чемЪ надлежишЪ выговзриващь $ квадралуЬ 
иаЪ динфи 46, | 


78 Ге) изм френти 


по есшв ==0й Хх ар. Ибо прямоугольникЪ 
4сЁе равенЪ параллелограму а ‚ имвющему 
основанте. 4 ==аф и общую высошу ой 


(1:20). *) 


| СлБдст. Ш. ИЗЪ шого жЪ явсшвуетЪ, что 
| Ф. плоскость всякаго треугольника с] равна 
_ 106 произведентю основантя {фс, на половину 
} высошы /, или равна произведентю 
высошы  чрезБ половину = основантя 3 
и равна шакже половин — произведе- 
НЯ высоты основантемЪ умноженнаго. 
Ибо шреугольникЪ 2еЁ равенЪ половин па- 
раллелограма 2, имфющаго одно основа- 
не [с.и одну высошу Ю ( г29-15о.т5г). *®) 


СлБдст. ТУ- Понеже квадратная сажень 
имфешЪ вЪ бснованфи и высошбБ своей по 
| * ми обыкновенных фушЪ, шого ради 
И оная будешЪЬ имфщь семью семь квадраш- 
| ныхЬфушВ, шо есть 49’’› шакже квадоаш- 
наго фуша основанте и высоша имзюшьЬ 
по 12 дюймовЪ , по сему площадь онаго 
будеш имшь двенапщашью  двенашиать 
&- квадратных дюймовЬ, шо есть 144 квадр. 
| дюйм. сл5довашельно геометрическая (де- 

ся 


#) При означенти площади параллелограма чрезь 
ЕВ > аб, принимаешся одна величина за снован1е а 
другая за высоту, и вытовариваешся › параллело- 
грамЪ изЬ линфй ов и аф. 

#2) При площади шреутольника означающейся чрезЬ 
таг #0 тож. должно разум$шь чшо сказано 9 
зараллелограм$. 


| 
| 


ив ьеичете 


Ё 
к 
| 


плоскоетей {3 


еллиичная)) квадратная сажень будешь имЪть 
100 квадратныхЪ фушь, а фушЪ тоо ква» 
драшныхЪ дюймовЪ и шакЪ далфе. 


СлБдст. У. ИЗЪЬ предКидущей шеоремы 
и сл5исшвфевр видно, когда линфйныя еа- 
жени умиожащшся лин5йными саженьми, 
шо вр произведенти будушБ квадрашчыя 
сажени; аежели линЪфйные фушы умно- 
жатся лийфйными фушами, вр произве- 
денти будушЪ квадратные фушы, и шакБ 
далфе. И обрашно, естьли площадь какой 
нибудь фигуры опредфленная извё5стнымЪ 
количесшвомЪ квадраптной м$ёры , раздфлиш- 
ся на‘линфйную. мфру ‚ вь частномР числь 
будешЬ линфйная жЪ или просшая м5ра. 


154. ЗАДАЧА. По извфстному бвоку 
ар — 15° квадрата а4, сыскать  онаго 
ллощадь. 


РЫшен. БокЪ 4 умножь самого на 
себя получишь желаемую площадь квад- 


раша (1335), шо есть 15° х 15° = 2259 квад- 


а сажень, есшь площадь квадрата 
8 ° у 


СлБдет. ИЗЪ чего видно , когда будепЪ 
площадь квадрата ай извЪешиа: шо онага 
бокЪ ар, будеп"Ъь равенЪ квадратному кор- 
ию изЪ площади квадрата и4. На пр. ког- 


2 
да площадь квадрата 14 == 225°, шо У`225° 


=—15° есшь бокЪ`аф кваадрашАа ий. 


Пу имЧь 


7 


№. 
ф. 28. 


д 


- $0 о изм5ренти 


Примфчан?е. Есшь ли бокЪ квадраша @аф данБ 
будешЪ БЪ саженяхЪ ифушахЬ» по прежде всего 
должно привесши все оное вЪ фушы, пошомЪ умно» 
жишь квадрашно» получишь площадь квадраша в 
квадрашныхЪ фушзхЪь изЪ коихЬ вмключа квадрат“ 
ныя сажени (133), будешь имфшь желаемую площадь 
квадраша. И обрашно когда дана будешЪ площадь 
квадраша вЪ саженяхЪ и футахЪ квадрашныхЪ, то 
должно оныя привесшь ВЪ нвадрашные фушы; по 


` момЪ найпимь квадрашной кореяь , получишь желае» 


мой бокЪ ар квадрата @4 В фушахЪ; изЪ коихЪ 
выключа сажени, сыщешся шребуемой бохЪ ар вЪ 
саженяхЪ, 


155. ЗАДАЧА. По ланнымЪ » основа» 
Н7Ю 14 —= 32° И вЫСОШБ с6 = 15°, 4’ Рос- 
стиской МЁры, сыскать площадь ла- 
раллелограма ас. 


РЫШЕн. ОснованТе 44 равно и высоту 


ф. 25 (5 приведи ВЪ фушы, попюмЪ умножь 


< 


осноРанте ‘на высошу , будешЪ площадь 
паралелограма ис состоящая изВ квадрапт- 
ныхЪ футовБз на конець приведя оные 
в квадргашныя сажени ‚ получишь шре- 
буемую площадь, шо есть 


15° = 4 

4 

9. 82° 
4 т 


95 = 65 224 =04 


224 — 04 


{ 
| 
ь 
| 
й 
| 


плоскостей Зт 


224 —= а4 
95 
и20о 
2016 
49)21280 (4547, 14’ квадрат, == 
196 ад х сс —= площади парал- 
168 Аелограма (с 
14% 
210 
тов 
т4' 


156. ЗАДАЧА, По данной ллощали 
лараллелограма ас4==$280° и основаню 
14 — 80°, сыскать онаго высоту со. 


° РЬшен. Площадь параллелограма арс@, 
раздъли на основанйе 04, получишь шре- 
буемую высошу (0, шо есть 
| 80) 5280 (41 == высот сс. 
520 


— 


8о 
8о 


157. ЗАДАЧА. Въ треугольникБ 44, 
извфсетна высота ст == 60°. 4’ и осно- 
ван{е 4 — 1405. 2’. 4’ французской м6- 
ры ‚ сыскать ллощадь Энаго. 


Рышен. Привеля м$5ру высошы ст и 
есновантя 44 вЪ дюймы, умножь высошу 
Чаеть 11 Е на 


ф. 2% 
И 23 


82 о изм5ренти 


на половину основантя, или основанте на 
| половину высошы, произшедше? ошЪ шого 
| произвеленте, шо есшь квадрашные дюй- 
| мы, приведи вЪ шоазы, фушы и проч. полу- 
| чишь шребуемую площадь шреугольника 
ас 5 шо есть 


ст==`60° — 4 


| 6’ 
| 5бо’ 44 = 1409-24” 
| 4.7 6’ 
| 564’ 840 
| То/” Го 
| # 28 842’ 

564 тр 

4563” 1684 

== 2184 == СТ 845 
2 
тото4”” 
| 6 Хб— 56 квадрашн. фут. 4/< 
х 144 вЬ.тидазЪ. ть 08/7 = ад 
1+4 2184’ 

44 40452 

Е -80864 
| 5184 квадр.д, ВБ шо- тотО8 
| 23$. 20216 
| 2207 584 2”’квадр.дюй. 
| — площади шреуголв- 


ника 44с. 


#184.)2207587.2(42685. 16”’.96'” квадрашныхЬ 
ЕСИ Х 04 = площади шреугольника 4с4., 
158. 
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158. ЗАДАЧА. По известной площади 
треугольника ас4 == 3180° и основан ю 


44 — 180° десятичной м$фры ‚ сыскать 
высоту ст, 


Р5шен. Данную площадь шреугольника 
4, раздфли на половину основантя ий4, ф. 28 
получишь шребуемую высошу ст, пю 
есить 

1800 
в 
90) 5180(42° == высош$ си. 
360 
180 
180 

Присавлен1е. РавнымЪ образомЪ по из> 
ВвЪсшной площади И высойтБ с, сыщешся 
основанте и треугольника 14, когда 
площадь онаго разд5Блишся на Половину 
ВЫСОШЫ 67. 

159. ТЕОРЕМА. Площади лараллело- 
грамовь Чи 1е, имфющихЪ одинакую 
высоту сё, или заключающихся Между 
лараллельныхЪ линфй св и 41 содержатся 
между собою какЪ ихЪ основантя ас и аё6. 

Доказ. Понеже площадь прямоуголь- 
ника 4 ==4ех ск Площадв параллело- №4 
грама по —= арх Сой ЕЁ (33), чего ради ф. шт 
будешь  Чежер: арх Сойер == @с : ад. 

Ибо произведенте ’крайнихЬ арх аех = 
произведензю  срёднихЪ 4 хх ф 
(ариф. 222); слБдовашельно пропорцтя по 
(9225. ариф. ) справедлива, СлБдсС, 


невинно . 


ово Рай 


ф. 112 
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СлБдет. Площади  шреугольниковЬ 4 
и 4%, имфющихЬ одну высоту ср—= 1, 
содержатся какЪ ихЬ основантя 4с и 12. 
Ибо по предВидущей шеоремф 4ехс{: а 
Хх 2 — 4: @#, чего ради 4х: = 
х 0й — Че : ар `(Сариф. 259); но ж4ехеЁ 
— площади шреугольника 4, также дар 
Хх 6й — площади треугольника 420 (155 )3 
слФдозашельно площадь шреугольника дер 
содержится кЪ площади шреуголлника ао 
НЕ. 


140. ТЕОРЕМА. Площади параллелогра- 
мов Ч и Б находятся в5 сложномЪ содерз 


жанги их основанёй и высот 5, или содер-. 


жался Между со99ю. как произведенёя ихЪ 
основан й чрезЪ высоты. 


„Дохаз. Иво площадь перваго А==ар ие, вто- 
раго В —/р х*й: (133), шого ради будеш А: В == 
ар ха :/р в Ш, но содержан!е ар х с4 кЪ/р х № сушь 
произведентя изЪ содержантй (4: М иар:/р, по 
сему содержанйе А: В есть сложное изЪ содержантй 
основанфя КЪЬ основантю., и высошы кЪ высош® 
(ариф. $ 252). слБдовашельно’ параллелограмы 4 иВ 
находяшся ЕБсложномЪ содержанти ихЪ основанти и 
высошЬ, или содержашея между собою какЪ произ- 
ведентя основантй чрезБ высошы. 


Сл5дст. 1. ИЗЪ шого явсшвуешЪ, чшо плошади 
птреутолкникоЕЬ сай ий/? ЕЪ сложномЪ содержан!и 
ихЪ высошЬ и основантй ибо шреугольники сай и 
й/} суть половины параллелограмовЬ, имфющихЬ 
одно основай?е и одну высошу : но половины содер- 
жатся КакЪ ихЪ цфлыя, сл$Фдонашельно # А: 2 В 
== ар х:/р *М (ариф.237). 

Слёдеть. 


| 
| 


> 
Ее 
$ 
им 
о 
& 
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Слфдст. И. Площади параллелограмоь (с/е 
и ар будушЪ равны, когда основан1е 4 кЪ основан1ю ф. т 
ар находишся ВЪ обрашномЪ содержанфи высошЪ 2 
кЪс/; ибо ежели 42: ар = ей :с/, шо вудешЪ (Хх 
4 — аб х вй, шо есшь площадь параллелограма 
((/е — площади параллелограма арфе. 


14т. Олпред$л. Ежели ЕБ паралделограм$ абс» 
чрезЪ произвольно взятую на дТогонал$ шочку ?$.из 
проведушся линфи бе ией, параллельно бокамЬ ра и 
аё; шо произшедшуе ошЪ шого параллелограмы 0/ и 
Е. называюшся дополнен:и параллелограмовЬ а и 
14 КЪ цфлому а. 


142. ТЕОРЕМА. „Дололнени [р иср па- 
раллелозрамовь {4 и пр к цБлому 14, раз- 
ны между сод0ю, 


„Доказ. ТреугольникЪ ара == 4, и треуголь 
никЪ а/Ё — (й/, шакже шреутольникЪ ей == ваК 
(33); по сему а/Ё +24 == ай/ = /в4 ‚ кошорые вычшя 
иЗЪ равныхЪ зпреугольникоЕЬ ай и @(@ останешся, 
пафалдлелограмь 1/6 равен  параллелограму 5 


(ариф.34). 


14.5. ТЕОРЕМА. Ежели прямая линбя ар 
разд литея на дв какёя нидудь части ас 
и [С 5 зто жвадрат5 из5 цблой йф равенЪ 
сумм$ квадралтов$ из неравных5 частей пс 
и [с и двум прямоузольникам5 из т5хЪ 
же частей пс и [с. 


„Доказ. СлдЪлай на пб квадрашЪ ар9: (69), про- ф.иа 
веди изЪ шочки с линфю ст параллельно фе и 410- 
тональ $: чрезь шочку / общаго сЪчентя линфю ей 
параллельно ар» будеш уголЪ и — ай: (32) = № 
(48) $5 по сему ИА (55) — п ==] (60): утолЬ’ 

ОЕ ыы 


\ 


ф.хт5 
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же ий—= И ут — Дт прямые; шото ради 
—2 

фигура Ай; есть квадрашЪ — @6 (133), для подо- 


_2 

бной причины и фигура 656} есть квадрашЪ — с: 

но (= фи А —]т (27), посему прямоугольникЪ 
; = 

р равенЪ прямоутольнику 6; слФдовашедьно аб —= 

--2 —2 

ре + ас-+аае м бе | 

14%. ТЕОРЕМА. ВЪ лрямоугольномЪ 

треугольникБ абс ‚ квадратЪ дтогонали 

ас равень сумм5 квадратовъ лрочихъЪ 


—2 


ее. У | 
боковЪ ав и 2, то есть ас — ре = ар. 


Даказ. ИзЗЬ прямаго угла р на дтого- 
наль с опусши перпендикулярЪ р, при 
чемЪ произойдутЪ треугольники 41 и рис 
подобны шреугольнику 4фс (122); чего 
ради 411: р = аб :ас или МИ. Также 
тс: Вс — РС: ас или Ми, при чемъ ат х 


о -. 
МИ —= ар ‚И тс-х ий — = ( ариф.223)3 но 
ат х т == площади прямоугольника п, 
также тс Хх Ми == площади нрямоуголь- 
ника йс (155). Посложенти коихЪь будеш Б 


2 ра 32 


2-2 
Дт — 9 - К, шо есть дер с. 


АругимЪъ образомъ. Проведя изЪ почки 
рлинБи р и 25 ‚а изЪ шочекЪъ ии с линфи 
@К и се, будешЪ шреугольникъ асе —= ав}. 
Ибо бокЪ ар — де и ас — а (21), уголь 


‘вас = раГ, потому что утохЪ вар = са} 


прямые, а придавь кЪ симЪ общий рас 
будеш ( вай = фас) вас = ( сар = фас) В 
Сл5д, 


ри: 


: 


плоскосшей 87 


Слъдовательно  шреугольникЪ 26е == рр 


(Зо): но шреугольникЪ дес `сЪ квадра- 
шомЪ ир4е имфюшЪ одно основанте де и 
между параллельныхЪЬ линфй це и 453 
пакже шреугольникЪ ар СЪ параллело- 
грамомЪ 47 имфюШЪ одно основан1е и 


‘и между параллельныхЪ линЪфй а и #13 
—2 


того ради шреугольникЪ дес = зай и шре- 
уольникь (арР)иес = зай (129). Посему 


ое — прямоугольнику 01. ТакимЪ же обра- 
зомЪ докажешся чшо шреугольникЪ дсА== 
_—2 —2 
Есть и м прямоуголь- 
нику 70 слФдовашельно сумма ай-= де == 
мех 


й8 — 770 — @С. ч. п. и. 


СлБдст. КвадрашЪ какого нибудь бока 
изЪ составляющихЪ прямой уголЪ, равенЪ 


разносши квадрапювЬ 5. дтогонали й@с и 
—2 —2 
ыы "бока рс „тоесть Е — с — ар, пак- 
—2 Не 


же иде — ар == {с. 
145. ТЕОРЕМА: Д1огональ $1 квадра- 


та 11 точно измфрять или вычи- 
слить не можно. 


Доказ. ПоложимЪ чшо бокЪ квадраша 
—2 
46 или 1{=—1, посему и ==т, шакже 
-2 Иа = —2 - 
И 41 — 15 ишак др -— 01 = И ==2: но 


Число 2 есшь не квадрашное, изЪ коего 
№ 4 пючнаго 


фт 4 
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ЕЕ еНЕЕнаЕ. № 


точнаго радикса (хорня)) сыскашь не 
Можно (ариф.118 ) 3 слБдовашельно лдТого- 
наль квадраша шШочно измфряшь или вы- 
числишь Не можно, 


146, ЗАДАЧА; По извфстному осно- 
| ваню @с = 80° и-высотБ а = 60’ лря- 
| моугольнаго треугольника ас найти 
атогональ [с, 


И РЫивн. ОснованТе ас умножБ квадраш- 
| Мо т Но, шакжё и высоту @р квадрашно ‚, изЬ 
| ф, 20 Суммы сихЪЬ квадрашовЪ извлеки корень 
квадраша ‚ получишь шребуемую дтого- 
| наль рс, шо есшь 


—2 

80’х80'— оо” с, бо’Хбо’=5б00”— ий 

| 8600’ — др 
—2 

| 6400 — 0 


—2 —® 2 
10000” ри Утосоо’^=т090/^=с 


Т47. ЗАДАЧА. По извфотнымЪ , дТО- 
гонали с == 99°и высошБ ар = 60° лря- 


| моугольнаго треугольника а, сыс- 
| кать основа ас. 


Рвшен. ИзЪ квадрата дтогонали [с вы- 
чти квадрашЪ высошы ар, пошомЪ изБ 
| разности сихр квадрашовЪ , извлеки ко- 
фень нвадрата, получишь  шребуемое 
основанхе ас, то есть 

— 9х 


| 
я 
а 
& 
ы 
я 
т 


тир гл 
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—2 Е 
90° Х 90°=—= 81е0°==[с. 60? Х 60°—5б00==44. 


_2 2-2 2 
4500 = е — ар == ас. У4500=—67°.08/’— с 
СлБ дет. ТакимЪ же образомЬ по из- 
вфсшной дтогонали Рс и основанйтю ас сы- 
щется высоша @р, когда изЪ разности 
квадрашовЬ дтогонали с и основантя ис 
извлечешся квадрашной корень. 
148. ЗАДАЧА. Дана ллощадь лпря- 
моугольнаго равнобелреннаго треуголь- 
ника афс — 3200° сыскать бокааёи ас. 


Р‚Ьшен. ИЗЪ шочекЪ д и с проведя ли- 
нфи 44 и с4 параллельно бокамЪ с и 4Р, мо4 


‚ будешЪ фигура ас квадрашЪ. И такЪ ф, 16 


площадь шреугольника арфс удвоя полу- 
чишь площадь квадрата ред. Квапраштной 
корень сея площади будешЪ == боку ар 
— ре, на конецЪ по извёешнымЪ ар и рс 
сыщетиася ас (146), шо есшь 

5200 °— Аарс 

х2 


к : ао. < Ф 
6400—ирс4=ир. У6400° =80°—ир—=Ре 
х2 
— а зе 0 У. 2 
12800 °==ар-- ас. И 12800°—15°, 13/2 
дтогонали сд. 


Доказ. Понеже ар ==, чего ради и 
УголЪ рас = иср — 45 град. шакже уголЪ 
Е 5 рас 
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Рас = @с4 = са4 == 45 град. слФловашелъно 
уголЪ рас. — са4=9ср —= ас4 == 9о град. посе- 
му фигура 4рс4 есть квадрашЪ, и шреуголь- 
никЪ 1рс == 464 $ слБдешвенно шреуголь- 


—2 —?2 
ник пех 2 — ори И — 4[. 
149. ЗАДАЧА. По известному соку 


@р = 120° равностороннаго - треуголь- 
ника а, сыскать ллощадь онаго. 


РЬШен. ИЗЪ верьха с на основанте ар 
опусши перпендикулярЬ с4, коимЪ осно- 
ванге ар раздЪлишся на двЪ равныя час- 
ши вЪ шочк5 45 чего ради по известной 
04 ис сыщи высошу с4 треугольника 
арс (147), пошомЪ сыщи площадь онаго 
(137 ),. пю есшь. 

Е Е о СХ 
120° —0р == 06. 120‘ ба 

—_2 


1205 Х 120°—14400° — ас 
аще 
бо? х бо® — 3600°— па 


10800 — @е = па = с@. 


Утозоо® = 05°, 9” == 4. 
2120(60° — и1=—ар 
60° Х 1035. 9/—6254°—тар Хх с4 == площади 
треугольника офс (133). 
_ 150 ЗАДАЧА. ВЪ лрямоугольномъ 
треугольникь (1/с Изёфстны 41020. 
аль (0 —500° и разность перленаи- 
куляровЪ 0с ие = —=100° сыскать 
оные лерлендикуляры. | 
| РЕШЕН. 


| 
| 
| 
| 


я 

|1 

Н 
ь 
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РБшен. Подолжа ас, из шочки Р опус- Мо 4 
ши перпендикулярЬ 24, кошорой будетЪ ф.ит 
—04, умножь 20 квадрашно, изЪ поло- 
вины сего квадрата извлеки квадрашной 
корень, получишь 74 или 04. ` ПошомЪ 
вЬ шреугольник5 аР4 по извфстнымВ ай 
и 24 сыщи а4 (147): изЪ которой вычтя 
‹@ или РФ останешся 403 и наконецЪ 
сдЪлай слЪдующую пропойИю 0: ис == 
24: ас или с5, и с5— =, шо есть 

—% 


100°Х 100° — тобоо° = - = 54 = 


2)10000(5000 ое 4 = 
ет ‚т =ра-С. 
500° Х 500° =— 250000° — АВ. 
—2 
5000°—14 
—2 ее -_3 
245000°—40#р — РА=а4 
У2авооо°= 494°, 97” = а4. 
о 
424°, 26°’ — 44 — 64 = 46. 


ых 
о: = ра : ас 
100°:424°.26/”^—10°,41“*: 299°.99°= 06—56 
ое В 
599°, 99° — -— 
ро = дс 


Доказ. Понеже (с=—=0, слдстшвенно 
УГохЪ 46 = (06 (52) = 104 (20) == ыы (55) 


— углу <Р4, посему 04 == 24 (55) и я а ы- 4 
—2 
. 
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—=№ = 2 (44); тою ради $25 — 5, 


пет муетярм 


и УМ — 04,  пакже реа: 


(44), 144 ==04, 4 —4@-==а0, аизЪ 
подобныхЪ тшреугольниковЪ р04 и дос, 0: 
4$ — 4:6 или сс (104), и 0 + ю =. 
ч. д. н. 


Т5Г. ТЕОРЕМА. Во всяком тулоу:0ль= 
ном5 треузольнихБ айс, квадратъ ка ас 
лежалцазо против тупазо узла ас, 0923Ъ 
суммы квадратов друзихЪ 90ковЪ ар и {с, 
равен двумЪ прямоугольникамЪ изъ осно 
ванёя ар и линфи 1 лежащей’ между 
тулымЪ углом и перлендикуляромЪ ср. 


$. ив „Дохказ. ИЗЪ предЪидущихЬ шеоремЪ видно, чшо 
Ед о ее. —2 = 
ар ар + бр-+ :а6 «бр (143); Е ре+Ьр (144) 
В т 
шакже 02 — ре+ар (ар+рр-+ зав х 6р); и шакЪ; 


—2 Ш 
вычши изЪ сего квадраша сумму квадратов ар -= (6 
ыХ 


п а 2 Ре 


18 Э ее 2 
| — 46 + ре + рр, осшанешея аё — ар — И—=ахьр. 


| 152. ЗАДАЧА. Въ тулоугольномъ 
| треугольникЬ ас известны сока це —= 
| 40°, 49 ==90°, 6 =10° сыскать пло. 
, щадь онаго. 


|. РБшен. ИЗЪ шочки [› на продолженное основанте 
| ф.п9 46 опусши перпендткулярЪ с4 пошомЪ изЪ площади 
| квадраша бока 6, вычти сумму квадрашоЕЬ бокоЕБ 
ар и у; осташокЪ раздали на дв$ равныя часши, 
| часшное число раздФли на основанте ар › получишь 
| РЯ, По извфешной [с и 04, сыщешеся высоша с4] (147); 
| : пошояЬ 
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пошомЪ умножь высоту  половиною основан?я ра 
будешь имфшь шребуемую площадь (137). 


Числами» 
90° Х 90° = 8100° — 4% 
го’ ТО Е000° — Ре. 
15000°— др а 
т40°`Х 140° —19600°— ое 
19600° — ас 
Ан 
15000 =4_ — 
ббоо°= 4608 р = арх 24. 
2)6600°(3300°==архё4. 90)3300(36°,66””:=4 
56, 66х56,66—1545°, 955614, 
4900°, оооо!" — фе. 
1545 › 9556" — 
55565 ‚0444 ЕЕ У. 


2 
35569, 04441 — 59°, 65—54. 
2)90 (—45 — 2 ар. 
59°,63°’ Ж450—2685°,35’— арх с4— 
площади шреугольника арг. 


ДругимЪ образомь. 


ИЗЪ шочки с радфусомЪ ср опиши кругЪ 
ре, продолжи ар и ас пока пересфкушся 
сБ окружносшёю круга вБе и Т, изъ 
шочки с опусши перпендикулярЪ с4, шоч- 
ки рис, шакжееи {› соединя прямыми 

линЪЗя- 
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линфями еГ и [0 будешЪ- фе = (Ё= ос 
радтусы $ Чего ради-ас = ср== {с — ас = 
ар, ис —с5==40. 'ТреугольникЪ вер по- 
добенр ‘'Треугольнику 13 ибо уголБ еаЁ 
обний, уголБ ср = аер, потому чшо ка- 
ждой изБ оныхЪ измфряешся половиною 
дуги 00 (91. 96) по сему и утолЪ а == | 
ар. Для подобтя сихЪ шреугол. сдЪлай | 
-с^Ъдующую пропорцтю, ар: а (ас [с ) 
== 49 :4е. вычши аф изЪ аё, получишь #е, | 
раздфли е пополамБ, часшное число 6у-_ 
дешЪ 243 и шакЪ по известной дТогона- 

ли {с и основантю [4 прамоугольнаго | 
треугольника 24 сыщешся высоша с4 | 
(147), кошорую умножа половиною осно- | 
ван1тя 24, получишь шребуемую площадь | 


| 


"То есшь 
140° — ас т40^б—46 
Ей т 7—0 
210° —аЁ 407—006 


ар : ар = 46:46 


90°: 210°—10°:163°,55”’—ще 


90°—йй 
АЕ, 
2) 159, 55^'(56°, 66/4. ь 
4909°‚00об"“=с 


—2 
56°.65''Ж36°,66’—1545°,9556"==Р4 


| 


3556°,0444— е—ра—=сй, 


= 

35565, 0444" —50°,65^=с4. 2)90(45== 14}. 
‚ 59°,63’’Х45°=2683°,35”—1ар х с1==площа- 
| 

| 

| 

} 


ди треугольника ай 


Ито исх: 


ре недр 
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155. ТЕОРЕМА. Во зеяком$ треузольникБ 
а, У которазо перпендикуляр5 с4 па- 
даетЪ внутрь основанёя аз сумма квадра- 
товз изЪ 0008$ ар и Е, 923Ъ квадралта 
фФхка ас, равна двум прямоузольникамЪ 
изЪ основаня ар и отр$зка $4. 


Доказ. На основанти аф едфлай квадрашЪ 6; про. 


должи перпендикулярЪ 54 пока, пересфчешся сЪ ф.120 


бокомЪ квадраша 2й, опред$ли фе — р изЬ шочки 
г проведи-еЁЕЪ параллель оонованю ав у на Ей са®- 
лай квадрашЪ &Ё, будешЪ прямоугольникЪ а’ — "й 


—2 —2 = а 
(142), Рд —=@й по положен{ю , посему а" + р — тв 


+2й, шо есть прямоугольникЪ ае —= прямоуголз- 
нику к. И шажЪ для\прямоугольнаго шреугольник& 


—$® —2 — 9 
афе вудетЪ ас —= (а) /5 +4, а для шреугольника 


—2 2—2 —2 —2 
@фс» Е — (@б дай + 42 (144): но ав —= + аё + "й, 
а сложа часши сихЪ послФанихЪ равенсшвЪ СЪ пер-= 
выми будешь ар -+ $ = № + 4 + ае + (1В + № 
и 
7, изЪ суммы сихЬ квадрашовЪ вычши @6 — № * 
—2 —2 —2 — 


42 осшанешся ар + $ — ‘а == ае += УЁ == 2ае, шо 
вешь двумЪЬ прямоугольникамЪ 42, изЪ коихЪ каж- 
даго основан?е — ар а высоша бе —= Ё4. Ч. д. и. 


154. ЗАДАЧА. 85 треугольник5 а изв5- 
стны дока ас — 100°, $6 == 80°, аф == 10° 
сыскать высоту ай и площадь оназо. 


Р51иен. Умножь каждой бокЪ треугольника 
кВа драшно. КвадрашЬ бока ар сложи СЪ квадрашомЪ 
бока с, изЪЬ суммы сихЪ квадрашовЪ вычши ква- 
дран!Ь бока 2; осташокЪ раздфли на дв$ равныя 
Часиги, сте частное раздФли на основан1е получишь 
@ (153). НаконецЪ по извфешнымЪ 64 и аб сыщи 
высошу ад (147) кошорую умножа чрезЬ половину 
эсновантя (с получишь желаемую цаощадь. 

То 
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"Го есть 
: ыы а 
и0°х70°—40900°—Влоо°Х100°—10000°=—4С 
—2 
80°Х8о°—6400 == вс 


— 2 
11500° — кар Вс 


`10000° т 


1300° Едбее фе == 16 = 2 х #4. 
2)1500(650°—сжр4- 30)650(8°. Та 14. 
4900°,обоо!=— И 
р бет 659.05441"—$ 


4854°,0656"— ВЫ, 


748545, 0656" —69° > би 

2)80( 40° — с 

697,5 2”^Х409—=27809,30”” = схай == пло- 
щади шреугольника айс. 


„Дохаз. Понеже => + "УЕ — р — ор Ш (153) 
чего ради 2х М : 2—= М х 4, инаконецЪ | 
х М: М — Ш ; прочее жЪ доказано прежде, 


ДРУГИМЪ ОБРАЗОМЪ: 

ИЗЪ шочки д меньшимЪ бокомЪ 4 
опиши кругЪ фое/, продолжи бокЪ са пока 
пересфчется сЪ окружносшью вБ шочкз {, | 
точки р, риб,е соедини прямыми ли- 
нвями рр и 0ез будешь ар==ар = 4 
радтусы, аб = (аси = ср, ас — ве ==ес. 
'ГреугольникЪ вес подобенЪ 4, по шому 
чшо уголЪ с общий, уголЬ сес = | 

изЗе 


| 
} 
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о измряющЕеся половиною дуги сеГ (9т.96), 
и уголЬ с6е == р» «пого ради сдфлай по- 
сылку с : сКар--ас ) == её: 0 (194). 
ИЗЪ основантя с вычши се останешся }{о, 
которую раздФли на дв равныя часии 
получишь #4 = 4 (16). Потом вЪ 
прямоугольном  шреугольникЪ 04 по 
изв5ешнымЪ ар ира сыщешся высота ад 
(147), которую умножа половиною осно- 
вантя Рс получишь требуемую площадь. 


1009 —исе 159°—= ие 

т0°—иар йо°— 1—6 
1109— де--ар — р пос — 02 == 66 
фезаврчае ее: ср. 866,00’ = 6 ` 


80°: 110°—50°: 65°, 15” 65° 15’==60 
16? 25” фе 
2)16,25'”( 8° 12” == фое=ой=Й4. 
—2 
10° Х 19° — 4900°, ооо!" — ар 


—2 
8°,12”`Ж8°,т2”/—65°, 9054414 


— № —2. 
4854, 06561" — ар — [4 = а4 
Е. 

748545, обёб'" =—69°, 527” = а4 
69°,52”'Х40’—2780°, 80’’= =рс х а4=пло- 
щади шреугольника дёсь 

2)86(40 —* с 

155. ЗАДАЧА. ВЪ данномъ треуголь. 

никЬ афс › начертить кругъ. 
Рышен. Углы 4 и с раздфли на дв ра- 


вныя части линфями а и с4, изь точки 
Часть 1Т 7: 


ф122 


\ 
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4 взаимнаго ихЪЬ сфчентя опусши на осно- 
ванте ор перпендикулярЬ 443 на посл5- 
докЬ изЬ шочки @ радтусомЪ 4#й опиши 
круг есл, кошорой данннаго шреуголъ- 
ника арс коснется вЪ шочкахЬ е, си 4. 


Доказ. ИЗЪ шочки 4 опусши на ас и с 
перпендикуляры 4 и 4е, проведи аф, 6у- 
дешь шреугольникЪ 04 —= и, ибо уголь 
аа = 46, и уголЪ 414 —= 464 прямые по 
рфшентю ‚ по сему уголЪ 426 = ай, и 
бокЬ а4 обоимЪ шреугольникамЬ обций , 
чего ради 4/1 — 45 (31) Также дока- 
жешся , что 4е —= 4%, слФдовашельно 42 
—= 41 =— 4е радтусы круга ‚,, коего окруж- 
носшь касается боковЪ даннаго шреуголь- 
ника 15с ( 84 ). 

Сл5дст. Т. Когда продолжишся бокЪ 6 тре- 
Угольника арс шакЪ , чшо а будешЪ — й. То изЬ 
сего произойдешЪ : 1е линФя (7 вудешЪ равна поло- 
вин$ суммы боковЬ шреугольника абс ибо ер — 
А — а/, её == св, ав = ав (92); посему сумма 
бокоЕБ шреугольника ас — 2ав + 228 + 27а, а поло- 
вина суммы сихЪ шрехЪ боковЪ х (ар +6 + а) —= 
ав + св + а] =. 2е линЗя с] будешЪ равна сум- 
м5 шрехЪ разностей › между половиною суммы 60- 
коЕЬ и каждымЬ бокомЬ шреугольника 1; пошому 
чшо @] == разности между половиною суммы (/ и 


бокомЪ а; шакже а — разносши между (/ и а] + | 
2 или равнымЪ сему количествомЪ ([й) ре + се, шо ' 


Г. 
: 


НОВОЕ едите 


кан 


ИОВ у 


еспть бокомЪ сз и наконец Ъ дс == разносши между › 
Ни а/ + ав или равнымЪЬ сему количесшвомЬ ай+о 
ри, шо есть бокомЪ аб; сл$довашельно (/ — сумм | 
шрехЪ разносшей аа += вс + 4/, между каждымЬ | 
изЪ шрехЪ бокоБЪ треугольника ас и половиновю | 
суммы пгБхЪ же бокоЕЪ. Слёдет. — 


р 
| 
} 
х 
у 


карет <Р 


рокера 


ый 


ети 


“ 


| - ок - и ОЖ 6 - 2 Е Е.. МА 


в 
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СлБ дет. Ш. ИЗЪ шого явешвуешЪ о, чшо шреу- 
тольникЪ ас раздФленЪ линфями 04, 64 ‘и 64 на шри 
шреугольника а» а4с и 64 коикЪ общая высо ‘па 
есть радфубЪ вписаннато круга шого ради сумм» 
плоскостей сихЪ шреутольниковЬ, шо есть площадь 
шреугольника 066 будешь == $ ар * (ай) ей + 
бе х (60) + ас х в == $ (6+ М +) ква 
—] и 24, шо есшь равна произведеню полсуммы 
боковЬ шреугольника абс, радТусомЪ внисаннато 
круга умноженной. По сей причин$ площадь всякаго 
шреутольника @афс — прямоутольнику, коего осно“ 
ванфе с] равно полсумм$ боковЪ шреугольника а вы” 
воша 64 —= радфусу вписаннаго круга, 


186. ТЕОРЕМА. Ё0зда из5 половины сум- 
иы ков всяказо ‘треузольника абс вы- 
утрелися каждой 9окЪ, разности ихЪ между 
собою и чрез5 половину сужжы 40ко85 умно- 
жатся : то хвадратной каренъ сезо про- 
изведенёя ‚ равенБ будеть площади треу> 
гольника ас. 

2 

Доказ. Должно доказашв», чшо У’а х ах 5 
ХС] — 24 х с/ — площади тоеугольника абс. ВЪ 
данномЪ шреугольник® опиши крутЪ ей (155), изЪ 
ценира Я на бока шреугольника абс, опусы пернен- 
дикуляры (1/2, 4 и 42, на продолженной с& положи 
а] — й6, на конц кошорой посшавь перпендику- 
дярЪ 1, продолжи 54 пока перес$чешся СЪ перпен- 
дикулярною [ ЕЪ шочк® №, на продолженной (в 


положи ср —= с/, шочки К и р соедини прямою. лин? 
ею рЁ, при чемЪ вудешЪ шреугольникЬ Ас] = ср» 
по шому чшо угодЬ (Ё = рек, = ЕР по поло- 


жен{ю и сё обоимЪ шреугольникамЪ общуй бокЪ ; 
чего для будешЪ р — [1% и уголЬ ЕЁ == Ёре пря- 


мые (30), пощомЪ положа /п == ай, ироведи ви» @Ё 


ЖЖ 2 м 


Мо5 
ф.125 
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и КА: но се + её + бр — са + ав + а!, изЪ коизхЪ 
се + еб — св + (ИФа], шого для [р — ав = 2й 
= [%,; шакже Кр —= #] доказано, и утодЪ Ёп 
—= р прямые, по сему треугольникЪ ЁЬр равенЪ 
птреугольнику т (32)» слБдовашельно р — Риз 
Но ар по сочинентю равча 1, линФя аЁ общая › шого 
ради шреутольникЪ а6ё — поЁ (333 посему и 
уголЪ Рай == пай, ВБ разсуждени жЪ равныхЪ 
треугольникояЪ ‘аа и ай (155 ) уголЪ ад — а4 № 
но уголЪ 88 + вав — [аб + лв — двумЪ прямымЬ 
угламЪ › по сему уголЪ’ ай — 4аф, и половина угла 
ЕВ или 048 = 1 угла 6 =» также и угол 
Ра = ов4 прямые ; шого ради птреугольникЬ ава 
подобенЪ @# и шреугольникЪ св4 подобень с по 
сочинентю. И шакЪ изЪ подобныхЪ шоеугольниковЬ 
ава и аъ будешЪ 24 : а— а! : Ж 104). при 
чемЪ в х # —= ав х 41 (ариф.222); для подобетва 
ЖЪ шреугольниковЬ 654 и ЯК. будешЪ ас: 84 = 
И: №. а умножа члены первато содержан!Тя чрезЪ 
61» а члены вшорато содержан{я чрезЪ 4, будешЪ 
Ех И: в к ИИ х В : #4 * # (ариф.235 но 
изЪ первой пропори?и #4 Ё—08 ха/, по сему 
вх: ЕЙ х ИЕ х И:а8* а/, при чемЪ про* 
изведенте крайнихЪЬ аб ха! ® 8 %И—= произведе* 


у 
р 
Ё 
к 
ы 


| 
| 
+ 
} 
В 
ы 
Е 
. 
} 
| 
} 
} 
} 
| 
; 


роли ие СЕНА тары рено ОВО Ч ВОЛИ А С ИЕН ут ИеНИИетог 


` —2 
н1ю среднихЪ (84 х И) х (в и (1) ==( 84 х (1 


39 ра поайарньись нрлевкнйнай ти 
и наконецЪ Ийя х а/ и в хЕ/ — р м С] (ариф. 197) 
|: (6) #4 82] — площади шреугольника абс ( 155 } 


Ё2———,—.—.—.—|[|[—ы—ы—_- 
елЪдовательно Уая х а/ ках с/ — площади тре» 
угольника ис. : 


ЕЕ. 


157. ЗАДАЧА. По извёстнымЪ бокамь 
ар ==1209, с —160°, 4с = 200° шрвуголь* 
ника ас ‚ сыскать онаго ллощаль, 
не сыскивая высоты. 


———=„:':——,—,,——=—/:—:|:|——,|=——,:———— -. 


РЫШЕбн. 


плоскостей Тот 


РЬшен, Сперва сумму боковЪ ав -- йе 
-- ас шреугольника (с раздфли пополамЪ, 
изБ. половины оной, вычши порознь 
каждой бокЪ, осташки сти умножь меж- 
дУ собою, вышедшее произведенте по- 
множь половиною суммы боковЪ, пошомЪ 
из сего произведентя извлеки корень ква- 
драша ‚ получишь плоскосирное содержа- 
нте шреугольника абс. 


Числами, 


120° — ар 
160° — ре 
20098 — йе 


480° — ар вс —- с сумм. 


4807: 2— 240°=5Каф-= ре = ао-=полсум. 


240° . 24:09 240° 
12059 1602 200 . 
ыы —Ц`°—_— ыы ет х 

120? раз. 80° раз. 40° разн. 


120°Х8о°Х40°— 584000°Х240°=—92160000° 
2 


Т92160000 — 9600° квадр. == площад. А д[с. 
Доказ. смошри 6. 156. 


158. ЗАДАЧА. 85 прямоузольник5 арс4 из- 
в$стны площадь == 4800° и д?огональ 4 
== 24 == 100° еыскать онаго ка ар и [е, 


Рёшен. Площадь прямоугольника разд$ли попо» 
дамЪ ‚› получишь площадь шреугольника абс (127) › 
кошорую раздЗли на половину осноБан\я @с полу» 
уишь выеоту [её (138) : но какЪ дТогональ @е—6й, 
шо и аа» Я (128). И шакЪЬ по извФешной 
&/ и высот (е прямоугольнаго шреугодьника бе 

ж ъ сыцет» 


124. 
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сыщешея ей! (147) ношорую вычшя изБ @/ оета- 
нешся @е $ наконецЪ по извфстнымЪ ре и аё прямо- 
угодвьнаго шреугольника @бфе сыщешся вбокЪ ар 4146)» 
8 по (130) сыщешея де — @4, 


Числами. 
2)4300(2400°— зас й == Айс | 
2)1609(50°== зас == ар = с Иа 
50)2400( 48° == 56 


—® | 

50° Х 50° — 2600° — РЁ | 
_2 | 

43° Хх 48° — 2504°=— фе й 
ее -— —> : 

96° = ре = : 

> 50° рено | | 


36°— а- ер=ае . 

—2 

2304°— ре ® з 

-2 У3600°—60°—а6. . 

о С— [2 — -. 
56°х36°—1296` = 4е бозавоссвоба йа | 
—2 —2 —2 Е 

$600? == 66 = ае==аб. В 


159. ТЕОРЕМА. Площадь трапещи | 
а?с4, равна лроизведентю лолсуммы 
лараллельныхЪ линфй 6с и а на высоту 
ре, то есть, х # фе-аа) = лм: 
щади тралещи ас. 


- Доказ. Продолжи а@ по } шакЪ, чтобЪ - 
ф.125 4Г была равна #с, буден уголЪ се = аи = 
уголЪ 26 = саг (48)5 по сему шреуголь- | 
никЬ р = а Г (5т), КЬ коимЪ придавЬ 
чётвёросторонникЪ ий, будешь тшра- 
пецуя 


ни 
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пец!я @йс4 = преутольнику арг, кото 
раго плошадь == ИА хе (155); нова 
— 2 (а — р (аа = )> сл$дова- 
шельно х (14 — ре х [е, шо есшь пол- 
суммы параллельныхЬ линфй 14 и 
умноженная высопюю #е равна площади 
трапецти дс4. 


СлБдет. Того ради плошадь шрапецти 
равна параллелограму коего основанте рав- 
но полсумм$ параллельныхЪ линЪфй, а 
высота равна высот шрапецти. 


160. ЗАДАЧА. По извёсшнымЪ бокамъ 
(4 — 160°, с =—120°, ар == с4 == 60° шра- 
пеши аёса, сыскать оной площадь. 


Р5шен. ИЗЬ пючки #Ё проведи ли- 
н$ю [} параллельно 46, будешЪ № = 
4, вычши Сре )4# изЪ а осшанешся 14. 
ВЪ шреугольник$ 00# по шремЪ извЪ- 
сшнымЪ бокамЪ ар, Рё и ай сыщи перпен- 
дикулярр [е (154), пошомЪ полсуммы 
параллельныхЪ линфй [с = а4 умножь 
высошою ре, получишь желаемое. 


Числами. 
2)40( 20° =ме-=ей, тбо°—а4 
бо’хбо°—56боо о 1208 —#=—й4 
409°=—и9—й4=ий 


20°Х20°— 400°. ве 


„—® _2 
8200° — Е де — ве 


. 
ж 4+ У $200° 


® 


194 о изм$ренти 


72009-58656 ==ре.2)090(140°—=(фе-н-ай). 
1209—-160°== 280°=6—=04. 140°х 569,56/’— 
4 9т8°, 40”* == (фена) же == площ. шрапе- 
` | пецти арс4. 
Доказ. Справедливость сего видна изЗЪ 
(159). 

СяБдет. ИЗЪ сего явсшвуешЪ , когда 
ВБ шрапецти будеш извфсшна площадь 
и параллельныя линфи [с и (4, шо высо- 
ша {ее оной сышешся, ежели площадь 
фаздфлишся на половину суммы параллель- 
ныхЪ линЪй ре и 44. 


Т6Т. ЗАДАЧА; По извфестнымЪ, пло” 
зцади тралещи аёс@ т919°, 80”, высо` 
тЬ 66 ==56°, 56” И солдержанйю ларал- 


Лельныхь линей 16:04 =3:4 сыскать _ 


параллельных (с и 04. 

Рёшен. Площадь шрапецти аёс@ раздЪ- 
лн на половину высошы фе, получишь 
сумму параллельныхЬ линЪй фе и (4; по- 
томЪ сдлай сл5дующую пропорцую (3 -+-4) 
4:5, какКЬ сумма параллельныхЬ линЪй 
с —- (4 : № (0иф.228);5 наконець изЪ 
суммы параллельных линЪфй вычши {фс, 
осташокЪ будешЪ —= а, шо есшь 
2)56°, 86/(289,28/* == хе, 
285,28"*)1919°,8000'°(280°== [с -+= 44. 

5.4 = 0:04 
(2-+4)1:5==2805: 26° ===Йе, 


2809-1200 52160°*=14 


162. 


орден гтиттлх 


> о 
ТИ ОИК 


а арг утиуижки Хили остова 


плоскостей 108 


162. ЗАДАЧА. Даны ВъЪ четверо- 
сторонникБЬ сре бока сё = 96°, [с = 
100°, с4==1%0°, а —=156° и д1огональ 
с4=—142° сыскать площадь онаго. 


РЫШен. По изв5сшнымЪ ‘бокам сыши 
ВЪ шреугольник$ арс, ‘равнымЪ образомЪ 
и вв шреугольник$ ас площадь (157), 
сложа оныя вМмЪсшЪф получишь требуемую 
площадь чешверосторонника, шо есшь 


сыскан. по (157) площ. А арс=4194° 
| площ. А 4с4=8664° 

154589 — пло- 

щади чешвероугольника @рса, 


165. ЗАДАЧА. Известны площадь 
четверосторонника арс4 — 15458°, 4Т0г0- 
Наль пс — 142° и содержанте лерленди* 


126. 


куляровЪ рег: а=—5:9, сыскать оные, 


Рыпен. Раздфля площадь  чешверо- 
сторонника 04 на половину дтогонали 
ас, часшное будешЪ равно сумМмЪ АвухЬ 
перпендикуляровЪ {е и а} пошомЪ сдЪ- 
лай слРлующую пропорцтю ‚ какЪ сумма 
содержантя 5 -==9—14%:5 шакЪ сыскан- 
ная сумма перпендикуляровЪ ре -= ар бу“ 
дешЪ содержаться кЪ меньшему #фез нако» 
нецъ изБ суммы перпендикуляровЪ вы 
чшя йе получишь 4, шо есть 


ж в 3) 


Го 
Не 
И 
Я 


ри, ое перса причин еиетния 1 3% 


< 


тоб о изм5оенти 


2)142(71°—= ас. 71)15458(89°,54/^—{е-нар 
67 °,69 = фе 

ке: 212,857 4 

(5—9)14 } 5=189°,547°: 675,69” =ре. 


> 
—= (ЧР $2) х Е ас = площади  чешверо- 


сторонника 1464, ИЗЪ чего явсшвуешЪ , 
чшо площадь онаго (@Ёр-н- ре) Хх Е ас раз- 
дЪленная на 5 де == а {ез но фе: ар == 
5:9, по сему 5 9 — 14: 5 = ар-н[е: и. 


Доказ. Понеже 4Рх лас е Х с 


164 ТЕОРЕМА. Площади лодобныхъ 
треугольниковЪ пфе И её содержатся 
между с060ю какъ квадраты сход- 
ственныхъ боковъ дс И 4/1. 


Доказ3. ИЗЪ верьховЪ ф ие опусти на 
основантя (с и 41 перпендикуляры {фр и 
во, будетЪ рр : ео — дс : 44 (94), а умно- 
жа предридущте члены чрезЪ 4, а по- 
сл$дующте чрезЪ 4й, будешЪ Фр х ас : еож@йв 


—2 —2 

—=( 46 Х ас ) ас: Сайх 91 )4й (ариф.255 
а по раздБленти членовЬ перваго содер- 
жантя на дв равныя часши, будешь 
брхас сох 41 в 

а: = 00:0й, то есть площадь 
треугольника 406 кЬ площади шреугольника 
е4й › какЪ квадрашЬ бока ас кЪ квадра- 
ту бока @#, 


165. ЗАДАЧА. Въ лодобныхь треуголь- 
никахЪь ас площадь == 2100°, а вЪ 
тре- 


р 

& 
| 
| 
[№ 


ру фест ати, 


о ый 


плоскосшей 10% 


треугольникБ а4 сока ай — 80°, де — 
100°, 4е == 120° извфстны 5 сыскать 6о- 
ка аб» ас И Ве треугольника абс. 


РЬшен. Сперва по извъсшнымЪ шремЪ 
бокамЪ шреугольника (4е сыщи площадь Мо 4 
онаго (15%)3 попомЪ сдБлай сл5дующую ф. 98 
пропордтю: какЪ площадь шореугольника, — 
и4е кЬ площади треугольника (с, шакЪ 
квадратная площадь бока 4е, кЪ площади 
квадраша бока рс (164)5 а по извлеченти 
квадрашнаго корня получишь бокЪ #ез по- 
помЪ будет Б 4е : с = де : ос, и наконець 
4е : вс — а4 : а @04), шо есть 
сысканная по 952 плщад. А 44 = 5968 


ДА а4е : А ас йе : =. 
—2 
59689 : 2100°== 14400° : 9798° == {с 


2 
10198° — 99° = ре 
4 де: ре = де: ас 
’  120°:99° == 1003: 82$ == с. 
| а: 2с — па : 2 
Е —80° 66 = 4 


7 8 ‘а 
ТИМ ААА ль пет ре: сои 


ПредъувБломлене. ВЪ послёдующихЪ 
| задачахЪ р$5шентй числами кромБ лише» 
; ральнаго , выводишь я болфе не на- 
м5ренЪ 3 ибо опредфля произвольною вели- 
чиною извфсшныя часши фигурЬ, легко 
| можно руководсшвомЪ каждаго предло- 
женнаго р$шентя, сыскивашь числами 
| неизв5сшныя часшиз как пю довольно 

видно изЬ рфшен1й предридущихЪ задачь.. 

| 166. 
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Т66. ТЕОРЕМА. ВЪ трвугольникахъ 
арс и 42}, когда уголь а—= углу 4, то 
площади оныхЪ треугольниковЪ ас и 
4е/› содержатея какъ лрямоугольники 


составляющихЪ равные углы. 


2 будешь дер ха: ух де = асх ар : 
Хх 4е ‚, шо есть площадь треугольника дс 


изведен1е боковЬ @си ий кЬ произведе- 
н?ю боковЪ аи 42. 


167. ТЕОРЕМА. Во всякомЪ ларалле- 
лограмв 14 сумма квадратовъ всЪхь 
боковЪ ‚, равна суммБ квадратовъ 110- 
гоналей 


Доказ. Проведи изЪ теръха угла а на (4 
ф/128 перпендикулярную линфю пр, а изБ точ 
ки с на продолженную Ра ‚ перпендику- 
лярную се, будетЪ ес ==ар, ср== ве (50). 
И шакЪ вБ сазсужденти  шупоугольнаго 

шреуголь- 


сдБланные ИзЗЪ боковЪ ар, а, и, 4) 


№5 Доказ. ИЗЪ верхоЕЪ с и {на основан!и | 
ф.127 ори 4е опусши перпендикуляры ср, М. _ 
"Греугольники 4ср и }44 булушЪ подобны; | 
ибо уголР @=4 и аре == 44[ прямые, | 
по сему уголЪ рса = 4{/ (53)з чего ради | 
ср: М = ас: ср (104), а умножа предЪ. | 
идуц!е члены чрезЪ ор, а послфдуюцие | 
чрезЪ 4, будешЪ ср хар: @х = | 
Хх 46 : аЁх 42 Сариф. 255); наконецЪ по | 
разд$ленти ЧленовБ перваго содержантя на | 


КЬ площади треугольника 4 какЪ про- | 


реалист уро Е 


плоскостей 109 

-? —2 -%8 
преугольника ас будетЪ фе ар = ас = 
оаржае (1бт) за вт разсужденти тре- 


—3 
—ща 


—2 —2 
‘угодвника @4е ‚ 26 == (64 > г — а4 = 
2 (са)авх Серуме (153), по сему ре — ес 
—2 —2 —2 —? 


—) `` `` г 


| — ав = ас-= 06 — 44, придай крРсимЪ час- 
| —2 —2 —2 —2 —_2 

® пямъ ис--ар-а4, будешЪ фе — аа = 
.- № —2 — —_@а —а 


и ` —2 -—2 
оас -=- гар == ас == Сас ) ар = (ар) с4. 


168. ЗАДАЧА. ВЪ лараллегра мВ абс4 
извфстны бока а, №6 и дтогональ 48 
сыскать дТогональ ас. 


РЬшен. Умножь каждой бокЪ паралле- мо 4 
тграма ифс4 кВадрашно ‚ сложа оные вмЪс- 6 
ШБ, вычши изЬ сей суммы квадраптЪ дТо> фо 
тонали 4, осташокЪ будешЪ равенЪ ква- 
драшу дтогонали ас з на конецЪ корень 
сего квадраша будешЪ равенф шребуемой 

—2 —2 _® 
дТогонали 4, шо есть ар = 4 = @4 


_2 —2 в — 2 —2 _® 
= с — 20 == 204 = 6 = 48. и дс == 46 


—2 —2 —2 
— 16 = 9с (161 ), Ус == ас, 


м. Ак. ЗЕ В Г В 2 
реа одет рули ИЗ ЛИ ИРИ 


ДругимВ образомЪ, 

ВЪ шреугольник$ пра сыщи перпенди“ 
кулярЬ ар (154 ). По извфешной а] и 28 
преугольника «Г сыщи ар @4т. Разд$- 
ли 4$ на дв равныя части, частное бу» 
дешь = 4е изЪ которой вычшя 4 полу 
чишь К, помомЪ вЪ шреуголаникв ие» 

мо 


РАЯ ЖЕРТВ" 09: ы 
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по известной ар и с}, сыщи ае (146). Но 
де — ес (28); посему цех 2 — дс. 


169. ЗАДАЧА. По извёсетной площади 
прямоугольника арс4 и содержангю д0ка п} 
КБ а4 —= 3:4 сыскать дока ар и а4. 


М№ов5. Р5шен. Понеже содержанте 3:4 значишЪ, чшо | 
вокЪ @аф содержишЪ вЪсеб$ шри шакихЪ часшей | 
120. каковыхЪ ЕЪ вок @4 есшь чешыре, чего ради 3 умно- з 
женное чрезЪ 4 = 12 ши равнымЬ квадратамЪ сосша=, | 
вляющимЬ площадь прямоугольника @6с4. И шакЬ | 
когда площадь прямоугольника а раздФлишь на | 
число сихЪ квадрашовЬ, шо есть на 12 Часшей › ча- 


сшное число будешЪЬ равно площади одного квад- 
—2 
раша @ер/ = @е, квадратной корень площади сего 


квадраша будешЪ — 6воку @/== @е`, наконецЪ а/ | 
4 — @4, ае хз = @ё. 


СлБдет. ИЗЪ сего явсшвуешЪ › когда дана бу- | 
дешЪ площадь прямоугольнаго треугольника 9 и} 
содержанте перпенднкуляроЕЬ ар и а{, шо слдуетЪ ] 
площадь онаго удвоишь »› произведбн1е будешЪ равно | 
площади прямоугольника @645 а пошомЪ по рфшеню | 
предЪ идущей задачи найдешся высота @ф и осно» | 


к. —2 2 . 
ван?е @4, и напосл$докЪ @ф + аа — 9, Им — 4. 


то. ЗАДАЧА. По извфетной дёозонали [с 
и содержанёю перлендикуляровЪ аб: ас == 
4:5 прямоугольнало треугольника абс о 


найти оные лерпендикуляры. 


реки ое етот лечили, 


реет 


тит 


к 
Рршен, Понеже И- ар + 42: перпендикулярь 


ф.дзо же ар содержитЪ вЪ себф 4 шакихЪ часшей како- 
выхЪ ЕЬ ас есшь пять. И шакЪ умножа части пер- 


нендикудяра #ф и часши основанйа @5 квадратно › 
то 


грелин рут" 


весны 


а Е 


_сиоототсьтея, 


Порту арке 


ехяя 


плоскосцтей ти 

—2 

то еств» 4 № 4 = 16 — 26. ИЕ. 
сложи оные вмфешЪ, получишь число квадрашовЪ —= 
16 + 25 — 41 сосшавляющихЪ плоскость квадраша, 
дтогонали 65 $ сего ради ааа р квадрашно, полу-= 
чишь сумму плошадей ар +, которую разд®ля 
на Число квадрашовЪ сосала вобще ихЪ 
плоскость, шо есшь на 4дг, частное число вудешЪ 


— 
равно одному квадрашу аЁ/т — ат 5 изЬ площади 
сето квадраша извлеки корень, подучишь бокЪ 47 
— 94 — @п ‚› наконецЪ ар я 5 — @ иайх 4 —08. 


О ПРОПОРЦТОНАЛЬНЫХЪ 
лЛИНЗЯХЬ —ОТНОСЯЩИХСЯ 
КЪ КРУГУ. 


ТТ. Олредфленте. ВЪ кругБ лин?й оп, 
24 и проч. сшоящля на дфамештрЪ еЁ пер- 
пендикулярно на зываюшся лолулопере- 
иники кругаз а часши ей ‚, приер, 2 
аметра еЁ отр5зки. 


Г12. ТЕОРЕМА. Квадрать всякаго 
лолулолерешника на примЪрЪ вп, ра- 
венъ ЕВЕ ИзЬ ОШУБЗКОвЪ 
ип: 


Доказ. ИзЪ шочки © проведи линФи бе 
иб/, будешЪ шреугольникР ет прямо- 
Угольной (91), и перпендикулярною 98 
разд$ленЪ на два друге прямоугольные 
шреугольннка еп и си}, кои между собою 
подобны (122)5 чего зади еП: пе —= 15: 


пр, при чемЕ ей х пр = т ‚ по есть, 
пло- 


ф:13% 


2 © пропорцтональныхЬ линБяхБ 


площадь прямоугольника изв ошрфзковЪ 6 
и} = плошади квадралпа изЪ полупопереш- 
ника 07. (155) 


СлБдст. 1. ИЗЬ сего явствуешЪ , что 
всякая лимФя, проведенная изЪ какой ни ' 
будь шочки взяшой на окружности круга | 
перпендикулярно КЪ д1амешру евр, есть. 
средняя пропорцтональная линфя между | 
ошрзками онаго, и квадрашЪ всякаго | 
полупоперешника равенЬ о параллелограму 

д 2 : 


2—2 у 
изЪ ошр$зковЬ, какЪ ор == ей Хх пр, и 24 == | 


ер х рр и проч. 


СлБдст. П. Всякая хорда есть средняя 
проопорцтональиая линфя между дтаме- | 
шромь и часптю онаго находящеюся _ 
между концемЪ хорды, и опущеннымЪ | 
изЪ другаго ея конца перпендикуляромЬ 97. |. 
Ибо прямоугольной шреугольникЪ ест по- | 
добенф е{Ё(122)3 чего ради еп: ео =} 
ее :ерз сльдовашельно вх есшь средняя | 
пропорцтональная  линФя между вп и’ 


$ 
Г, при чемЪ ей Х ЕЁ = @з также и хорда | 
{Е есть средняя! пропорцТональная линфя, | 


между амёшромЪ гр и ошр$зкомБ пр $ и. 
—2 
вх пр = ДД. 


175, ЗАДАЧА. Иежду двухЪ дая- | 
ныхь линфй ар и с4 сыскать среднюю ` 
евометричекую. й 

РЕШЕН. 


а 
у 


У 


НИЕ 


ошносящихся кБ кругу 11$ 


РЬшен. Данныя прямыя лини ар и с4. ф, 
соединя ВЬ одну прямую линфю ер на 1%о 
составленной изЪ оныхЪ линфе ей опиши 
полкруга, потомЪ изБ соединентя шочки #2 
поставь перпендикулярную 2 (40), копо- 
рая будешЪ требуемая средняя пропорцто- 
нальная ЛИНФЯ (172). 


‚ 
пе рзаыА 


114. ЗАДАЧА. ВЪ лолкруг$ езр ИзвБ-. 
стны части еп и пр Чаметра евр, сы- 
скать лолуполерешникь св и хорды 
вис 


Рышен. Понеже шреугольникЪ р 


<`- 


а 


РОН Пре тт С ЛАГИ РУ 


— 


прямоугольной и пришомЪ пе х пр = оп фт 
(172), по сему умножа ср на и}, произве- 

денте будешЪ равно площади квадраша 
полупоперешника ой, изЬ котораго квад- 
рашной корень будетЪ ==07. ПопюмЪ по 

о извъсшнымЪЬ ей и ©й прямоугольнаго тре- ` 

я) угольника 1% сыщЩешся ес. ‘ТакимБ же 

° образомЪ сыщешся и 8}. 


® = 
Г 


24а 


= к 
рее роет 


< 
8 


в | Сл5дст. Ежели булешЪ извЪфелтна часть 
1, 6 и хобла ее, то прочее сыщешся сл$- 
ий дующимЪ образомьз 6: 6-е : ет, 
| Ё — пир. ПошомЪ #: вр = Г: { @т2), 
о 

° причемЪ будешь прх ве == с}, шо есть 
’ площадь прямоугольника изЪ ер и пр, ра- 
Ю вна квадрашу изЪ хорды СЁ, кошораго ква- 

° дратной корень будет == ср 


Часть 1Т к 17. 


м 
ии 


114 о пропорцтональныхЪ линфяхЪ 


115. ЗАДАЧА. ВЪ лолкругБ еб р, извБ- 
стны лолулолерешникЪ 5п, и д1а- 
метръ с}, сыскать части еп и пр 


РЬЫшен. Д1амешрЪ еЁ разаЪли пополамЪ 

$132 ВЪ почк® &, изЪ центра  проведи линфю | 
_ #6, которая будешЪ = АГ; пошомЪ вЪ | 
прямоугольномЪь шреугольникь сик по 
_извфсшнымВ ой и Ас сыщешся 7. Нако- | 
нецЪ як — АГ= пр, Ёе — п = еп. 


176. ЗАДАЧА. ВБ прлмоузгольник5 пед, | 
извотны площадь и сумма Фковь ар -” 
фе, сыскать оные дока порознъ. | 


ее 


ыы 


о иеьны 


РБшен. На продолженной [с опредфли р/ — аф, 
ф.155 пошомЪ раздФля 7 на дв$ равныя часши БЪ шочк$ 
8, радтусомЪ &/ опиши полкруга, продолжи @_ 


—2 : 
до г› будешЪ 6 х (В) /Ь — фе, то есть площадь | 
прямоугольника 0 равна площади квадраша из | 
полупоперешника ре (172), коего квадрашной корень № 


| 
| 
| 
| 
| 
| 
| 


—= бе; наконец по извфсшному радфусу гв = # 
и полупоперешнику ре, сыщешся ре (147) и 0 | 
(69) ве — 6, 1 — в == ИЕ 46. 


С л5дстт. ТзакимЪ же образомЪ по изв$стнымЪ ,› 
площади, исуммЪ. боковЬ 96 + @4 прямоугольнато 
треугольника @64 сыщушся онаго бока › когда пло 
щадь его умножишея чрезЪ 2, шо произведенте бу- 
дешЪ равно площади прямоугольника 4; а потом 
ло предфидущей задачЪ опредфляшея бока @ф и (6 = 
п4,`а по (146) найдешся д1тогональ 64. 


ии 


бронь 
ие тян ет 
р О о оао уинтоо теооичоч тоеттцт,^ 


саеме систе метит тео еарлеаелльть Петти а аи еее. 


ы 


рее 


` 149. ЗАДАЧА. ВЪ прямоугольном тре 
угольникБ ар, известны дёозональ № и о 
сумма, перлендикуляровЪ ар += вс, сыскать | 
оные порознь». Ршен. - 


$334 ыы‘ 


аа за сес дви 


ошносящихся кЪ кругу 115 


Р5лиен. На продолженной @ опредФли ае == ар, 
будешь 2 =— @ + (а) ай, сдфлай на с и ес 
квадраты 64 и е8, продолжи @6 де {, проведи дТого* 
наль ев которая сЪ продолженною ав пересфЧешея вЪ 
точк$ /, чрезЬ кошорую проведи П/Ип параллельно, 
КЪ 2 при чемЪ па и т будушЪ квадраты ; ибо уголЪ 
@е/^—45 град. —= 6/@ (53) == {ИВ (20) = 1@/, посему 
0 — а, шакже 1/^ — 17 —/т == @& И шакЪ 
умножь (@ё-+1с) гс квадрашно» получишь площадь 


—2 —2 —2 — | 
ква драша еее == (еа) аф + (т) @ + ат + (ЕР ат; 


—2 
пошомЪ умножь. ве крадрашно будешь Г. равенЪ сум- 
ре зиеиние-НЫ | —2 —2 
иБ площадей квадрашовЬ ар + 4 == ва +/т. Сум- 
—2 
му сихЬ квадрашоеь вычшя из ес осшашокЪ 6у-= 
детф— ит + (ЁЛ) ат —= зат, которое раздфля попо- 
лам, получишь площадь прямоугольника 47, коего 


сумма боковЪ а/ (@6) + #ё извфепна › а напослФдокЪ 
по прошедшей задачЪ найдушся порознь бока аб 


и а — ар, 
118. ЗАДАЧА. Площади двух5 квадра- 


тов$ п —- Ь/ воо9ш® и вумма 90ков$ ар —. 


ре изв5етны 5 сыскать каждой докЪ вр и 
р порознь. = 


Р5шен. На линфе @ сдФлай квадрашЪ 4 Про- 
веди. дТогональ сё продолжи А до е, пошомЪ опре- 
АЪли св — 66, изЪ шочки в проведи кп параллельно 
@, которая пересчешЪ дТогональ Д  вЪ шочк$ 4» 
причемь бвудешЪ квадратЪ бе = В] и квадрашЪ 
п — аК. И шанЪ умножа @6 квадрашно › будешЬ 


—2 

@ — ср — фи + пе + пб + 94, изЪ сей площади 

вычши сумму площадей (ак) пе + [©7017 оспа 

шокЬ’ буден Ъ пр + 94 но 4 — р (142), посему 

пр + 44 — 216. Сумму сихЬ прямоугольниковЬ раз- 

АЪля поподамЬ, получишь площадь прямоугольника 
в. ть 


ф-. 
15 4 


ф-т 


ф. 
156 


ф. 
15: 
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ап ‚ коего сумма боковБ ар + (ея извфсшна ; ще 
сей причин бока аб и 24 — 6 по 6 176 сышушся. 


179. ЗАДАЧА. По изв5етным, площади 
прямоугольника афёЦ и разности  сохковъ 
ай — а? = М сыскать дока аб и вц. 


Рршен. Продолжи а{ до п, пошомЪ разд®лх 
М пополамЪ, изЪ шочки @ радТусомЪ ае опиши 
полкруга ати, продолжи!с до т, пошомЪ извлеки 
корень квадрата изЪ площади даннаго прямоуголь- 
ника абс › подучишь т (172). По извфешной 4 


и т сышуи 27 ( 146 ) — га изЪ которой вычшя (К | 


—#14/№ осшашокЪ вудешЬ = а/—0ф, шакже ае + 
ей — аа, 


_2 
„Доха3. Понеже ии Ж (ту = а (172), 


—2 о Зы Мне ге 
и-Уйт — (т, шакже (т + ей ==ет (146), `Или—= 
ет —еа и проч. 

180. ЗАДАЧА. По извфетнымЪ докамЪ 4, 
@с и с треугольника афсз сыскалть рад?усъ 
$4 описаннаго круза. 


Рёшен. ИЗЪ шочки р опусши перпендикулярь 
в» пролжи ‚радтусЬ #4 40], шочки си} 
соедини прямою линфею (|. По извфешнымЬ` 60. 
КамЪ аб › 2 и @ треугольника абс, сыщи перпендия 
кулярЪ фе ; но какЪ шреугольникЪ ав подобенЬ 0 
иво уголь а = (9, уголЪ аеф — Г прямые и 
утолЪЬ абе =—=/ $ Чего ради будешЪ 4е : = а: 
кЬ зы Г, и ЕЁ равна требуемому радтусу 4 
хи, 


- 181. ТЕОРЕМА. Когда три линфи еп , 
ег и Г вЪ нелрерывной геометрической 
лро- 


и 
я 
ы 
| 
р 
\ 


= < 


< `` се мррла 


Арте они 


относящихся кЪ кругу 64 


лролорши ‚о то квалрать первой ли- 
нфи содержится КЪ квадрату второй 


линфи ‚ какь лервая къ трепий $ то 
—2 -—2 
весть еп ; ее ей: 6]: 


—2 
Доказ. Понеже ес — еп х еГ (112); чего ТЕР 
тт 


—2 
ради будешЪ ей: еб или ел х = т:еГ, 
и пропорцуя справедлива пошому, чшо 


—2 
произведен1е крайнихЪ ей Хх ее}, равно про- 
—2 


‘изведентю среднихЪ еп х ей Х :} или Х. 


Г Сариф. 225). 
Сл дет. Ежели дтамешрЪ еЁ разд5лиш- 


_`ся на нъсколько равныхЪ часшей на при- 


МБРЬ наб и изЪ одной пяшой часши 
какЪ г дтамешра еЁ поставя перпенди- 
кулярЬ 70 проведешся хорда ев: шо ква- 
драшЪ сей линфи ес будешЪ во столько 
разЪ больше квадраша часши дтамешра 
ей, во сколько частей лтаметрЬ раздЪленБ. 


.] Ибо ей ; еб — с: $ или 5 (112), при 


чемъ будешь еб = Бет ( ариф. 222 ): но 


2% 
: (5 еп) 5 = т: 63 с^вдовательно #5 
ВБ пяшь разЬ больше гп. 


182. ТЕОРЕМА. Когда вЪ кругБ абс 
465, хорды аб и & взаимно лересфкут- 


ся, 1о прямоугольникъь изЪ частей, 


ае и ев одной ‚ вулетЪ равенЪ прамо- 
угольнику ИЗЪ частей се и е4 другой 
хорды, 83 „Дока> 


® 
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Доказ, "Точки пи 4, шакже Рис 
$-158 соединя прямыми линфями ади 6у- 
душЪ треугольники 046 и Рес полобны 
межлу собою $ ибо уголЪ @ае = сё, 
уголЪ а4е = углу ес С9г), шакже и 
УуголЬ га == [ес ( 20); чего ради ае : ес 
— де: её (104), и потому ефх пе == 
де Х ес (ариф. 222), по есть пря моуголь- 
никЪ изв линЪфй ерои ае, равенЪ прямо- 
угольнику ‚ имтющему основанте 4, а 
высоту ес © 133 ). 


И ии 


СлБдст. Ежели будушЪ извфсшны час- | 
ши се и 4е хорды 4, и часть ае хорды | 
й’ 5 шо другая часть ер сыщешся. Поели- 
ку дех её = 4ех се (182 ); шого ради ум- 
ножБ часть 4е на се, сте произведенте 
раздфля на часть де получишь её. 


135. ТЕОРЕМА. Когда иИзЪ точки с 
лежащей внБ круга, лроведутся два | 
беканса ас ие, то прямоугольник ’ 
изЪ наружной части с@ И всего секанса 
ас, равень Лрямоугольнику изЪ на- 
ружной части се И всего секанса [с. 


ПИ И ИГ 


Доказ. Точки ци р также 4 и е соединя 

$.159 ПРЯМЫМИ линфями ари 4, шреугольни- 
ки 4ес и ос будушЪ подобиы между со-’ 
бою $ потому что уголЪ аес = сав измт- 
ряюцщиеся половиною дуги @4ер (от. 96), 
„уголь с общий, по сему и уголЪ ейс == 
углу айс» чего ради @с : Вс = се : ас @04), 

и 


ие 


поверит” еее етич. РУЗ 


ое реестре тот ет ото ито витрат что ии тии ре 
ет >. ЕЕ 2: 


печати. + олунен 


относящихся кЪ кругу п9 


идсх 4 = фе х се (ариф. 222)5 шо есть 
площадь прямоугольника кошораго осно- 
ванте секансЬ ас.а высоша 4с, равна пло- 
щади прямоугольника изЪЬ линфй #с и се 


(33). 


184. ЗАДАЧА. Извеёстны части ари 
ре секанса ае, и часть са другаго се- 
канса 45 сыскать часть ас. 


РЬшен. Часть ар сложи сЬфе, сумму 
ихБ ар — ре = ае умножь чрезЪ ар, про- 
изведенте де х ар будешЪ — ас х @а4 — 


площади прямоугольника @{ коего осно-, 


ванте 44 а высота ар == йе (183)5 вЪ кошо- 
ромЪ по извёсшной разносши боковБ ий — 
(ас)ар = @&, и площади прямоугольника 
@ сыщешся 44 и ар == вс @т9). 


185. ТЕОРЕМА. Ежели ИзЗЪ точки с, 
лежащей внБ круга ‚ лроведутся каса- 
тельная с} и секансъ ас, то квадрать 
касательной сГ, судетЪ равенъ лрямо- 
угольнику изЪ цблаго секанса ас и на- 
ружной его части сд. 


’Доказ. ИЗЪ касательной шочки Г КЬ 
почкам д и4 проведи хорды ар и /а. 
Треугольники дер и 46Ё будушЬ подобны 
между собою: ибо уголЪ са = а, по- 
пюму что каждой изЪ нихБЬ м5ряешся 
половиною дуги дер (91. 93), уголЪ с обо- 
имр шреугольникамЪ обций, посему и 
уголЬ п == Ас. И такЬ - вЬ разсужденти 
. подоб- 


140 
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подобства шреугольникЪ будешЪ 4:6! 


—2 
= $}: 46 (@04)3 по сей причин$ ср=4е | 
Хх ас (ариф. 222), шо есть площадь ква- 
драша изЪ линфи с{ равна площади пря- 
моугольиика, кошораго основанте ас а 
высоша с4 (153). 


СлБдет. ИЗЪ чего видно, чпю каса- 
тельная ср есшь средняя пропорцтональ- 
ная между наружною часштю с4 и цЪлымЬ 
секансомЪ ас. 


186. ЗАДАЧА, Извфстны части с и 
с4 секанса 64; сыскать касательную 
65. 


—2 
РЫШен, Понеже 6х 4 = (85), 
ФИТ чего ради сложи с сЬ с коихЪ сумма 
будешь = 4» пошомЪ умножь {с чрезЪ 
ре, произведенте #4 Хх {с будешЪ равно квад- 
рапту изЪ линЪй ай. ИЗЪ площади сего квад- 
раша извлеки квадратной радиксЪ , кошо- 

рой буден == ар, 


СлВдсть Т. Когда даны будушЪ каса- 
тельная ор и секансЪ 24, шо сыщешся 
с ‚ естьли квадрашЪ изЪ касашельной ай 
раздфлишся на @р, получишь фс. 


Сл5ёдст, п. Ежели даны будушЬ касательная 
й) изнутренияя часть секанса с{› то сыщешся на- 
рУжная онзго часть Рё ибо умножа @р квадратино , 
получишь площадь прямоутольинка В/ (185)» коего 
разность боковЪ 16 — (#5) 66 == 4 извфешна» сыще- 
тёя бе = #2 (179). 

187. 
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187. ЗАДАЧА. ВЪ лрямоугольномЪ 
тпреугольникБ ас, известны лерлен- 
дикулярЪ 6с и разность $4 дтТогонали 
ар и основан я ас 5 сыскать ас и аё. 


РШен. ИзЗЪ шочки. @ радтусомЬ ас о- 
пиши кругЪ с4е, продолжи ра дое, лин$я 
с будешь касашельная (84): шого ради 
умножь перпендикулярЪ [с квадратшно ›` 
площадь сего квадрата раздфли на раз- 
ность р4 получишь секансЪ фе ( 185 )5 изЪ 
коего вычши р4, останешся дтаметру 4е, ко- 
шорой, разд$ля на дв равныя Часши , 
частное будетЪ = 04 = ас, и аа -+- РА==а6. 


Доказ. `Понеже [с —= 4 Х @ (185), 


слЪдовашельно с == Ре {136 >). 


188. ЗАДАЧА. ВЪ прямоугольномЪ 
треугольникБ абс › изеёетны высота 
и, исумма дЛогонали ар вообще сЪ 

_ основашемь ас, то есть 9—3 
_ сыскать оныя лорознь. 


Рыпен. ИзЪ точки @, радтусомь ас 
опиши кругЬ с24. Продолжи фа 10 @, бу- 
дешь пс =ае, и ар = ас == аф = @=е 
линтя рс будошЪ касательная ( 84 >), шо- 
го ради умножь с квадрашно, площадь 
сего квадрата разд$ли на сумму боковБ 
6 + ас ==фе, частное будешь = @2, 
вычши оную изЪ ре осшанешся дтамешру 
64, 24е— в == 6, и а4 — Чу ==аё. 

35 Доказ, 


и 


о ок забитый линфяхЬ 


едини прямыми линфями ес и К, при 
чемЪ будеш ар ==ар, = ас а, 
шакже 24==06 (16); по сему с4а—04 
— 06. '’ТреугольникЪ ре подобенЪ сое по- 
пому , чшо уголЪ с общий, и уголь { 
—0е измфряюцИеся половиною дуги вор’ 
( 9т. 96), и уголь ср — се6, и дли по- 
добтя ОВЬНЕЬ будешЪ сё: со == {с : ес (104) 
вычши ес `изЪ ср, остатокЪ будешЪ ра- 
вен дламешру еЁ== ей -- 4р ==24р, и 
20: 2 — пир == 16. шакже се = де==ас. 


пр 
Доказ. Понеже ве — 46 хде (185), |* 
ар х фе м 
сл5довашельно = ар (156). м 
ра 
189. ЗАДАЧА. ВЪ треугольникБ ас, |= 
извфстны части аВи ас основан я ПР 

и два 5ока вообще 4 —= ас. сыскать 
оные лорознь. р 
№4  Рышпен. И даказ. ИзЗЪ шочки а мень- т 
ф-т2т шимЬ бокомЪ 4$ опиши кругЪ 2, про- |; 
должи с@ до }, шочки ев ис, рирсо- | | 
р 


№5 190. ТЕОРЕМА. Когда на конц д?аметра 
ф:45 а}, поставитиья перпендикуляръ с}, и про- 
тянется 0отЪ друзазо конца а дгаметра 
сехансъ$ ас, то квадралтЪ д:аметра а] дудетЪ 
равеньъ прямоуголенику \изЪ секанса ас и 
хорды ад. 


„Доказ., ИзЪ шочки Г &Ь шочку @ тд окру- 


жносмь круга сн роведенною @5 взаимно перес$к лась 
проведи 


Е 
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| проведи линфю 4/, вудушФ треугольники аи ав 


между собою подобны $ ибо уголЪЬ @ общТи › ‘уголЬ 
а заключающАйся ЕЬ полкруг$ прямой, равенЪ пря- 
ому углу а; посему и уголь а/4 — @/; чего 
ради. 24: ЯР — а! : @ё (104), слФдовательно а х @ 


= а/ шо есшь прямоугольникЪ изБ аинфи ай и @ 
равенф квадрашу изЪ линФи 7 (133). 


ТОТ. ТЕОРЕМА. Ежели из точки а взя- 
той на окружности круга проведутся д8$ хор- 
ды ар м ас и третья Ш их пересфчетЪ такЪ, 
что дуза ар — айз то прямоузольникЪ 
#35 отр$зка аб и иБлой хорды аб, дудет5 
разенЪ прямоугольнику из отрезка ае и 
уБлой хорды асз и каждой изБ сих прямо- 
УгольникЪ равенз квадрату изЗ хорды а]. 

; \ 


„Доказ. Те Точки В ис соединя прямою лин$- 
ею 2 будушЪ шреугольнини а2е и ас подобны меж- 


ф. 


ду собою; ибо уголЪ Раё общтй › утолдЬ с == углу 144 


@ре, пошому чшо м$ра угла с = , дуги ВУ + зар 
или ТО (91 )› а мЪра угла @8е — „ дуги Ы + 5 ад 
или 54) (97), посему и уголЬ ас — углу ве43 


И для подобсива шреугольниковЪ Яре иар э будешь 
@ : @ё — ае : 92 ( 104); слЪдовашельно ав х ав — 
с. х ае (ариф. 222), шо есть прямоугольник изЬ 
линфй ар иаЕ == прамоугольнику изЪ динфй 4 и 
4 (133). 

2е. Точки В и/ соединя прямою линфею [/ пре- 
угольники ЧЕ и арВ будушЪ подобны $ ибо уголь 
ит, общуй; уголь @а/4 — @а6/, пошому чшо дуга 
@/ — 04 (91); посему и уголЪ ав = @/ф; ишакЬ 
Е разсужденти подобства пгреугольниковЪ бу дешЪ 


#8 : Л ай : @6 (104); причемь а х аа — ты И 
85 Х (6, ч. и. д, 


192 
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192. ЗАДАЧА. В$ круг (ре проведены 
из$ точки а 465 хорды ар иас и третья 
М ихь поресБкает5 тахБ, что дуга а = 
дуБ а4; извветвы части аб и 0 хорды ав, 
и часть, е хорды ас, сыскать хорду а} и 
часть ве хорды ас. 


Рин, и „Дожказ. Понеже по предЪидущей 


144 шеоремЪ прямоутольникЪ изЪ линЪй ар и @ё, равен 


квадрату изЪ хорды @/; и прямоугольнику и:Ъ линфй 
йр и 05 : чего ради умножь аб чрезЪ @5 получишь пло- 
щадь квадраша изЪ линфи @/, шакже и площадь прямо- 
угольника изЁ линЪй 4 и 06; изЪ площади ква- 
драша хорды @/, извлеки квадрашной корень но- 
лучишь хорду @/. НапослВдокЪ по извфешной пло- 
щади прямоугольника изЪ линфй 06 и @е и разности 
(её воковЪ 6 — 42 сего прямоугольника сыщешся 
@ (179), 


195. ТЕОРЕМА. Прямоугольник5 изЪ д#0- 
гоналей ас н 4 всякозо ' четвероузольника 
ай вписанназо вЪ крузБ ‚ равен суми$ 
лрямоугоОльниховЪ изЪ противолежалцихЪ 00- 
*085, то есть пфхеа к Хаа = 
Х 4. 


„Дохказ. Положим чшо утолЪ аб меньше угла 


ф. 87 46. И шзкЪ сдлавЪ уголЪ /# == аб › шреутоль- 


ники 064 и 6/5 вудущЪ подобны } _ ибогуголЪ са == 
ра ( 9т)» уголЬ /фс — ар по положен ю › по сему И 
утолЪ 6/6 — углу 5 чего ради @4: & =: 
{ 104), при чемЪ 2 х 4 = 2х 04 (Сариф. 22). рав- 
нымЪ образомЬ и треуголаникЪ а6/., подобень 4 5' 
изо уголЪ бай =— 0% ( 91); а придаЕЪ уголЪ Г 
кЪ углу 44 и кЪ другому ему равному /ф, 6У- 
дешь уголЪ 9/ = 44 › посему и уголь а/р — #4, 

И 


г. =... =а._ Фа. 


— р-н ь- ан + 


— 


а. м 


> <. 5 => „> 
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И шакЪ для подобешва оныхЪ шреугольниковЪ ву- 
деть а: 24 — @Ё: 46 (1о4); при чемЪ аб х 4 = 
№ х @а/; придай сфи произведентя кЪ первымЪ будешЪ 
код + 46 х Е — В хД + Ш 9 — (ДД -чаРае 
8] — 1% зб; сл$довательно № я 94 + ай х 4 — 
ших, шо есшь прямоугольникЪ изЪ боковЪ 6 и 
4 сЪ прямоугодьникомЪ изЪ вокоёЪ 4 и ав равны 
прямоугольнику изБ дтогоналей ас и ВА (133). 


194. ЗАДАЧА. В$ треугольник5 абс изв5- 
стны площадь, основане а, и сумма 
йвух5 00к08Ъ ас —- 2, найтить оные по- 
розн». 


РБшен. ВЪ шреугольник® ас опиши крутЪ 22й , Мо 4 
продолжи (4 шакф, чшобы @7 равна была 6, при ф.122 
чемЪ вудешЪ (/ равна полсумм$ бокоЕЪ @ё ++ св -= ав, 
макже (и — ай (155), по сему ар — [#, кошорую 
вычшти изЪ полсуммы боковЪ с] шреугольника ай › 

_ ббшанешся 86 —= 06. Площадь шреугольника аси 
разд ли на полсуммы боковЁ, по есшь на Г Часп-> 
` ное будешЪ = радтусу 84 —42455). ВЪ прямоуголь= 
номЪ шреугольник$ сё сыщи дТогональ с и перпенди= 
кулярь 7х а по извфешной вр и 2 прямоугольнаго 
треугольника ВИ сыскавши высошу су, умножь оную 
на „8 — 5"; произведен будешь равно площади 
Преутольника 826 ›. копюрой сЪ шреугольникомЪ вв 
нифешф общуй угодЪ с; и для шого площадь шре- 
Утодьника 866 содержишся кЪ площади шреугольни“ 


_2 
ка %б, какЪ прамоугольникЪ изЪ 26 и се или &с 


КЪ площади прямоугольннка изЪ боковЬ @6 ис (166); 
8 напослфдокЪЬ по изв$етной площади сего прямое 
УТольника, и суммБ боков @ нс сыщушеся оные 
порознь (176), 


195. Опредблен. ЕВжеди какая нибудь линфя - 
здБлитея на двЗ Часши шакЬ» чиго одна Часшв 
будеш 


126 о пропорцтональныхЬ линБяхЪ 


будешь средняя пропорцТональная между другою 
чЧасаю и цВдою линфею, тогда говоришся 
чшо оная линфя разд$леиа по наружной посрё- 
сшвенной пропрцти. | 


196. ЗАДАЧА. Данную линфю а раздБ- 
лить по наружной лосредетвенной пролорцёи. 


Мо5  Р5шен. ИзЗЪ шочки р на кони$ линфи аб по- 
ф145 ставь перпендикулярЪ 6 — ав, раздЪли‘аф на 43% 

раввыя часши ВЪ шочкЪ 4, шечки { ис, соедини 
прямою линфею 4. ИЗЪ шочки 4 радтусомЪ 4 о- 
пиши дугу (/»› пока СЪ продолженною @б пересФчет» 
ся вЬ почк$ / › пошомЪ изЪ шочки В радтусомЪ и 
опиши дугу /т}; кошорая перпендикулярную Й 
— 96 раздфлиШЪ вЪ шочк$ т по наружной посред». 
ственной пропорШи шакЪ, чшо будетЪ с: т 
— бж : пи. 


| 
| 
| 
| 
| 


„Доказ. ИЗЪ шочки 4 радтусомЪ (с опиши ду- \ 
ту [2 пока «Ъ продолженною аб пересФчется Е | 
шочк$ 2, при чемЪ вудешЪ ал ==. Иво д^— 
радтусы, и 4$ — ай по р$5шентю, и шакЪ (ЧРнафа’ 
— (#4 + 42) 6; по ему прямоугольникЪ  изЪ 
линЪй Е и 6/ или фи равенЪ прямоугольнику . из 


р". ы 
линЪй а/ и В/ или № (119) = (72) › ошЪ коихЬ 
пе’ ошняй!й общаго прямоугольника т, осшанется 


ыы —2 
прямоугольникЪ вт Омь лна есшь (дс) 66 х ЕЙ 
чего ради (с : би ==фт : 6 (ариф. 251) слФдова- 
тельно линфя равная данной ай разд$ лена вЬ точ” 
кф Ш по наружной посредсшвенной пропорцти. 


ДругимЪ образомЪ. 


ИЗЪ точки 6 на кони данной линфи аб, поставь 
перленликулярную 06 — 2 @6, пошомЪ изЪ шочки 
Е радтусомЬ 9 опиши крутЪ 64е, чрезЪ шочку @ ий 
ценшрЪ круга с проведи динфю 94; на посл®докЪ 

ед лай 


ф. 


146 


Корее ТУ 


а ЧЕ ЕН ы. вах 


рии Я 


Е 
2 
| 


ошносящихся къ кругу 12% 


сдфлай а/—0е; при чем линфя @р ВЪ шочк% 
Г рззд®лишся по наружной посредстшвенной про- 


порц?и шакЪ, чшо ай аа: ДВ. 


ДЛохказ. —Понеже @е : ар — ав : аа (185). также 
@—ае : ай — а6 — ае : а. (ариф. 228); но а 
и @/—@е по р8шен1ю; чего ради будешь ар — . 
04 — ед — ал: ав, шо есшь 6: С ае ) @/— аг: а › 


ОЕ Е. К 


Слвдот, ИЗЪ первато доказашельстива видно, что 
Е: =: 67 (172); но РЕ— Ки Ш = 46; шо- 
го ради а/ : ар — а: г, елЪдовашельно линфяа/ 
ВЬ шочкЪ В раздБлена по наружной посредсшвенной 
пропорити, ТожЪ самое видно изЪ вшораго доказа- 
шельсшва» чито @е: (@6) г == (ав) ед :а4; посему 
и а4 вЪ шочк® 2 раздВлена по наружной посред- 
ептвенной пропорцтТи. 


О ПРАВИЛЬНЫХЪ ФиГгГУРАХЪ. | 


197. Олред5л. Правильныя физуры 
сушь ш$ , укошорыхЪ вс$ бока ар, #с, с4 


’ ип. и углы еар, арфе, ре4,-и проч. равны , 


какЬ на пр. арс4е. А ВЬ противном я 
ча$ называюшся нелравильными. 


* 


198. Олредфл. Узоль мнозоузольника 


(полигона) есть шошШЪ, которой заклю-, 


чается боками оф и рс шого жЬ многоуголь 
иика, какЬ уголЪ адрес 


199. ТЕОРЕМА. Около всякаго лра- 
вильнаго многоугольника кругЪ оли- 
санъ быть можеть. 

Доказ. 


145 
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Доказ. Положим что фигура арс4е 
есшь правильной паштТугольникЬ. Уголь 
офс сего многоугольника : равно иближай- 
штй к нему рей раздЪли на двЪ равныя 
часши линфями РЁ и ср, изЪ шочкЪ [ про- 
вели ар Ё и]; будешь шреугольникЪ 
а[? — Без ибо угохЪ аб == Де = ДЬ по 
р5шентю, бокЪ ар ==рес, и {р общий бокь ; 
по сему ар = (30) = (33). УголЪ 
ср — Гра —= рф — Ее 3 шакже шре- 
угольникЪ пер = иЁр, потому что уголЪ 
[4е = }аф, бокЪ ар == пе, а} общий бокъ, 
пюго ради {р—и—=е. ТакимЪ же образомЪ 
докажешся чпю линфя еГ—= М и=р; 
сльдовашельно изЪ шочки { радтусомЪ й 
по точкамь а, 2, с, 4, в, опишешся круг 
(3). 


СлЬдст. 1. Когда вЪ правильномЪ много- 
УгольникЪ каждой ‘уголЪ полигона е@ё, 
пирс, рс4 и проч. раздфлитшся пополам и 
проведушся лини ар, Р/, ер, и проч. по 
оныя соединяшся ВБ Цфншр$ правилвнаго | 
многоугольниказ н многоугольникЬ [раз* | 
дЪлишся на столько равныхЪ между’ со- | 
бою треугольниковЪ, сколько многоуголв- 
никЬ боковЬ имфешЪ. 


Сл5лст. ЦП. ИЗЪ чего видно, Что для на* 
черчентя правильиаго многоугольника ВВ 
круг$, должно окружносшь онаго раз* 
АЪлишь на столько равныхЪ часшей, сколв- 
ко многоугольникЪ боковЬ имъетЪз ибо 
бавнымЬ хордамЪ др, фсе, с4, е4 и ае равныя 

дуги 


= ь 


ё К 
у 
К] 
Ё 
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дуги соошв5шешвующЪ ,‚ и углы около 
шочки [ на равныхЬ дугахЪ сшояшие , 
сушь)равны между собою. 


° Сл5дет. ПШ Когда изЬ. центра Г на 
каждой бокЬ правильнаго многоугольника + 
опустяшся перпендикуляры {©, Г! и проч: _ 
по оныё ВР базсужденти равныхБ шре- 
угольникоЕВ п/р, Е} и проч. будушЪ рав 
ны, слфдовашельчо есшьли одинНЪ изБ 
сихЬ перпендикуляровЬ возмепся за рам- 
усЪ, шо впишется в многоугольник кругБ 
си»  кошораго окружносшь коснешся 
боковБ правильнаго многоугольника неё 
прорзывая оныхЪ (84), 

200. Олредблен. Уз:олз центра пра- 
вилЬна?о многоугольника есть поп В .о Ко 
шораго бока аи [р рамусы проведен- 
ные изЪ ценшра кЪ концамЪ какова ни- 
будь бока многоугольника, какЬ д}. 


ОГ. ТЕОРЕМА. Во 6сякомъ лправиль- 
НОМЪ Многоугольникв ‚ уголь центра 
а? съ угломъ полигона афс ‚, равны 
цвумь лрямымЪ угламь Или 180 град. 


Доказ. 1е. Понежё уголЪ Дар= Тс (199) 
посему уголЪ сарф-= [ос афс — углу а 
-= а6Г = углу 46 многоугольника, при- 
дай кКЬ симЪ угламЪ, уголЪ иЁф коего 
верьхЪ при цеёнтр$ ‚ шо будешЪЬ афс--а рр 
= Дар = ор == ар = 180 град. (53) сл5- 
довашельно уголь полигона 4йс СЪ угломБ 

Часть 11 | ° Женшра 
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Я 
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Ч 
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ежи 


150 о’ правилвныхЪ 


ценшра 2 — двумЪ прямымЪЬ угламЪ 
или 180 градусамЪ. 


Фе БокЪ (р = @ по сему луга 12 == фе, 
уголЪ же при центр а} измфряешся ду- 
гою ар (13), шо есть половиною дуги 
ирс3 шакже уголЪ афс многоугольника , 
коего верьхЪ при окружносши изм$ряешся 
половиною дуги ае@с (9т), по сему уголЪ 
ас СЪ угломЪ а{р измфряюшся полоРи- 
ною окружносши круга которая — двумЬ 
прямымЪ угламЪ или 180 град, 


СлБдст. 1. ИЗЬ сего видно, чшо наруж- 
ной угохЬ ср, правильнаго многоугольв- 
ника , равенВ углу а{р при центрЪ $ ибо 
уголЪ афс-—= ар == 180 Град. и утолЬ айс 
+= 271с — 180 град. по сему угол ак 
—= а == аёс -- тфе, а по ошняпйи угла 
пре останется пр — ис. 


СлБдст. ТП: Всякаго правильнаго мно- 
тоугольника уголЪ центра {р съыщешся, 
когда 36о град. на число боковБ много- 
угольника раздфлишся , по шому чшо ихЪ 
сшолько на окружносши нахолишся $ сл$- 
довашельно сколько разЬ уголЪ ценшра 
содержашься будешЪ вЪ 36бо град. столько 
многоугольникЪ боковЪ имфешЪ. 


СлБдст. ПГ. УголЪ дфс многоугольни- 
ка сыщешся , когда уголЪ центра и{р изЪ 
двухв прямыхьЬ угловЬ или 130 град. вы- 
чтешся. 


009, 


) 
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909. ЗАДАЧА. По данному углу ло- 


‚ лИгона 161: град. лравильнаго много- 
_ угольника5 сыскать число 60ко6Ъ ОНаго. 


Ршен. УголЪ полигона 167» град. вы-_ 


чии изЪ 180 голд. получишь уголЬ ценшра 


| 125 (291) $ ПопюмЪ на сей угохЬ разд$ли 


5бо град. часшное 28 будешЪ число бо- 
ковЬ многоугольника. 


Доказ. Понеже частное число 28, по- 
казываешЪ число равныхЪ дугЬ находя- 
щихся на окоужносши круга сл$дова- 


’шельно 28 хордЪ полагаемыя на равныхЪ. 


дугахЪ окружности круга, опред5ляюш Ъ 


’ правильной многоугольникЪ (199). 


205, ТЕОРЕМА. РадТусЪ вс всякаго 


Круга, равенъ воку Шестугольника 
’ влисаннаго въ шомь же кругБ. 


Доказ. Сделай хорду а? равну радтусу 
с, проведи с, при чемЪ. произойдет 


’ шреугольникЪ аср равносторонной (26) , 


| 


коего уголЬ ‘4с0 = бо град. сл5довательно 
дуга (др шестая часшв окружносши, и 
хорда ар равная радтусу ас, есть бокЪ 


шесттуголвника 4/2} вписаннаго ВБ 
круг%. 


`204. ЗАДАЧА. ВЪ ланномЪ кругБ авс 


р ЕЕ треуголь- 
НИКЬ. 


и 2 рёшен. 


143. 
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РЬШЕн. Проведи д?амешрь с4 (80), раз- 
дВли оной на чешыр$ равныя часши (102); № 
чрезьЬ почку © шрепиый части ‚ проведи 
4, ‘перпендикулярно кЪ дтамешру са, по- 
помЪ шочки р, си 4 соединя прямыми 
линфями аси # получишь треуголь- 
никЬ арфе равносшоронной. 


Доказ. Проведи радтусБ 4е и хорду 44. 
Треугольник 40 будешЪ = 204, ибо 
\уголЪ 40е = 404 прямые и бокЬ ес = 0$ 
по р5шентю ‚ (© обоимЪ шреугольникамЪ, | 
есть общтй бокБ , чего ради де ==а@ (30) | 
и равна боку шеештугольника по предЪ- 
идущей шеорем$ $ слЪдовательно дуга 44 
шестая часть окружносши $ но дуга @ 
—= 44 (16), по сему дуга ар ==? = окруж- 
носши круга, шакже и дуга ас == {с (16} | 
ого ради каждая — х окружносши круга, 
сл5довашельно хорды 4, ас, и с равны 
между собою (18), и шреугольникЪ ай 
есшь равносшоронной. 


СлБдст. Г. ИЗЪ начертантя равностое | 
фоннаго треугольника 46с видно ‚, чтю ра- 
дТуСЬ ае или се есть дв шреши перпен- | 
дикуляра сбз слфдсшвенно радтусь се со" | 
держится кЪ перпендикуляру 6 =2: 5. 


205. ТЕОРЕМА. КвадратЪ ралтуса 4, | 
содержится КЬ квалрату бока ас рав* | 
ностороннаго треугольника ас, какв 
т КЬ 5 МЬ. 


‚Доказ. 
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Доказ. Понеже 4 —= ае и ис перпенди- 
кулярна кЪ с4 , по сему квадрашЪ радту- , 
са 44 равен прямоугольнику 9#, шакже 
квадрашЪ бока ис равенЪ прямоугольнику 
0% (144, 112) 5 прямоугольникЪ же ой: о 
==: 0с (159); но. : 9с==1:3 (204), сл$- 
довательно квадрашЬ радтуса а или пекЪ 
квадрашу бока дс содержишся как г КБ 
5 МЪ, 


СлБлст, ИЗЪ сего слБдуешЪ ‚ чшо ква- 
драпЪ перпендикуляра со, содержится кЪ 


—2. — 
квалрашу бока де, какЪ 3:45 ибо со: с 
= с0 ; 64 (181) ==3 :4 (204). Также и квад- 
рашЬ бока ис кЬ квадрашу дтамешра сй 
какЪ 3:45 потому чшо квадрашБ бока 
ис равенЪ `прямоугольнику 13 но прямо- 
угольникр с7 : си==со :с4 (139) или 3;4 (204) 


—$ —2 


по сему 46: с4 ==3 ;: 4 (ариф:229). 


206. ЗАДАЧА. По Извъстному рад1у- 
Су 4е равностороннаго ‚треугольника айс, 
сыскать бокъ пир. - 


РБшен. Умножь  радтуср де квадратно › 
потомЬ стю площадь умножв чрезЪ шри; 
получишь площадь квадрата изЪ бока ив 
(205), из кошораго извлеки корень по- 
лУучишь бокъ 06. 

Или раздфля радтусЬ пе =—=е4 на дв3 рав- 
ныя части , получишь еб (204), а`по из- 
ВЪешной иг и ех сыщешся ие (147), на- 
конець 16х2 — 4р. | 

из СлБ дс 


1 
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Сл5дет. Когда данЪ будешЪ бокЪ ар: 
то радтусЪ ае равносипюроннаго шреуголь- 
ника сыщешся, ежели бокЪ аф умножиш- 
| ‹ся квадратное, И площадь онаго раздз- 
з лишся на шри часши з квадрагной ко- 
фень сего часшнаго будешЪ равенЪ радтусу 
де. Или баздфли бокЪ пр на дв равныя 
части получишь 103 напослфдокЪ по извЪеш- 
ной (6 и ас сыщетшся высота со (146), двЪ 
шреши сей высоты с будеш ==се==ае (204). 


207. ЗАДАЧА. По высот св равно: 


стороннаго треугольника вс 5 найтить 
бОКЪ а. 


РЕШЕН: ОшЬ высоты се, возми * по- 


3 
лучишь радтусЪ с © 204), а по извфспе- 


ному радтусу, по предРидущей задачф 
Ссышешся бокЪ ай. 

Или умножа сс квадрашно сдБлай слБ- 
лующую пропорцтю : как 5 : 4 шакВ квад- 
раиЪ высошы с4, будешь содержаться 
КЪ квадрашу бока аЁ, изЪ площади сего, 
извлеки квадрашиой корень получишь 
бокЪ ар (204). | 

208. ЗАДАЧА. Около даннаго круга 


арс начертить равносторанной тре- 
угольникЪ. 


Рышень Начерти сперва вБ данномЪ кругЪ 
равносторонный шреугольникЪ с{4, пошомЪ 
$ф.150 иЗЁ Центра © ‘проведи радтусы 16, №0 и 
сс перпендикулярно кр бокамЪ шреуголь- 
ника 2/1 (40), урезь шочку а провели 
линию. 


} 
Ой 
ВО 


Е п 


фигурахЪ 155 

и 

линфю А} перпендикулярно КЬ радтусу с. 

Продолжи се и Е, пока пересъкушся СЪ 

перпендикулярною Ай вЪ шочкахЬ Кий} 

пошомЪ изЬ шочекЬ А ий, чрез концы с 

и р радтусовЪ сс и оф проведи & и №, кои 

взаимно пересфкшись ‘опредфляшЪ равно- 
сторонной шреугольникЪ А//. 


Доказ. Понеже уголЪ 10 —= ос рав-- 
ными дугами де и ес измфряюшся, с0— 06 
радТусы, и с есть общЕЙй бокЪ шреуголь- 
никамь 00 и сок, по сему оные шреуголь- 
ники равны между собою (50) слБд- 
ственно угохЬ саЁ = прямые. ‘'ТакЪ 
же докажешся чшо и уголЪ 0й есть 
прямой, посему линЪи & и 11 касаюшся 
круга ВБ шочкахь с и р (84). но ВБ 
чешвероугольникахЪ реле и поск, углы 
са и сре также оеК и спе прямые по р$- 
шентю, и уголЪ иос есть обийй, по сему 
уголБ ^ =е5 равнымЪ образом докаже- 


‘ся что и уголЪ Г=й и @==15 но углы 


е› 4, [ равны между собото $ того ради и 
углы А, й иг: равны, по сему и бока 1Ё,, 
№. № равны (55), слфдовательно птре- 
УугольнииЪ // равносшоронной ( 26). 


СлБлст. ИЗЪ сего видно, чшо бокЪ й 
описаннаго треугольника 1 вдвое больше 
бока гГ вписаннаго треугольника е/4 вЪ 
шомБ же’ кругфз ибо вЪ разсужденти по- 
добства треугольниковЬ е{Ё и Кой. буденть 
вр: сие: Ей 5 но са вдвое больше бр (204), _ 
слЪдовашельно Ай вдвое больше е{. 

И +4 209. 


№6  Рышен. СыскавЪЬ ценшрЪ круга (80), 
ф.151 проведи дтамешоь 4, потомЪ чрезЪ центбЪ } 
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209, ЗАДАЧА. ВЪ данномЪ кругВ аа | к 
начертить квадратЪ» фл 
| 


с проведи другой с4 перпендикулярно КВ | 
первому аз на конецЪ шочки 4, 4, бис 
соединя прямыми линЪями а4, ар, {с, и 
са будешЪ Фигура арс4 квадрай, 


Дока3. Понеже углы около центра в 
сушь прямые по р5шентТю ‚ чего ради хор-. 
ды ай, 42, № иса опредленныя равными | 
дугами равны между’ собою, шакже и! 
углы а, 4, [, с, по(9т) прямыез сл | 
довашельно фигура и6с4 есть квадрашв } 
(27 » | 2 


210. ТЕОРЕМА. КвалратЪ ралтуса 04, 
равенъ лоловинБ квадрата а4с вписан: | 
наго вЪ кругБ абс. | 


Доказ. КвадрашЪ радфуса 64 — тре 
угольнику 414 (151): но треугольникЪ 
44 =— половин5 ' квадрата ас (127) 
слФдовательно квадрашЪ радтуса 4 / есть 
половина квадрата (айс. 


олТ, ЗАДАЧА, Около даннаго круга | 
а4рс описать квалратьъ. 


РЫШФН. Проведя два ламетра ар ис 
перпендикулярно себя пересвкающте, чрез? 
концы й, 4, Рис сихЪ дтамешровБ про- 
веди линЪи #1, е, и} перпенеиуЗы 

к 


Ут .. —щ чат 


фигурахЪ 151 


11 кЪ дтаметрамЪ ар ис@, кои взаимнымЬ 
пересфчен1темЪ вЪ шочкахЪ 1, е, ри # опре- 
двляшР требуемой квадрашЪ е{# 


Доказ. Понеже ар — =} и (ар) 4 
—=1# = 6}, по сему й = —= Й= 
шакже ьсв углы 1, е, Ги й прямые по р5- 
шентю $ ‘слфдовашельно чептвероугольникЪ 
фм есшь квадрат. 


219. ТЕОРЕМА. Квадрать даметра 
й др круга фас, вдвое квадрата дд 
’} ‘влисаннаго въ шомЪ же кругБ, 


Доказ. Понежс шреугольникЪ 14 == 
половин$ прямоугольника 4, шакже и 
шреугольникЪ ирс — половинф прямоуголь- 
ника ар (129) слЪдовашельно квадрапь 
а@фс равенЪ половин$Ъ квадрата 1ер/. 

215. ТЕОРЕМА. Ежели радёусЪ фсе круга 
айт, раздфлится по наружной посредствен- 
ной пропорцёи, то средняя дудет равна 
‘боку правильназо десятёузольника, влисан- 
Назо в$ том же круг. 

Доказ. ПоложимЪ чшо хорда 16 — боку дееяшй» флза 
утольника, Чего ради угодЪЬ ар при ценшр$ будет 
иифшь 36 град. (201); по еему каждой уголЬ саф и 

180 — 36 
абс равенф —— 5 == 72 град. (аот). РаздФли уголЪ 
рас на двЪ равныя часши линфею ад, птреугольникЪ 


а будещЪ подобенЪ абс. Иво уголдЪ дар Я 2— 36 
трад. — углу @ф, угодЬ арфе общуй, по сему и 
УтолЬ пр — раё (53); чего для @р:ар ==аф: ве 
(104); но угодЪ сар = ав == а@ф,; и уголЪ дар 
— 496 — 04%, по сему ‘и бокЪ аб =— 4—4 ( 55.) 3 


И шакЪ ЕЪ рропорыфи посшавя с4 вифешо @ф, вудет 
И 5 Я 


| 
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46: са == сй :  ; саФдовашельно радту<Ъ с линфею 
па разд$ленЪ вЪ шочк$ 4, по наружной посредстшвен- 
ной пропориТи (195), и средняя 1 = 60ку @6 , де- 
сятТугольника вписаннаго вЬ ономЪ круг$. 


СлЕдстт. Ежели какая нибудь линфя разд$лит- 


ся по наружной посредсшвенной пропорцтиь и начер- В 
тишся равнобедренный треугольник шакимЪ обра- 


зомЬ. чшо средняя возмешся за основанте , а вся ли- 
нфя за наклоненной 6бокЪ, шо онаго уголЪ при 
основанти будешь вдвое угла верьхняго. 


214. ЗАДАЧА. На данной линфе аб на- 
чертить правильной пяти и десятгузол8- 
иикЪ. 


РБшень, На конц данной линфи ар посшавь пер- 


нендикулярЬ бе= @, раздЪли аб ВЬ шочкЪ 4 попо" 
ламЬ, проведи деъ изЪ шочки @ радтусомЪ @е опи- № 


ши дугу 26, коиорзя сЪ продолженною @ф пересф- 
чешся ЕЬ шочк® с. На основанти ар начерши ‹равно- 
бедренный шреугольникЪ › копораго бы бока 18 
и 62 равны были ас. Около сего треугольника опи: 
ши кругЬ (81); по окружноспги кошорато линФ$я [1 


положишся пять разЪ; и чрезьЬ шо начеритится № 
правильной пяштугольникЬ абв. Для начершантя пра- № 


вильнаго десяпмутольника» изЬ верьха в радтусомЪ 20 
или 26 опиши крутЪ аё® › по окружносши которато 


нанеся данной бокЪ @6 десяшь разЪ, будешь имшв | 


правильной десяштугольникЪ. 


„Доказ. Понеже ас равная ас раздЪлена вЪ шочк® 

р по наружной посредсшвенной пропорц?и (196), и ав 
есть средняя пропориТональная между аб и у по- 
сему равнобедренный пшреугольникЪ аре есшь щакой, 
кошораго равные углы фаг и аа при основан? 
вдвое верьхняго угла ав (213); сл довашельно уголь 
йе = 36 Град. чего ради будешЪ › 1е проведя изЪ 
ценшра 


— я зы 


г НГ - 


фигурахЪ т39 


ценице 7 описаннаго круга радтусы ат и т, 
утолЪ 416 при центр ==72 Град, (9т-ЕТ отЪ збо град. 
по сему дуга а измФряющая уголЪ ат = 1 час- 
ши а дуга ай8/Ь — 4 окружносши круга; но дуга. 


пе — &/р, по сему каждая изЪ нихЪ — # окруж- 
носши ; шото ради данная линфя аф какЪ на дуг5 
сз», шакЬ и на дуг$ #/ положишся два раза, & 
по всей окружносши аЁ/ей пяшь разЪ, слФдоващельно 
фигура аб/ей, еспть правильной пяшТугольникЪ (199). 
2е уголЪ аяф — 36 град. по еему дуга аб есшь де- 
сяшая часшь окружносши круга @51}, са$дешвенно 
данная 00, положишся по окружносши онато десять 
раз, и фигура аб, есть пбаАль -десяш- 
угольникЪ у (199). : > 


\ 


‚СлЬдет. т. Когда изЪ верьха в правильнато пяп= 
угольника @2/ай проведутся дТогонади, ав и ре, шо 
произойдетьЬ равнобедренной шреугольникЬ ари» 


_ кошораго. уголь ва6 иди бе при’ основанфи вдвое 
’ верхняго угла 48; ибо уголЪ @ИВ при ценшф$ вся- 


каго правильнаго пяйугольника —= 72 трад. по 


— 


вешу уголЪ ав — 36 град; слФдовашельно уголЬ раб 


= #(180 — 36) == 7? град. будешЪ вдвое больше авб. 


Сл5длпе. и. ИЗЪ предЕидущей шеоремы и за- 
дачи явсшвуешЪ, когда дТогональ 45 равная @с пра- 
вильнаго пяптугольника, разд$лишся по наружной 
посредсшвенной пропорцти ‚› шо средняя будешь — 
боку 96 пяштТугольника ар/ей. 


215. ТЕОРЕМА. ЁвадратЪ ха аб пят!-. 
узольника @фПт равен сумм$ квадратовЪ 
ха г зиестёузольника, съ жвадратомЪ 00- 


Ха ас правильназо десятфузольника впи- 


занныхЪ в5 одномк круе$. 
Доказ 
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ф „Доказ. ПоложимЪ чшо хорда @ф, №еть бокЪ 
у правильнаго пяшТугольника. ИзЪ ценшра & на хорду 
154 пр опусши перпендикулябЪ с, потомЪ проведи хор- 
ду @, на которую шакже опусши перпендикулярь 
ва. Треугольники рае и 426 будушЪ подобны; ибо 
уголЪ арг общй, утолЪ ерф—= вар == 54 град. но 
пюму чпю дуга с — 36 град. и дуга (== 18 
трад. по сочинентю (76), и шакЪ дуга +1 
== 54 гозд. = углу 88 —= `полдовин$ . угла 
полигона пяш!угольника, шо есшь у (180—72); 


== 54 град. == углу #ар» и уголЬ [ев — фра (53) 
чего бади её: 8—8 : @В (194), при чемЬ 


—? 
46 хер—фе. ТреугольникЪ @е4 == ес, поелику @4 
—=96( 76), уголЪ @4е — с4@ прямые, 4е общуй бокЪ, 
по сему уголЪ 6% — @@ (зо). уголЬ же ее = ас 
5Ъ равнобедренномЬ шреугольник$ 06с (32), по сему 
уголЪ ес@ шреутольника 05 — углу абс иреуголь- 
ника 045 (ариф. 30), и уголЪ сё у сихЪ шреуголь- 
никовЬ общуй_, по сему и уголЬ @9е—= ср (53) слЪд- | 
ственно шреугольникЪ афс подебенЪ @ес (тоз) ; шого | 


| 
| 


—2 . ] 
ради @е : @ —06 : ар (194), при чемЬ ар к @—а | 
а придавЬ с1и часши, кЪ часшямЪ перваго уравне- = 

р 2ь | 
нтя , вудешЪ 28 + == (аб)евк еб + (ар) ев х ве 
И. Ч, др 

216. ЗАДАЧА. ВЪ данномъ круз абЁКи на- 
} 
# 
| 
| 


чертить правильной пяти и десятёузоль- 
никБ. 


РБшен. РадтусЬ р разд$ли по наружной по» 
средсшвенной пропорции вЪ шочк® 7 (196), средняя й 


будешЪ равна боку десяпйугольника (2:3); пошомь 
изЪ шочки в радтусомЪ 8 опиши дугу ре, точки 


ие соедини прямою линфею 02, кошорая будешь равна | 
боку пяштугольника, И шакЪ положа показанныя | 
линфи по окружносши даннаго круга, произойдушЪ . 


требуемые многоугольники, Докзы | 


ф.т55 


| 


Ё 


[ 
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Дохоз. Понеже средняя #1 — ре. — 6] == боку 


десяш{угодьника (196): шакже ри + = р но 
р/ —6оку шесптугольника, еесить бокЪ десяшТ уголь. 
ника 5 ибо 86 = — 26 и  — #! радфусы, по сему 
28 — 2 — 2 — в = в -— 6/3 посей при- 


> 


—2 
чинф ре равенЪ ктадрашу 60ка пяштТутольника 
вписаннаго вЬ шомЪ же круг (21:5); елБдовашель= 
но хорда фг — [4 равна боку пяшЁугольника. 


211. ТЕОРЕМА. НвадратЪ5 дёозонали а 
6$ ква дралтомЪ Чока ар правильназо пятё- 
узольника ай, впятеро `Фльше квадралпа 
радгуса аз. 


„Доказ. ИзЪ верха 7 на осносванйе ар опусши ф-. 

перпендикулярЪ 22, кошорой пройдя чрезЪ ценшоЪ 154 

& раздВлиш Б бокЪ аб на дв равныя части (76)» прове- 

денная хорда (5 будешь равна боку десяпигольника& 

. 2228 
| Для прямоугольнаго шреугольника 457, будешЪ 0+4: — 
1] =—2 —в не 
[и 2 # — 208, по сей причин 1 —40, шакже 
| —8 —2 —2 
@Р = 86 + 4 (215). И шакЪЬ сложа Е: перваго 
—2 —2 
равенства СЪ часшьми вторато, будешЪ а + + ых 
—2 —2 
ве + Е › наконець ошнявЪ ошЪ обфихЪ часшей ар 
_> —2 —2 

будетЬ 4. + 42 = уя==бав, слФдовашельно сумма 
квадратовЪ дтогонали 42 сЪ квадратомЪ бока @р впя- 
теро больше квадраша радфуса @8 правильнаго пя» 
штугольника ар. 


218. ЗАДАЧА. По извёетному доку ар сые- 
хать дгогональ ак, и рад?уеБ ат правиль- 
На20 пязпёузольника @6$. 


инея ащнь 


кончче е 


т 


Р5зшен. и доказ. Данной вокЪ ар рбазд$ли по ф.156 


изружной посредсшвенной пропорцЁи (196), придай 
| | къ 


ф.157 
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кЪ оному среднюю {5 получишь аб + ср — ас = д1о 
тонали (8 (214), кошорзя сыщешеся сл$дующимЪ 
образомЬ : ВЪ прямоугольномЪ треугольник фе, по 
извфсшной (2 =—= заб и бе —ар сыщешся 4е = 
(146) и 4 + ад ==а —= дтогонади @8 — [И $ по- 
шомЪ умножь дТогональ 48 квадрашно › и бокЪ ав 
жвадрашно , сумму сихЪ квадрашоЕЬ разд$ли на 5 
равныхЪ часшей , часшное будешЪ равно площади 
квадраша изЪ радТуса @1 (217 ), изЪ коего извлеки 
квадрашиюй корень получишь радтусЬ ат. 


Или по извфешной а и @й сыши (2 (147); по- 
томЪ сдБлзй слВдующую пропори?ю, 12: а — ав: 
кЬ дТаметру &1 (172. сл$д.), которой раздФля попо- 
язмЬ получишь радтусЬ ат — ии. 


Ся5дст. Когда пошребуешся по данной дТогона- 
ли @ найши 6окЪ ар; шогда дТогональ а-—щ% 
разд$ли по наружной посредсшвенной пропорци, 
средняя будешЪ —= боку @ пяштугольника (214). 


219. ЗАДАЧА. По изв5етному радёусу аб, 
лразильнаго пятгугольника ареЦез сыскать 
оназо докЪ ае. 


Рьшен. и Доказ. РадтусЪ ав раздФли по наруж- 
ной посредетвенной пронорцти (196), средняя ай 6у- 
дешЬ равна боку @т десяштугольника (213) вписан- 
наго сЪ пянйугольникомЬ ВЬ одномЪ кругф, которой 
сыщешся слФдующимЬ образом : ЕБ прямоугольномЬ 
треугольник$ @/К, по извфсшнымЪ а/ — хад, ай == 
а8 найдется КА — й/ (146); изЪ которой вычши ай 
останешся @й — 11, пошомЪ умножь (т квадрашно 
и радтусЪ @8 квадрашно, площади сихЪ квадратовЬ 
сложа вм$еш® извлеки корень квадраша получишь 
ЕокЪ 4ё пяптутольника афс4е (215). 


Или сыскавЪ бокЪ десяшТугольника т, сдФлай 
елЗдующую пропорШю, 248 или ст г ат = 
Ят 


поет 


ролеотчоии ние" 
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т: ПТ (172) › пошомЪЬ по изфешной И и @т сыщи 
ЦВ (147)3 на конецЪ удвоя оную получишь бокЪ @е 
даннаго пяшТугольника» 


220 ТЕОРЕМА. ВЪ правильном пятЕ- 
узольник5 ар}, дрозональ дб есть сре- 
дняя пропорц?ональная между докомЪ а4 
и суммою ихБ ар - ав. 


Доказ. Понеже @& — а и пришомЪ 6 : аб — 
16°: @с или @2. (196); Чего ради ар: (ар +5) 
или ав —= (96) а : + бе, шо есшь @ г 98 


— де ; @6 + ас (ариф.223) Ч. д. н. 


Сл5дст. ИЗЪ сего видно. , ежели какая нибудь 
линфя раздФаишся по наружной посредсшвенной про- 
порцти, шо средняя будетЪ дТогональ, а меньшая 
вокЪ правильнаго пяпйугольника, 


221. ЗАДАЧА. ВБ празильномЪ пятгузоль- 
никб 11,4 дгозональ ас 05 0комБ ае в0- 
олце извфетны, сыскать оные лпорозна. 


ф.156 


Р5шен. Проведя линфю ав — @6 + @@ раздФли ф,15% 
оную по наружной посредсшвенной пропорыТи (196). и 158 


Средняя № — ей будешЪ равна дтогонали @6 (220) ; 
которая по (2:8) сыщешся $ а наконец изЬ суммы 
® + ве вычши 06 осшашокЪ будешЪ — 560ку @е' 
пяйугольника 4йс0е. 


222. ЗАДАЧА. По данной высотб ср, пра- 
вильназо пят?гугольника а? , сыскать 
оназ0 бок ве. 


Р5шбфн. и доказ. Данную высошу ([/раздФли по 


наружной посредсшвенной пропорцТи (196). ИзЪ шоч- ф.159 


ки Л радтусомЪ /2 опиши дугу 16, а изЪ точки с вы= 
солою [/ опиши другую дугу /8 кои взаимно пере- 
сфкушся 
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сеЗкушея вБ шочк$ &, проведи линфи 06 и &/, бу. 
дешЪ шреугольникЪ &/, коего уголЬ 8/ — 36 град, 
ауголЪ #/ == 72 град. (313); чего ради шреу голь» 
нику 42 подобенЪ ( 213). И шакЪ сыскавши среднюю 
пропорцтональную / (2:8) — /@, разд®ли оную на 
двБ равныя чаеши получишь 88 =— р/ (32); по» 
тшомЪ по извфсшныйЪ р/ и /р сыщешся ср (147), и 
для подобтя шреугольниковЪ &/ и ще будешЪ ср: ({ 
— 2/ : КЪ боку @@ (104), 


2953. ЗАДАЧА. На данной лин$е ар, 
начертить правильной осмГугольннкф. 


| 

| 

| 

РЬШен. Данную линбю ар, раздфли на 

| ф.тбо дв равныя Ччасши въ шочкБ с, изЪ ко 
шорой на 9 поставь перпендикУлярь - с4 
— *ар, проведи (4, опредфъли 4е—а4, 
изЬ шочки е радтусомЪ ае опиши кругВ 
аёр> по окружности онаго положа данную 
ар начертитшся требуемой осмтТугольникЪ, 


Доказ. Ибо пс — с4 по рьшентю , по 
сему уголЬ с4л == с@4 = 45 град. (53 )3 
уголЪ с44 — 4еа —= 44е (55), но уголВ 44 
— углу 44е противЪ равныхЪ боковЪ 04 
и 4е> чего ради уголЪ 4ед = # угла ас, 


и шакь уголЪ Иер —104с — 45 граде 2 


по сему дуга 0р = Е части окружносши 
кругаз слБдовашельно хорда ар по окруж- 
ности онаго положишся 8 разЬ ‚ при чемЪъ 
произойдет фигура ав правильной осм1- 
угольникЬ, 


Прим$ч. Для начерчентя на данной ли- 
НЪе ар правильнаго 16 ши == угольчика › 
. должно 
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должно еще опредвлишь = де, потомЪ 
изЪ шочки |, радфусомЪ аГописать кругЪ’, 

по окружности кошораго данная ар поло- 

жишся 16 разЬ, и проведенныя по симБ 

шочкамЪ равныя хорды, опредфляшЪ пра- 

вильной 16 ши угольникЬ, Ибо уголЪ а} 

— = угла веб (от) = 22% град. == 3®, слБдо- 

вашельно дуга ар — 15 часши окружности 

круга радтуса и. 

` 99% ЗАДАЧА. ВЪ данномЪ кругБ ара, . 
начертить лравильной осми и шест- 

натцати угольникъ. 

Ршен. Проведи дтаметфЪ ар, изЪ цен- 
тра онаго поставь перпендикулярьЬ са, 
шочки {и р соедини прямою линфею 4,’ Ф.бх 
на которую изЪ ценшра с опустши пер- 
пендикулярЪ се. Хорда е4 будешЪ бокЪ 
осмтугольника, На сей бокЪ 4 опусши пер- 
пендикулярЬ ст, хорда Чи будешЪ бокЪ 
шестнашцаштугольника. 


Доказ, Понеже дуга 4иер есть четшвер- 
тая часшь окружносши круга, и дуга 
@Ие —= дуги деф, по сему 41 = 
части окружносши , ‘и хорда 4е есть бо- 
КЬ осмтугольника. Дуга 4т ==» дуги 
ие (16), посему ати == ти часши окруж- 
носши ‚ слфдовашельно хорда 41 == боку 
шесшнапщаттугольника. 

9295. ЗАДАЧА. По высот еЁ, лра- 
вильнаго осмТугольника 115 5 сыскать 
онаго бокЪ ай, 

Часть ТТ о -- РЕшен. 


ия ОВЕН енот еииниини > : 
зененнния ь с иеиотитаниниеиияиинииииентьсле р Сер поириед отрувааутериге 22 


_=-——->->———. 


\ 


162. 


165 
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Ршен.`и_Локаз. ИзЗЪ ценшра ] ; опус- 
ши на ре ие  перпендикуляры Аи им, . 
проведи 1, пк и м, при чемЪ будешЪ ри 
== = А (199), ий перпендикулярна кь 
тр 3 ибо ЗИ парахлельна и, по тому 
что уголБ 1^/== 45 град. (55) = углу 
акт==9@е С2от)з чего ради и уголЬ 071 
—= й0/ — до град. (48). Также р пер- 
пендикулярна яёз ибо уголЪ иде (в, 
и уголЬ К = (32), по сему уголь 
пр/ ==#р1 == 90 град. И такЪ раздбля вы- 
сошу её пополамЬ , частное будеш Ъ == ДЖ 
—=7/=— р, по извфетнымьЬ 9/ и № пря- 
моугольнаго треугольника И сыщешся 
ИК (146), и ЗИК — 1770 — высошб / (55), 
копюрую вычши изБ  осшатокЪ будешЪ 
— 703 пОошомМЬ вЬ шреугольник5 по по 
извёешной 70 и ок = И сыщешся 7 
(146), и +7 — РЁ. По извфспьной Ди дк 
съиши /р (147), а напослфдокЪ для поб- 
сшва шреугольниковБ № и а сдБлай 
слфдующую пропорцлю: какЪ 0: Ж==Ир: 
кЬ боку дл: 


226. ЗАДАЧА. По данной высотв а, 
правильнизо десятёузольника 0й , сыскать 
оназо док5 са. 


Рёшен. и доказ. ИЗЪ ценшрае на бокЪ & 
опусши _перпендикулярЬ е/, проведи еб и е4 , шочки 
р и/ соедини прямою линфею ГБ, при чемЪ вудешь 
треугольник Ъ /2с == сер, поелику бе — 6/( 199 )» 70 
— 0 < 76), утодЬ бе == @7е прямые. по сему 
Уголь 2 == (р ==38 град, также шреугольникЬ 


ие 
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Де — пеб, поелику е^ — фе, и пе общая» уголдЬ 
Лт — пер == 18 град. елфдешвенно угоаЪ /ие — еб 
прямые › по чему и уголЪ е/? — /2е == 72 град. ‘но 
какЪ уголЪ се/—деф = ред—= 18 град. посему угодЪ 
Се + (ев ЛЬ == (себ + 624) се = з6 град. и 
утодЪ её == г4е — 72 а8д: У сы 
шреугольникЪ Ле подобенЪ сей, но сему. линя Гб бу- 
дешЪ —6оку десяшФугольника коего радфусЪ еб —е/% 
И шакЪ половину высошы 06 = еф раздФли по 
наружной посредсшвенной пропорц?и, средняя будетЪ 
— боку /6 (213); пошомЪ по извфешной В/, и боку 
ре`— г/Гсыщешся высоша Ие (154)»› а на конепЪ для 
подобныхЪ шреугольниковЪ /2% и сей вудешЪ ие г её 
— И кЬ 60ку #4 (104), 


7. ЗАДАЧА. На данной линБе 42, 
начертить правильной двенатцат- 
угольникфъ. 


Рьшен. На данной ар  сдЪлай  равно- 
споронной шреугольникЪ 42е. ИзЬ-е на бокБ 
46 опусши перпендикулярЪ се, и продолжа 
оной опред$ли ей = 4е, пошомЪ изЬ 4 ра- 
МусомЬ 14 начерши кругЪ, по окружнос- 
ши кошораго положа данную аф т2` разЪ 
получишь  шребуемой двенашцаштуголь- 
никЬ. 


Доказ. Понеже уголЪ ‘цер == бо град, 
(53), шреугольникЪ 1се == сфе ‚ пошому 
Что пс == с, се обоимЪ шреугольникамВ 
общий бокЪ, и уголЬ асе == ееф пря> 
мые, по. сему уголЬ тес == сей 
— # угла 46 == 530 град. = ейд —= ва4 
(55) 5 но е4 де, по сему уголЪ ва == 
64 = угля 46 == 15 град.  РавнымЪ 

№ обра- 


т64 
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образомЪ докажешся чшо и уголЪ сар =—15 
град. с^Бдовашельно уголЬ 44/==3о град. = 
352 град. по сему дуга ар — г. части о- 
кружносши , Чего ради хорда ар, по 
окружносши круга положитшся 12 разЪ 
сл5ловашельно фигура арР есшь правиль- 
ной двенапщаштугольникь. 


| 228. ЗАДАЧА. ВЪ данномЪ'кругБ ас, 
| _ начертить двенатцаттугольникЪ, 


РЕШЕН. ИЗЪ произвольно взящой на 
ф.165 ОКружносши круга шочки 4 ‚ радтусомЪ а4 
опиши дугу ‚ кошорая бы прор$зала окруж- 
носшь круга въ шочк$ р, проведи хорду 
ар, на оную изЪ ценшра 4 опусши пер- 
пендикулярЪ 4с 3 напосл5докЪ проведя хор- 
дУ 46 получишь бокЪ желаемаго много- 
угольника. ее 


Доказ. Понеже ир —= р по положентю 
и равна боку шесштугольника (203 ) 3 
но сему дуга асф шесшая часшь окруж- 
носши : но дуга дс = #6 (16), шого ра- 
ди дуга ас, есть „>, часшь окружности 
круга,  слЪдовашельно хорда ис равна 
| боку двенашцаштугольника. 


| Сл5дст. ИЗЪ пюго видно, когда иЗЪ 
| центра 4, на бокЪ ас двенашцаштутоль- 
| ника онусшишся перпендикулярЬ ар, и 
проведется хорда а{, шо оная будешь 
бокЪ двапщаши чешырехЪ-угольника @& 

| продолжая шакимЪ образомЪ дЪленте дугЪ 
на 


р 
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на двЪ часши начертитшся 48ми и обши 
угольникЪ ‚, и шакБ далфе. 


229. ЗАДАЧА. По данной высотв аё 
лравильнаго двенатцатугольника сай 


©еыскать бокЪ 4с. 


РЬшен. ИзЪ центра с на бока гри е4 
опусши перпендикуляры 07`и 0й, проведи 
2, 54 и ос, шочки 1, и а соедини пря- 
мыми.линфями 1 и ай, будешь 57 =0й 
— 1 (199). 'ТреугольникЪ 421 есть рав- 
носторонной ‚ пошому что уголЪ 44—20 
— 46С == 15 град. уголЪ ес 4 = 30 град. по 
сему уголЪ и04 -=- @е-н го1 == углу 101 == 
бо. град. и уголЪ 4 == са/==6о град. и шакЪ 
угол 047 — 011 = ат == 30 град. == ет 
(201. слЪд. )5 слдственно е4 параллельна 
1, уголЪ 45 == прямые (48), и 51 
$ерпендикулярна кБ 413 ло сей причинЪ 
уголЪ 191 — 404 = Зо град. =4с и уголЪ 
йе — оба (52) —= 6с4 = 40, слФдовашель- 
но шреугольникБ 00# подобенЪ 4. И 
шакЪ раздфля высошу ар пополамЪ часш- 
ное будешь 46 == 07 = 7 == 54. ВЪ равно- 
сшоронномЬ шреугольник$ 407 по извёсш- 
нЫМЪ бокамЪ сыщешся перпендикулярная 
Я, 0 —0/ = /, и д По из 


_Вв5сшнымЬ 4/ и #/ шреугольника а сы- 


щешся ой (146), которую 'разяфля по- 
поламЬ получишь 47==4й3 пошомЪ вЪ 
нреугольникв 40# сыщешся высоша 97 
(154), а напослёдокЪ для подобфя шре- 

Г 3 _ уголв- 


ф. 
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угольниковЪ 458 и 46с` будешь 5: а6 == 
в8а: кБ боку ас (104 ). 


250. ЗАДАЧА, 85 даннои5 крузВ на- 
чертить празильной лятналтцатгузоль- 


нихБ. 


Р®лиен. Сперва начерти вЪ круг$ равноспгорон- 


ный ШреугольникЪ аб (204), пошомЪ правильный 
пяштугольникЪ сео (216)» проведи хорду @е. кошо- 
рая будещЬ бокь шребуемаго пяшнашцани утольника, 


Локаз. Понеже дута с4а = а дуга (4 = 


окружности круга по р8шеню: ноу ыы,» шо 
есть дуга 642 безЪ дуги с4а —= дук® @ё ==Х. части 
окружности кругаз слБдовашельно хорда @е есшь 
б0о&Ъ пяшнатцатутольника (199). 


251. Предъуввдомленёе. Выше уже говорено, чшо 
есть ди пошребуешся БЪ круг начершить правиль- 
ной многоугольникЪ, шо надлежишЪ$ окружносшь онаго 
раздФлишь на столько равныхЪ часшей, сколько 60- 
ковЪ фигура имфшь должна : но какЪ не имфемЪ еще 
способа геомешрическаго, шо есшь помощАю линфйки 


и циркула, окружносшь круга дЪлишь на столько 


фавныхЬ частей на сколько кшо желдешЪ, слЪд- 
сшвенно не всякой многоуголвникЪ Е данномЪ круг 
описать можно; для чего предлагаешся здесь спо- 
собЪ какЪ начертишь кривую линфю называемую 
явайратрииеъ дТностралиовЪ (имя изобрешателя ) » 
по СредсшвомЬ кошорато дФляшся углы и душ 
ируга › на произвольное чисдо равныхЪ часшей. 


252. ЗАДАЧА. Начертить жвадралтрикеъ. 


Рвлиен. Проведи произвольной длины линфю @, 
изЗЬ точки Я паставь перпендикулярЪ @ ==00 , 
и 


| 


ИА ри ориреорпучититнть >. 
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я разтиворентемЪ 0 опими чривершь окружносши 
круга све, раздЪли @ равно и дугу са на н®-. 
сколько равныхЪ часшей ‚ на прим, КакЬ здЪеёь чет- 
вершь окружносши и радтусь ОЕ разд лены на 8 а 
ныхЬ часшей. ИзЪ целтра @ проведи" кЬ шочкамь. 
в5ХЪ равныхЪ: ‘частей чепверши круга прямыя 
линФи 42, 4. @4 и проч. ощЬ шочекЪ /, Кьйи 
проч. равныхЪ` частей радтуса ‘а, проведи БЪ па= 
ралдель пр лияфи Г], К®, йп и проч. кои разрФ- 
жушЪ радтусы чепверти кфуга“в”Ъ шочкахЪ' Й, ИП 
и проч. ЧрезЪ вс$ сти шочки протеди кривую линфю 
иттр, копорая будеш квадрашоиксь, 


\ 


Сл5дет. ИЗЪ того яветвуе т: Те, чиго означенная 


кривая линфя имЬ исправнЪе начершитшься мо- 


жешЪ . ’ чБыБ’ ‘радтуеЬ' аи дуга чешеерши круга 
боле на равныя` Часши дФлена’ будешЪ; бл дователь- 
но при'ознаЧенти кривой иинфи “/ттр ‘и чувсшви- 
шельной погр®иновиги бьииь с може! Ш. 2с, ежели изЬ 


произвольно взятой на’ сей кривой лин®е Шочки п › 
прошянешся линфя йй параддельно кЪ ар › а пошомЪ 


раздЗлишся № на нфсколько ‚рэвныхЪ часшей › на 


прим. на’ 3`\и ‘проведушся“ Нараллельный аинфи и’ 


Ат ‚› кои прор$жутЪ кривую линфю ВЪ шочкахЪ Ги 
т, шакже’и ‘чрез с?и шочки‘радтусы ай, @е и @0: 


шо дуга’ 6, будешЪ содержаться кЪ дугЪ 4; какь 


динфя с/ кКЪ линЪЪ сй; и ВЪ сей-но! пропорцти со- 
епоиЪ свойсшво сея кривыя: лин Зи. 


255. ЗАДАЧА. Данной угол фас ‘разд5- 
лить на три равныя части. — 


Р5лиен. Начерши сиефёа кривую линфю квадра- 
шриксЬ какЪ показано (232) и ‘при оной онинти че- 
швершь круга де, пошомь сдлай уголь 20 = дан-. 
ному 4. ИЗЪ шочки о гдф бокЪо4и угла ви про- 
р8зываенЪ кривую хинфю #/ онусши. на радтусЬ 98 
перпендикулярЪ ой, ошр®занную симЪ перпендику- 

ТТ 4 ляромЪ 


ф-169 
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ляромЪ часть &й раздЪли на три равныя части ВЪ 
. шочкахЪ 2 ик (102), ОШЪ сихЪ шочекЪ прошяни 
| линфи #] и ИП параллельно кЪ #0, кои прорфжутЪ 

кривую линфю #Ъ шочкахЬ [| и. проведи чрезЪ 
| оные шочки радТусы @р и 44» при чемЪ дуга &п 
разд$лишея на шри равныя части вЪ шочкахЁ ри 4 


| „Дохаз. Иво по свойсшву кривой линФи, 5Ё : 8 
| —=2р: #13 но &Ё — ЗВ, по сему и дуга вр будешь 
равна 5 дуги 51. Что ио прочихЪ разум$шь дод- 
, ЖНо. 

Прим5ч. При разд лени тунато угла #% на шри 
равиыя часши, произойти можешЪ нФкошорая неудо- 
бносщь», пошому Чшо_ дуга эх не можешЪ содержашь- 
ся БЬ дуг &1ез; в вемЪ случа$ данной -уголЬ из 
разд$ли прежде на двЪ равныя чаеши (46), пошомЪ 
. половину онаго угла ит; раздФли на шри равныя 

часши какЪ и прежде + шочкахЪь рид, дуга 24 
будетЪ шрешья часть дуги тм. 


25% ЗАДАЧА. Прямой уголь 44, 
разафлить на три равныя части. 


= 


= 


РЬШен. ИзЬ шочки а, радтусомь 0$ 

флто опиши ` дугу ей. пошомЪ изЬ почки В 

перенеси радтусЬ ар на хорду #6, на ко- 

шорую опусши перпендикулярБ йе, при 

чемЪ прямой уголЬ ри, раздБлишся на 
три равныя часши. 


енаиннота 


ня 
ВЕСЕ 


Доказ, Понеже угохЪ Рас ==? прямаго 
угла › посему уголЪ 4ас — 2`прямаго, но 
какЬ уголЪ соф линфею це раздфленЬ на 
двЪ равныя части, чего ради уголЬ еде = , 
ейр == + прямаго угла рай. | 


255. | 


ыы нана вез 


Ея 


я 


и 
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255. ЗАДАЧА. ВЪ данном круз. 4}, на- 
чертить правильной семёузольник5._ 


Рёлиен. Чешвершь окружносиии 4, раздБли на флат 
вемь равныхЪ часшей (233), пошомЪ ошечишай ошЪ 
р ло 4 чешыре оныхЪ часши, ироведи хорду 64 
копорая будешЪ бокЪ желаемаго иногоугольника, 


Локаз, Понеже каждая изЬсихЬ часшей есшв » 
23 я часшь окружносши $ посему 4 седьмины чешо 
верти круга, —= 5 части всея окружносши шогоже 
круга › слФдовашельно хорда 64 сей дуги, есшь бокЪ 
шребуемаго семтугодьника. 


Р$5лиен. Другимь оврагзомъ , сперва вБ данномЪ 
круг$ начерши  равиосторонный преугольникЪ ЕД, 
бокЪ онаго ©/ раздВли пополамЬ вЪ & , половина 60- 
ка ее =—рЫ=ей будешЪ вокЪ желаемаго семтуголь- 
ника. Справедливость сего р$щентя доказана зудешь 
ВБ шригономелтоти на своемЬ м$ешф. 


Слфдслт. ТакимЪ образомЪ какЪ вЪ первомЪ слу- 
ча показано; начершится &Ъ круг правильной девя- 
ши, одиннаищати и боле угольникЪ; когда чешверитв 
окружности разд$лишеся на сшолько равныхЪ частей» 
сколько ‘многоугольникЪ бокоБЬ имфшь должень, и 
проведется хорда сшягивающая чешыре часпги : ито 
оная хорда равна будешь боку желаемато много» 
угольника, 


256. ЗАДАЧА. На данной линбе аф ча» 
чертимлиь правильной сомгузольникъ. 


Рёшен. На данной аб поставь пернендикулярьЬ 


№ —= ар. ИЗЪ шочки р рад?усомЪ аб опиши дугу 92» фе 8 
раздёли чешверть окружности @ на семь равныхЪ 


часшей (233) 5 ’сдёлай са = 3 дуги 45 › 
УголЪ 94 разд$ли на дв$ равныя часла динфею фе 
+ ъ (454 
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446); пошомЪ у шочки @ сдФлай уголЬ фае —= обе 
(45), изь шочки 2 радтусомЬ ае опиши круть › по 
окружности котшорато хорду ар положа семь разЪ , 
получишь требуемой сем? угольникЪ. 


Е ЕЕ 


„Дохказ. Понеже дуга й имфешЪ 9 а дуга 924 то 
равныхЪ часшей, слФдовательно дуга @6 содёржиш- 
ся кЬ дуг @с@ кзкакЪ 7 кЬ 10 ши; чего ради 5у- 


“ 


дешЪ 7: то = 9© град. ( прямой уголЪ Е) кЪ 1237 
угла аб (13): но уголЪ @фЧ вдвое угла афеи 
| вдвое равнаго ему бе, посему уголЪ ара = абе + 


о о ( 
бе 1284 ; чего ради уголь аеф == 180 — 128% 
о = | 
| == 513; № 518 = 360» СаФдовашельно дуга @ё 
к4 
| сть седьмая чаешв окружносши круга 64 и хор- 
дз @ф положишся по оной шочно семь разЪ (199). 


ы Рен. ИругимьЬ овразомЪ. На продолженной 
| & саБлай  — р. начерши на @ равносторонкый 
| треугольникЬ с изЪ верьха @ на линфю с4 опус- 
пи перпендикулярЬ @&, ПошомЪ на данной аф сдЪлай 
фавнобедренный шреугольникЪ › кошораго бы. косыя 
$0ка @/ и 6/ равны были 3 98, изЪ шочки /{ гдЪ 60- 
кз взаимно пересфкушся» радтусомЬ @{ опиши круть, 
‚по окружносши, кошораго- бокЪ @ф педожишся семь 
фазЪ, при чемЪ произойдешЪ правильной сем{утель- 
. ник. 

Справедливесть рфшен1?я сея задачи доказана 6у- 

деть вБ шритгономештрти, 


25%. ЗАДАЧА. На данной линфе ар, на- 
уертилиь празильной девятёуо льникЪ. 


$. Рышен. ИЗЪ точки р, на данной линфе або по- 
175 ставь пернендикулярЪ 2 =ав (5%), пошомЪ ‘изЪ 
точки # рздТусомь 96 опиши дугу 4, чешвершь 
окружности 
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окружности @ разд®ли нз 9 равныхб часшей (233) ‚ 
опредФли дугу 64 —5 дуги ае, проведи `В › уголь 
(Ч раздФли линфею № пополамЪ (46), пошомЬ 
сдВлай уголЪ бас — а ; изБ шочки 6 радтусомЪ @ё 
опищи кругЬ › по окружноспги кошораго положа ли- 


нфю 98 девяшь разЪ, получишь требуемой девяш!- 
угольникЪ, 


Дохказ. Понеже дуга @е содержишся кЬ дуг$ а4 
вакЪ 9 кБ 14, по сему и уголь абе : 64 — 9: 14 
о 


о 
290: 140 (13)5 НО угодЪ афс — 4 — фас но р%- 
о 
шентю ‚ чего ради уголь ар == фе + ны 140, п® 
|) 
сему уголь аф — 40 — 360 $ сл$дешвенно дуга ай 
5 


есшь девятая часшвь окружноеши круга, и хорда 
аб по окружноснии онаго положишся девять разЪ, 


СлБдот. ТакимЪ образомЪ сыскавБЪ содержанте 
прямаго угла кЪ углу полигона начершищся вся- 
кой правильной многоугодьникЪ. 


258. ЗАДАЧА. ВЪ данномъЪ кругЪ ло 
транслортиру начертить какой ни- 
6удь правильной многоугольникъ. 


| РЫшен. ПоложимЪ что  вЪ данномЬ № * 
| кругБ шребуешся начершишь правильной Ф. 
девяштугольникЪ. Чего ради сыщи уголЪ 174 
центра девяштугольника (201), пошомЪ 
положа  шранспорширЪ шакЬ,  чтобЪ. 
центрЬ онаго находился вЪ ценшр$ круга, 
а мамешрЪ его на дтамешрЪ круга, ошЪ 
| почки е до { опсчишай столько градусовь 


толя 


сколько. уголЪ ценшра имышь долженЪ , 
| пошомБ чрезЬ замеченную шочку { про- 
| веди 
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веди фадтусЬ ас, хорда ре будешЪ бокЪ 
желавмаго многоугольника вписаннаго вЪ 
кругЪ. | 


Доказ. Понеже уголЬ ценшра 35° — 
40° — углу саф, по сему дуга рес девятая 
часть окружносши $ сл$довашельно хорда 
$ на оной положишся девять разЪ, при 
в..=- чемЪ начертишся правильной девяштуголь- 
| никКЬ. 


259. ЗАДАЧА, На ланной линфе ор, 
| ло шранелортиру начертить какой ви- 
| вуль правильной многоугольникф. 


Е 


ке: 


ЕЕ ЗЕЕНЕЗЕЕ: 


РЫШЕН. Сыщи сперва угохлЬ центра 
ф.175 многоугольника (201), кошорой вычшя изЬ 
. 1809” получишь ‘уголЪ полигона. РаздЪли 
| оной `пополамЪ $ пошомЪ положи транс- 
поршибЬ шакЪ, чшобЪ ценшрь онаго былЪ 

вБ конц$ линФфИ 4, а дамешрЪ онаго 
простирался 6Ъ по линФе ар, по окружно- 
| сити копюраго ошЬе до ф, ошсчитай столько 
в. градусовЪ сколько половина угла много 
| угольника ВЪ себЪ заключашь должна, шо 
| же сдфлай и уконца [5 попюмЪ чрезЪ зам5- 

ченнныя почки Ги |, проведи линфи дс 
и 6, изЪЬ точки с радтусомЬ ас опиши 
и кругБ, по окружности котшораго нанеся 
| хорду ар, получишь шребуемой многоуголь- 
никБ, 


„доказ. ПоложимЪ чпю на данной ли- 
не лёф требовалось начершишь правильн09й | 
осьмт- 


2 


О ао 


фигурахЪ в 15% 


осмтугольникЪ: шо уголЪ 4сф при нфишрв 


о 
правильнаго осмТутольника будешь — 359 
2 46° (зови == 651. == УР 
ас — фас по р5шентю ‚ посему угохЪ даре 
-= 207 = 135° слФдешвенно 180% —155° — 


45° — углу пер = углу центра осмтуголь- 
ника $ чего ради дуга пир есшь осьмая 
часшь окружности, и хорда аф по оной 
’положишся восемЬ разЪ. 


240. ЗАДАЧА, Охоло данназо круга, на 
чертить правильной мнозоузольникъ. 


Р5шен. ВЪ данномЪ круг$ начерши правильной 
иногоугольникЪ подобной желаемому» на пр. ияшЁ 
угольникЪ абс4е (216). ИЗЪ центра Л проведи пря- 
‘мую линфю /в перпендикулярную кЪ 6оку ар, кошо- 
рая оную яЪ шочк$ & равно и соошв$шеётвующую сей 
хорд дугу ай? ВЬ шочкВ й раздБлишЪ на дв$ рав 
ныя часши; изЪ крайнихЪ шочекЪ @ иф проведи ра» 
д1усы /@ и/ф, чрезЪ шочку й продолжа рад?усы /@ и 
16 до? иЁ, проведи линфю {# параллельную кЪ@ф, 
кошорая вудешЬ бокЪ шребуемаго многоугольника у 
пошомЪ продолжи радфусы /2, /Я и шакЬ, чшо вы 
была № = И ЕЕ/т == // ==ИЁ; на послФдокЬ 
шочки 7, п, 5 Ги К соединя прямыми динФями 18 у 
пт, т] и {К произойдешЬ желаемой многоугольникЪ 
АЙтп около круга описанный, 

Доказ, Понеже @ параллельна 2Ё, и /й перпен- 
дикулярна кь4ф и1Ё, уголЪ /Ра == углу [№ пря- 
мые, посему динфя 2 касаешся даннаго круга 
&Ь шочк8 | (84), шакже уголь ЛИ —= угау ЕЁ 
и уголЬ/фа — 71 (48): но линБя ы ЕЯ ЕМЕЦ 
и пр. шакже и уголЬ 1/К — 4/п = ПИИ = Т/] при 
ценит» внисаннаго пяштугольника; посему иреуголь» 


ники - 


р 


НН 
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ники 1/К, 1/ И, ПИ и пр. равны между собою $ мо вей 
нпричин$ бокЪ 2к — 28 = ИТ = и пр. перпенди- 
кулярная /й == /о =/Р ипр. радфусы круга по 
Р$5шенТю $ равнымЪ образомЬ докажешся чшо уголь 
#1 — тт — пи = и пр. слФдовашельно пяш1- 
УгольникЪ ИИ есть правильной (197) › -И каждой 
онато бокБ касаешся окружносши круга (84). 


© ПОДОБНЫХЪ ФИГУРАХ Ъ ИСО- 
ДЕРЖАНТИ ПЛОСКОСТЕЙ РА?- 
НЫХЪ ГЕОМЕТРИЧЕСКИХ Ъ 
ФИГУР УЗ. 


Ф. 241. Олредфл. Подобныя физуры вк и 

197 7Ип’ называюшся ш$, кои будучи разд$- 
лены одинакимЪ образомЪ на шреугольники, 
и оные шреугольники какЪ на пр. с} 
ей/ и пр. одной фигуры еЁ{А, подобны сход- 
ственнымЪ шреугольникамВ 1/0, 105 и 
пр. другой фигуры тит. 


$. 249. Олредфлен. —Одноцентрные хру- 

119 2и называюшщся шф, кои имфюшЪ общий 
ценшрЪ какЪ 4. Разноцентрные суть шб , 
кои не имфюшЪ общаго центра,, какЪ В. 


$ 2340. ОлредБлен. Секторз или вырБ- 

48° зокЪ круга, есшь просшрансшво опредз- 
леннное двумя радтусами круга са и Ср и 
частью окружносши 476. 


$182 944. Олредблен. Подобные ‹екторы 
м 183. называюшсея шф, коихЪ углы еаЁри рт 
заключающиеся радтусами равны,  какь 
Де и фт. 245. 


я 
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245. ЗАДАЧА. СаБлать фигуру рав- 
ну и лодобну данной афаерос. 


Рышен. Данную фигуру, афаес сперва. ф, 
раздвли произвольнымЪ образомЪ на шре- 178 
утолвники линфями изЪ одного. угла ВЪ 
другой проведенными, какЪ значит вЪ фи- 
гурЪ з пошомЪ проведя линфю е—0р, сдФлай 
на оной шреугольникЪ е{4 = 464 › на ли- 
нфе ед шреугольникЪ е4/ = 946 ‚ на ли- 
нфе / шреуголвникЪ /4==с46, Шакже 
на линфе Ру треугольникЪ #47 == и, 
на конецЪ на линфе 41 шреугольникЪ 418 
—=4, при чемЪ произойдешЬ фигура 
М равна и подобна данной пре}. 


Доказ. Понеже треугольники данной 
фигуры равны и подобны сходсшвеннымЪ 
шреутольникамЪ сдфланной фигуры по ръ 
щентю $ шого ради Фугура аё4ес равна 
и подобна фигурв {ЧМ К/ (24т). 


946. ЗАДАЧА. Наданной линБе тив, 
сдфлать фигуру лодобну данной Чик, 


Рьшен. Данную фигуру, раздБли какЪ 
и прежде на треугольники (245), пошомЪ $! ® 
У шочки 2 данной лини тип сдБлай уголЪ 
тто = {ёд, ушочки й уголЪ ито == в, 
шакже у. конца линфи 170 сдфлай уголЪ 
075 — углу 1/4, а ушочки о уголЪ 0х == 
Углу е7/5 попомЪ на линфе 0х шакимЪ же 
образомЪ сдфлай шреугольникЪ 0.7 подо- 
бенъ 7%, шакже и на линфе о’ слёлай. 
| | тре- 


й 
о ска приоритете точит ИИА етич едит опоре 


`тбо о подобныхБ фигурахЪ 
треугольникЪ 072 подобенЪ 4 и нако- 
нецЪ на линфе 0# здЪлай шреугольникЬ 
огр подобенЪ 928 (59)5 при чемЪЬ произой- 
дешЪ требуемая фигура. 


Доказ. Понеже шреугольники данной 


| ‘фигуры вЫ подобны сходсшвеннымЪ 
ив . „ 

| у шреугольникамЪ здфланной фнгуры ло 
. фиту по ршентю $ шюго ради оная подо- 


й бна данной (241). 


2471. ТЕОРЕМА. Окружности лодо5- 
’  __ ФыхЬ фигуръ арс и е МЫ содер. 
т жатся между собою какЪ сходствен- 
й вые сока аи еК или ас: её. 


Доказ. Понеже треугольники фигуры 
| 'Ф.тт8 арфе, подобны треугольникамЪ другой 
ч фигуры е{^/з шо для подобсива оныхЬ 
й треугольников будешЪ 4:4 == ар: ё 
| 100: 9 = шиза Дак 
. — 46: 4 == ОД: и Рф еае: М4 348 
ой (104): но вь разсужденти равенсшва со- 
и держан1й будешЪ р: 9} == 96 : == ас: е/ 
| се ЛЕ Ге] Гб: 905 
| 


также 40 ар ас 5 -ср- р- 


ед: ар-- в = и---- ыы -н вер: | 
| (ариф. 241), шо есшь окружность фигуры | 
о ара рес,  кЪ окружности фигуры ем | 
какр бокЪ др кБ боку Ё, или ас: и | 
|| проч. > 
248. ТЕОРЕМА. Окружности лравиль- | 
выхь многоугольниковъ одного числа 
м 60КовЪ 
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боковЪ, содержатся какъ радтусы, или 
лерленликуляры отЪ центра, 


Доказ. Пусшь будушЪ правильные пя- Ф,181 
пиугольники ре и 4е/, СыскавЬ оныхЪ ценз 
‚шры с и (199) ‚ проведи радТусы 60, 
ш, М ид, иЗЪ центшрозЪ би { опусши 
перпендикуляры ба и Ду треугольники 
ос и дер будушЪ подобны , ибо уголЪ 20 
== 4 при Центр, ‘шакже уголЪ сб 
—е4Г, уголь #26 ==} каждой = угла 
полигона, и для подобсшва шреугольни- 
ковЪ ре: Че == 4 : [в (104), а умножа 
члены перваго содержантя чрезЪ число бо- 
ковЪ, шо есть чрезЪ 5, будешВ 5йс: В4е 
0: ру == 40 : Ё (ариф. 252) $ шо есть 
окружность пяпфуголвника [рек кЬ окруж= 
ности другаго 4е/ содержишся какБ радт- 
усЬ {0 кЬ4{ или перпендикулярЪ ошЪ 
центра 40 кЪ {№ 


СлЬдст. Г. ИЗЪ сега слдуетЪ чшо ф, 
окружности круговЪ {5 и Йих, содер* 19 
жашся какЪ радтусы (р и ех или дтамеш» и135 
ры и {$ ибо ежёли вообразимЪ себ , 

что окружности кругов в и Пим со- 
‚  СшояшьЬ из безконечнаго множества ша= 
|  киХЬ часшей ‚ изБ коихЪ каждая ничемЬ 
не разнишся ошЪ прямой линфи, какЬ на 
прим. часши #6 илу ‚ шогда круги Можне 
будешЪ почишашь подобными правильны“ 
’ Ми многоугольниками имъющими 6ез= 
’ Численное число боковЪ, И шакВ пусть 

Часть 11 К будешь 


п ееетриируекястирутт ^^ ОЗЕРА — ТТТ това ИИА ИН ооттниоттнчинтлимт коттитчен 
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будешЪ какЪ вЪ одномЪ, тшакЪ и ВР дру- 
гомЪ число боковБ М, бокЪ перваго [4 
—=42, бокЪ вшораго ху =® и ежели изЪ 
центров оныхЬ кЪ концамЪ боковЪ про- 
ведлены будушЪ линфи, шо углы при 
центрахВ ‚ шакЪ какЪ и углы многоль- 
ников будушЪ равны между собою. То- 
го ради для подобфя шреугольниковЪ #6 
и леу будешь %: 9 == :ех, а умножа чле- 
ны перваго содержантя чрезь №, будеш 
схМ: ох М — 41: вх (ариф. 252); но &хМ 
и 9хМ означающЪ окружносши круговЪ, 
слрдовательно окружносши круговВ со- 
держашся между собою какТ ихЪ радтусы, 
или ЦБлые дтамешры. 


СлБдет. ТП. ВЪ подобныхЪ секшорахЪ 
Де и рт дуги ре ии, содержатся меж- 
ду собою какЪ радтусы ар иеГ, или 
какЪ хорды {№ и Ии 5 ибо положимЪ что 
дуга [уе — 2; часши окружности ев > тпо- 
го ради и дуга Ди == части окружнос- 
ти [т : но по предридлущему сл5дешвЕю 
окружность ейЁ: хи = ар: вр, посему 
я или |5е КЬ узрит или Ди = ар: еЁ== 
Ё:Рп (104); сльдовашеььно дуга [хе кЪ 
дуг$ и, какЪ хорда Ё кЪ хорд ри 

(ариф. 218). Е. 
249. ТЕОРЕМА. Плоскость правиль- 
наго многоугольника арск/ равна тре- 
угольнику атх ‚ котораго основанте ав 
равно 
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равно суммБ 6воковЪ многоугольника , 
а высота тр равна лерлевдикуляру 
олущенному иИзЬ центра т на одинЪ 
ИЗЬ 6го бОКО6Ъ. 


Доказ. Для доказашельства сего, пусть 
| ‘будешЪ правильной шесш!?угольникЪ дЁеЁ, $. 
’ ВЪ кошоромЪ ежели проведушся изЪ цен- 184, 
’ шра ко ВвсЪМЪ угламЪ радфусы › шо 
‚ оной раздБлишся во столвко равныхЪ шре- 
| угольниковЬ сколько многоугольникЪ бо* 
ковЪ имфешЬ (199). И такЪ многоуголь- 
никЬ арск составленЪъ изЬ шесши шое- 
угольниковЪ равныхЪ д7р: но шреуголь- 
ники 0710 и 4710 имЪъюшЪ одну и общую 
высошу 770: Шо оные содержашся какЪ 
ихЬ основан1я ( 159 ) 3 основанёе ЖЪ 46 
вшесшеро больше основантя ар, по сей. 
причин$ шреугольникЪ тис. будешЪ вше- 
° сШеро больше шреугольника 43 но 
’ шШесшТугольникьЬ арсЁ вшесшеро больше’ 
шреугольника 17 , слБдовашельно шре- 
’ УгольникЪ их. равенъ  шесштугольнику 


афйсЕ/. 


1 
: 
СлБдст. ИЗЪ того явсшвуешВ, что 
‚ Плоскость всякаго правильнаго многоуголв- 
ника, равна параллелограму кошораго осно- 
ванте а} равно полсумм$ боковЪ, а высота 
7ир равна перпендикуляру ошЪ центра 
многоугольника: сл5довашелвьно плоскосшь 
‚ всякаго правильнаго многоугольника равна 
произвфдентю изЪ суммы боковЪ на поло- 
К 3 вину 
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вину перпендикуляра ошЪ центра 1ир, или 
те изЬ полусуммы боковБ на перпендикулярь 
тр. 

250. ЗАДАЧА. По изв5етному доху ае ь 
пятзугольника аб4е сыскать оназо пло- 
ца д. 


РБшен. Сперва надлежишЪ сыскашь радтусЬ ав 
Мб —= 25 пяштугольника абсае (218); ношомЬ по из“ 
{ф:-157 вЪ$сшнымЬ бокамЬ шреутольника 026 сыши перпенди- 

кулярЬ 81 (154); напослФдокЪ умножь полсуммы 
Й т. боковЪ ияшфугольника 0ё перпендикуляромЪ &и, по- 
лучишь шребуемую площадь пяптугольника а6с4е , 


54 Ж5п 
| по есшь —5 (249). 


| 

| Примбчан. ТакимЪ же образомЪ легко сыскашься 
| можешь по изв$сшному боку правильнаго на прим, 
6 ши, тоши и 12 ши угольника рад1усЪ, пернендику- 
лярЬ ош ценшра» высоша и площадь у есшьли 
шолько разсмотришся сосшавлене каждаго изЬ сихЪ 
многоугольникоЕЬ (6. 2032 223 у 214. 227), чего ра= 
ди шаковыя задачи здЪсь и не прилагаюшся, 


25]. ЗАДАЧА. По известному радту- 
ву №, правильнаго. ос мтугольника ай{ 
сыскать бокЪ ай и площадь онаго. 


| ‚ РШен. и Доказ. Проведи радтусы ди 
ф.т62 Й, шочки © ий соедини прямою линфею_ 
| 2, будешЪ уголь о/ = [Д == 45 град. 
| (20т) + слБдовашельно уголЪ #0 —= 9о град, 

| и. уголЪ Иво. ль В (55) = 45 град. == 4/0. 
И шакЪ по извёетнымЪ № и М сыщешся 
5 (146); раздБли оную пополамЪ часшное 
| будешь 


| 
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будеш =—01 —1/4 (55). й-М = 42, вЪ 
шреугольник$ #4: по извзащиой 14 и 4} 
сыщется /7 (146) — боку ий» пошомЪ по 
изв5сшнымЪЬ бокам  шреугольника 4/в 
сыщешся высоша /к (154) ‚ чрез5 кошорую 
умножь полсуммы боковБ правильнаго 
осмТугольника ‚ произведенте будешь тре- 
буемая площадь (249). 


252, ЗАДАЧА. 10 радгусу её правильна?о 
десятё узо льника 24а сыскать ПОКЪ са и 
плолцаль онаго. 


Р?ливн. РадтусЪ се раздЪ5ли но наружной посред. 
сшвенной пропорш?и, средняя будешЪ равна боку 24 
правильнаго десяштугольника да {213); пошомЬ сы- 
щи среднюю пропоритональную (4 (219). По изв$- 
ешнымЪ бокамЬ се, [4 и е1 тяреугольника се, сыще- 


‚шея перпендикулярЬ еб > чрезЪ кошорой умножа пол- 


суммы бокоЕЬ десяштугольника, получишь шребу-= 
емую площадь (249). 


955. ЗАДАЧА. По данному радтусу 


онаго бокЪ 4& и площадь. 


РЕШЕН, Проведи радтусы от и ©р, 
почки с и т соедини прямою линфею 
7с. 'ТреугольникЪ осу будешЪ равносторон- 
ной$ ибо уголь сер == рот ==3о грэщ. 
посему 0р — рот -= 60°, и уголь 
77 == МР (32) — бо град. по сей 
причинё угол 0496 == од", слФдешвен- 
Нно 04 перпендикулярна кЪ сз и 
шакЪ по известному боку с’ равносшо- 

К 5 : роннаге 


ф.165 


- с дввнатцапиугольника 46, сыскать 


ф-тбб 
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роннаго треугольника ссу сыщется высо- 
- та 04 (149)з:и ср — 64 == 4р. $7с == с4 == 4. 
ВЪ прямоугольном” шреугольникЪ сар., по 
извфсшной 4 и4р найдется бок ср —= 4 
(146); наконецЪ по извёсшнымЪ  бокамЪ 
треугольника 54, сыщешся высоша а 
(154), кошорую умножь на полсуммы 
боковЪ правильнаго двенапщаи!угольника, 
произведен1е будешь шребуемая площадь 
( 249 ). 


ПримБч. Когла потребно будетЪ по из: | 
вЪсшному радтусу сыскать бокЪ 24 х5 \ 
угольника ‚ Шо оной по (228) легко опре- | 
дЪлишься можешь. 


ОЕ ЕЕ 


еее 
ЕЕ. 


Е 


. 


И де 


ых. 


254. ЗАДАЧА. По данному радёусу ар, 
еысхать 905 1 кахого нибудь правильна- 
20 мнозоузольниха , описанназо около кру- | 
га на прим. пат?узольника (1. 


И 


РБшен.. бперва по данному радтусу а, сыщи 
бокЪ аф правильнаго пяш?угольника вписаннаго вЬ 
круг$ (219); пошомЪ по извфетнымЪ бокамЪ птре- 
156. угольника а/ф › сыщи перпендикулявЪ /# ( 154)» на“ 
конещь для подобфя шреугольниковЪ @/р и К 6у- 
дешЪ /ё: и = ар: кЬ боку 2. 


№7 


Примфчан. ТакимЪ  образомЪ сыщешся бокЪ 
всякато правильнаго мнотоутольника, 


255. ТЕОРЕМА. Плоскость круга хИт 
равна треугольнику ехс, котораго осно- 
ване равно окружности, а высота 
равна радтусу ех того же круга, 

| „доказ, 


Боро течи Ио тнуИРАЗУСР г Ст ИНЕТЕ НТН 


=: =: 


—<< уз <‘ © 


Питт нет ер 


роду 
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Доказ. Ибо естьли назовемЪ, что кругЪ 
есть правильной многоугольникЪ имфющУй 
безконечное число бококЬ ( 248); шо окруж- 
носить онаго можно взяшь за сумму сихЪ 
боковЪ а радтусЬ ех за перпендикулярЪ 
Упадлющой изЬ центра на безконечно ма- 
лой бокЪ ру сего миогоугольника, сл$д- 


ф.185 


ственно по предЪидущей шеоремф кругЪ_ 


будешЬ равенЪ шреугольнику ехе ,‚ копю- 
раго основанте хс равно окружносши кру- 
га а высота равна радтусу ех. 


СлБдст. Т. ИЗЬ шого слБдуешЪ ‚ что 
круг равен прямоугольнику,  котораго 
основанте 4 равно половин$ окружносши хс, 
а высота = радтусу ех (131). Также ра- 
вен прямоугольнику йЁ, коего основанте 
рх разно чешверти окружносши а высоша 
— маметшру хЁЕ Ибо ежели хё = == 
— четверти окружности круга, и: — 
радТусу ех или ве}, шо прямоугольникВ (с 
будетЪ = ({ (1:29); а придавЪ КЪ каж- 
дому общЕй прямоугольникЪ /е, будет 
прямоугольник 4, или площаль круга 
хНи равна прямоугольнику /{, коего 
основанте хё равно четверти окружносши 
а высота дтаметшру х}. ИЗЬ сего явсшву- 
ет ,‚ что площадь круга равна произве- 
дентю ‚ изЪ окружносши на половину ра- 
дтчса ех, или равна произведентю поло- 
вины окружносши на радтусЪ, и равна 
также произтелентю чешверти окружнос- 
пи дтамешромЪ умноженной, 

к 4 СлБАст. 
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| ‚ Слбдет. И. Плоскость вырфзка круга 
| _@их, равна произведентю дуги тл поло- 
виною радфуса ех умноженной. Ибо ежели 
вообразим $ чо вырфзокЪ еих , соспоить 
в изЬ безконечнаго множества шреугольни- 
. КовЬ какЪ еу , уг и проч. коихЪ всё 
верьхи вЪ ЦеншрЪ круга, а основанти ихЬ 
, безконечно Малыя Часши окружносшиь и 
й чо плоскость каждагоизЬ сихЬ шреуголь- 
| никовЪ равна произведентю из основа- 
нтя и половины радТуса ех, Кошорой есшь 
общая ихЪ высошаз шо плоскость цфла- 
| го выр$зка будешЪ равна произведентю 
| суммы всЪхЪ основантй или дуги ИХ, 

чрезЪ половину радтуса ех умноженной, 
`ИЗЬ сего ясшвуетшЪ, что плоскость выр$з- 
| ка етх. равна шреугольнику ехр коего 

основанте хр равно дуг их, а высота 
| радтусу ем, 


| 

. Примфчан. Г. ЧшобЪ найши площадь 
| круга : (или шакЪ называемую квадрашу- 
. ру круга. пю есть такое предложенте , 
. по средсшвомЪ бы копюраго можно сдфлашь 
квадрашть площадью равной данному  кру- 
| гу) пою надлежишЪ сперва найшишь 
| прямую линфю кошорая бы равна была 
`окружности круга но какЪ мы не им5- 
емь еще способа геометрическаго, нахо- 

дишв прямую линЪю совфршенно равную 
| окружности круга, или содержане дта- 

| метра кЪ своей окружносши, и площади 

И круга ‚ то довольствоваться дохжны па- 

| Кими 


ии ИОН 
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кими содержантями, копорыя ошЪ исшин- 
наго никакой чувсшвишельной погрЫшнос- 
ши имфшь не могушБ, каковы суть 
слфдующтя: Те Мрхимедово, ежели дта- 
мешрЬ круга разд$лишся на 7 равныхЬчас- 
шей, шо шакихр вЬ окружности его будешЬ 
почшШи 22. Че Цейленоново есть тоо : 514, 
де Мец2во 115 : 355 ‚ изЬ коихЬ вернЪйшее 
еспть посл$днее. 


Прим$ч. И. Понеже изЪ первыхЪ пра- 
вилЪ геомешроти довольно извфсшно , чшо 


окружносшь круга больше нежели окру-. 


жносшь каждаго многоугольника вписан- 
наго вр семЪ круг$, а менышеё окружносши 
каждаго многоугольника описаннаго около 


шого же кругаз и чфмЪ больше боковЪ фи- 


гура имфшь. будешЪ, шфмБ меньше раз- 
нишся окружносшь круга ошЪ окружносши 
вписаннаго или описаннаго многоуголБ- 
ника, и разность наконецЪ изчезаешЬ 


тогда, когда число боковЬ будетЬ безко-/ 


нечно. Сте упомянувши покажемЪ мы что 
ДЪлалЪ архимедб при исканти содержантя 
дтаметра кЪ окружносши круга. Сперва 
написалЪ онЪ ВБ круг$ (какЪ видно) шесши , 
попюмЬ 12 ши, 24, 48 ми, и 9бщи уголвь- 
никЬ 5 равнымЬ образомЪ описалЪ и около 
круга такой же многоугольник? и по сред- 
сшвомЪ радтуса круга, сыскахлЪ вопервыхЬ 
бокЪ 12 угольника, пошомВ 24, 48 и на- 
конецЪ исчислилЪ длину ‘одного изЪ бое 
КовЪ каждаго 96 ши угольника (255 и 254), 
И 3 | и 
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и окружность сл$довашельно нашелЪ умно- 
жентемЪ найденнаго числа чрезЬ 96. И 
шакЪ положивши дтамешрЪ круга разнымЪ 
единиц$, нашел окружность вписаннаго 
многоугольника больше нежели 312 д!а- 
метра, а описаннаго шакже больше нежели 
315 или 3» изЪ чего заключилЪ что 
окружносшь круга находящаяся между 
сими двумя окружносшями многоугольни- 
ковВ, должна бышь непремьнно шакже 
больше нежели *:°, а меныше нежели 
окружность описаннаго 96 угольника, шо 
есть , когда дламешрЪ круга будешЪ имЪшь 
% часшей ‚ шо, должно чтобЪ окружность 
круга была больше нежели 2та меньше окру- 
жносши описаннаго 96 ши ‘угольника: но 
какЪ 3, == % н5сколько меньше окружно- 
сти описаннаго 96 угольника ‚ слфдешвен- 
но Число 22 гораздо ближе кЬ окружно- 
сши нежели 21, по сей шо причин$ архи- 
медь и принелЪ содержанфе дтамешра кЬ 
окружности какЪ 71 ' 22. Сте содержанте 
употребляшь можно почши безБ погр$- 
шносши вЪ шакихЪ шолько случаяхЪ  гдЪ 
ие шребуешся самой шочносши $ а вЬ шЪхЬ 
| ‚ ъйсшвтяхв, вЬ коихЬ надлежишЪ опред$- 
. лишь окружность круга СЪ болыцею шоч- 
| носшЕю ‚ должно употреблять содержанте 
| 3: 355 найденное господииомЪ мецтемь 3 
| коего справедливость, шакже и цейленоно- 
| ва содержантя дтаметра кЪ окружносши 
|. (которыя ближе кЪ шочиосши нежели — 
| архимедово ) доказана будешь вЬ шригоно- | 
‚ мешрти на своем мфетф. 256. | 
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` 956. ЗАДАЧА. По Извфстному. джаме- 
тру - ар — 09° круга реат, сыскать 
онаго окружность и площадь. 


РЬШен. Сдлай по Архимедову содержантю ф.18о 
слЪдующую пропорцтЮ, % : 22 = 80° 89. 
== 2510, 42857” — окружносши круга з или 
по мецтеву содержантю какЪ цз: 555 == 


(ар) 80°: о в 251°, $2745°== окру- 
жносши круга 154. По шомЪ умножь 
окружность половиною радфуса ср, или 
чешвертью  дТтамешра (р, шо есть 2510, 
52145" Х 20° = 5026°. 54860’ — площади 
круга (255). 

251. ЗАДАЧА. Извфстны ВЪ кругВ 
а4о, маметръ а съ окружностию роат 
60061щ6, сыскать оные порознь. 


РЕШЕН. Сдълай слвдующую пропорцтю: 
какЬ 29 къ 7 ми, шакЬ сумма дтамешра сЬ 
окружностью, по есть ра--ре4 содержишся 
КЬ дтамешру фа, копорой вычшя изЪ общей 
суммы осташокЪ будешЪ равенЪ окружнос- 
ши р54. Ибо 1 :22 — ра: [04 (248) посему 
(1 — 22)29:7 =ра-н ра кь Аевыр ра 
(ариф. 228). 


258. ЗАДАЧА. По извфстной дугБ ать 


и радтусу са, сыскать площадь вырфз- 
ка круга аси. 


РЬШен. Дугу 4тф ‚, умножь половиною 
|  фадтуса сё, получишь желаемую площадь 
| вырфзка круга (255). 259. 


> 
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959. ЗАДАЧА. По Извфстной дугЬ 47%, 
И градусамъ х угла 465 сыскать лло- 
лцадь вырфзка круга аси. 


РЫШен. Сдълай слфдующую пропорцую: 
какЪ градусы №: 360° шакЪ дуга 0р со- 
держишся `кЪ окружности 440 (15)> по- 
пюмЬ 22:71 шакЬ окружность 496 кЬ 
дтамешру ар (255); кошорой разльля попо- 
ламБ получишь радтусЪ рес. Умножь поло- 
виною радтуса рс дугу Ра ‚ произведенте бу- 
дешь требуемая площадь вырБзка круга 
аси. 


260. ТЕОРЕМА. плолцадь выр$зка круга 
Яебт къ площади круга 4ефт содержится 


какъ градусы х угла Ц%ф, кз 360 граду- 
самть 


| 8 „Доказ. Понеже дуга 4тф кЪ окружности круга 
| Ф.180 Чет, содержишся какЪ градусы х угла 426 КЪ 360° 
| (13)» а умножа первые члены сей пропорц?и чрезЪ 
| 20, будешь # @т и: 2авти ШЕдх : звоград. 
| <ариф, 232): но 34 ф х [е, есть площадь выр$зка‘кру- 
| та Чей, & Е Чефт х 6 есть площадь круга Дет 
(255); саАБдовашельно плошадв\выр$зка Яефт, кЪ пло* 
щади круга (ат какЪ х : 360°. 


261. ТЕОРЕМА. Площадь круга хИпи 
| КЪ квадрату дТтаметра хр, содержится 
| какъ четверть окружности йх къ дта- 
| метру х/, или ло содержантю архиме- 
| 40ву п : 14, цейленонову 151 : 200, меш- 
66у 555; 452, 


| доказ, 


ое пеоееотыЕтЕЧЕЕЕИ 


и содержанти плоскосшей #5 


’ Доказ. Понеже прямоугольникЪ = 
плошали круга Ни ( 255), и притомЪ сь 
квадраолюмЪ [ДА имфюЪ одну высоту др, 
содержатся какЪ ихЪ основанфя йх : хе 
но 1х == чешверши  окружносши (255), 
ЖА — машетру хр, слдовашельно прямо- 
угольникЬ #, шо есть площадь круга 
хри, кь площади квадрата дтамешра хр, 
содержится какЪ чегвершь окружности 
%й КЪ мамешру хЁ: но содержан1?е д1а- 
мешра кБ окружносши ‚, архимедово есть 
<: 22, Цейленоново тоо: 514, Мешево 
15 : 555 (255) шо по удвоенти первыхЪ 
двухЬ, а посл$днее умножа чрезЬ 4, 
будешЪ Архимедово 14 : 44, Цейленоново 
200 :628, Мецтево 452 :1420, посему 
чешверть окружности лв будешЪ имёшь 
по содержантю Архимедову т, Цейленонову 
15%, а по Мамеву 5355 шакихЬ часшей 
изЪ какихЪ состоиШЪ дфамешрЪ хр == хи, 

—2 


слфдовательно площадь круга хИи : ЕЁ 
по содержантю Архимелову какЬ п : 14, 
Цейленонову 15%: 200, МецТеву 355 : 452. 


260. ЗАДАЧА. По известной ллаща- 
АИ 8000° круга 40 сыскать дтаметръ 
ар 


РЫШен. Для рьшен!я сего, по Архи- 
Мелову содержантю будешЬ п : 14 —8000°: 
КЪ площади кзадрата дтаметра аф> корень 
сего квадрата равенЪ будешЪ дтамешру ар. . 
Или по мецтеву содержантю 355: 452 шакъ 

| | площадь 


ф. 189 : \ 


ы 
Сор ЗУ учти тира. 


% 


ры 
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| площадь круга содержишся кЪ площади 
| квалраша изЪ д1амешра а (261), и 


| 

. =. 

| Уар = ар. 

| 

| 263. ЗАДАЧА. 1ТГо извфетной плоацади 


| выр$5зка ШЬ и углу Х° , сыскать дугу ЧТЬ 
й и ралёусЪ 4. 


РЕ 


ЕЕ 


Г Для р®$шен{я сего», сдФлай слфдующую пропорцтю 
6-0 
какЪ градусы х: 360 — площадь сектора 4ф къ 


ы площади круга @4е ; пошомЪ по извфсшной пло- 
Е щади круга а4бе, сыши дуамешрЬ аб (262) шак- 
| ‚  жеи радтусЪ [4 › навоненЪ площадь сектора с4ф раз- 
И ЯЪля на половину радЪуса 4, полчишь дугу 4114. 


264. ЗАДАЧА. Поданным5 хордф 4, и 
лерлендикуляру те, которой падаетЪ ва 
лоловину хорды (#5 сыскать плолцадъь 
озтр$зка круга церта. 


И РБшен. Дополни ошрЪзокЪ (тб вЪ кругЪ (81) › про” 
должи 171 до &, сд$лай сл$дующую пропоритю 
|| тез ер —=еф: ев (172), те +ев == Маметру та, раз- 
дЪля оной пополамЬ получишь радтусЬ с — с — ст. 

смБряй шранспорширомЪ утолЪ секшора 46; поло- 

й жимьЬ чпго будетЪ оному 7о град. пошомЪ поизв$сшному 
и аТамешру 2т сыскаЕЪ окружноешь круга (256), сдТ- 
:й лай с1ю пропорцТю ‚ какЪ 360°:70° шакЪ сысканное 
| количество окружносши @фтбЕ &Ъ дуг5 4т (3). 

умножь оную половнною радтуса 66, произведенте.6у- 
: дешЪ равно площади сектора (258). изЪ ст вычши 
7, осшашокЪ вудешЪ равенЪ перпендикуляру (6 $ И 
ий шакЪ по изв$сшной высошЪ (2 и основанфю (В сыщи 
площадь шреугольника [с (154), вычши оную изЪ 
площади сектора 4тфеу получишь площадь отр: | 
ка ет. й 

` 265. | 


жк 


а ан 


и содержанти плоскосшей 145 


965. ТЕОРЕМА. Площади лолдобныхъ 
фигуръ е изтпт содержатся между 
собою какь квадраты схоаиныхь 


—2 
боко6Ъ ‚ то есть еЁК : тит — еЁ ип. 


Доказ. Понеже шреугольники фигуры 
к, подобны сходсшвенным® шреуголв- 
никамЬ фигуры 1777 ( 241)3 шого ради 


ИЗЬ подобныхЪ зпреножьнакоЕе еЁа: тло 
= —=% —2 —@ 
—=ре:т7 или 24: то Ед 7705 0 05 


—2 —2 
— бо == Ч: о ОЕ : 07 — : ОЕ 
ЧЁ : ор (164), и для равенства содержа- 


нтй будешЪ с: тп —еЁ7: 7770 —е4] : оу 
= 0/К : 057 — 91: 07 == ШВ: ОР 3 слФдо- 
вашельно е{4 — е4/ —= 4 —= 4 91 : тпо 
ыы ох — 05 = о оф = фр: т 


(ариф.24т)> шо есть площадь фигуры ‹{ 
—2 = 


КЪ площади фигуры типу == её: ип. 


фатт 


СлБдст. Площади правильныхЪ много- ф.18т 


УугольниковЪ одного числа боковБ, содер- 


‚ Жашся какЪ квадраты ихЪ боковЬ или 


радтусовЬ. Ибо изЪ подобныхЪ треуголь- 
—2 —2 -02 -2 
никовЬ 20с: р = фе: 4 — 0 : 4 (164) з 


а по умноженти членов перзаго ` содержа- 
нтя чрезЪ 5, то есть числомЪ шреуголь- 
ников составляющихЪ плоскость каждаго 
пяш!угольника реки 4е/, будешь, ( 50) 


или кс: ( 54°) или 4е/ = р: — 5 :аР 
(ариф.252 ) ч. д. н, 266. 


‚ | 
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. 266. ТЕОРЕМА. Площали круговЪ со- 
_ держатся между собою какЪ квадраты 
| радтусовъ или Жаметровъ. 

и | 

а —2. 

и `ф.182 Понеже площадь круга 1:  — и : 14, 
. ‚И185 также и площадь круга хут: Ех В: 
| —2 

и (261); посему 1: Е ‚т : ‚«ариф, 229) 
ой 

И или /{е: хби =: : хрЕав:ех. ТожЪ са- 
| мое докажешся другимЪо образомЪ $ ибо 
И треугольникЪ 4/0 равенЪ плошади круга. 
ы Ве ‚о Шакже шреугольникБ сех равенЪ 
И площади круга хЙИ> но уголЪ в== х пря- 
ей мые ‚ при шомЪ же 48 :ле —0в: сх( 248) 
| 


посему треугольники 040 и есх будущЬ 
| подобны (105), по сей причин плошадь 
| 

треугольника 4/0 содержится кБ площа- 
| а 

| ди треугольника сех какЪ дв:ех (164); 
| 


слфдовательно площадь круга йе содержип- 
—2 -% 
ся кЬ „площади круга хи, какЪъ 0й:ех 


ой _ или | Е: хр 


267. ТЕОРЕМА. Когда на вокахЪ лря- 
моугольнаго треугольника ас начертя- 
И тся катя нибудь ло добныя между 
| собою фигуры, Е, 0, Е, то фигура Е, 
| сдфланная на дтогоналЬ, судетЪ равна 
и. суммБ лрочихъ фигурь 2 ИЕР, то есть 
| Е—=р--Е 
| 
| 


Доказ. 


ЕН ЗАВИС 


н содержанфи плоскостей т 


2 аа 
„Доказ. Поелику 06 :4с =0:Е (265), 
—2 —2 —$ 
и ‚6 = с: Р-— те 2—0: Ы Е 241) = 


—2 


р: К (265)3 но ар еде фо, по сеемуи д. 


ле Ё — В. 


Прим5Ч. 'ТакимЪ же образомЪ докажешся, 
чпо сумма двухЪЬ круговЪ или полукругозБ 
сдБланныхЬ на перпендикулярахЬ др и дс» 
равна кругу или ПоХуКруВУ сдБланному 
на дтого нал с. 


963. Олредл. Корда на АТогональ 08, 
равнобелореннаго поямоугольнаго птреуголь- 
ника 4фс, опишешся полкруга пйр и чеш- 
верть круга 10/6, то просшрансшво за- 
ключающееся между двухЪ дуг апр и дор, 
называется луночка иллохралтова ( имя 
изобреташеля ). 


969. ТЕОРЕМА. Луночка або , рав- 
на лпрямоугольному равнобедренному 
треугольнику 405. 


Доказ. ИзЪ верьха с прямаго угла дев, 
опусши на аб перпендикулярЬ с4, будешь 
шреугольникЪ [4с == 24. пошому что #5 
— (с по положентю, с4 общая, и уголЪъ 
са =—с44 прямьте (39) посёму утохЬ В 


— 4сф (32) — 45° == УГУ, саф (53), и 06 
в -в 


04 (58) но 24 -- (2) 04 = ас == 204 
(1:44), по сей поичинВ площадь круга 
эписаннаго фадтусомЬ 4 будетЪ  вавое 


Чаить 11 _ площади. 


186. 


136, 
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площади круга описаннаго ралТусомЪ 443 ибо 
площади круговЬ содержащея какТ› квадраты 
радтусовЪ , и потому чешвёоть круга асе 
— половин круга арпз а ошнявЪ опшь 
оныхЬ общтй ошрфгокЪ 46244 ‚ осшанешся 
луночка иайдо равна равнобедренному пря- 
моугольному шреугольнику и4г. 


2710. ТЕОРЕМА. Площади луночекъ 0 
и С, равны лрямоугольному треуголь: 
нику абс. 


Доказ. Понеже полкруга сарс == сумм8 
фд8т полукруговЪ аи — п (261). а оп- 
нявЪ ошБ равныхБ - количеств обиие 
ошр$зки у --е, осшанешся площадь шое- 
угольника ре = сумм луночекЪ 4-5, 

Ч. д. н. 


етот 


271. ОпредЪл. Крона или венень есть про- 
ф.1т 9 странсшво › между окружносшьми двухЪ одноцениир= 
ныхЬ или разнопеншрныхЪ круговЬ заключающееся 

какЪ Чи В значишЪ. 


22. ТЕОРЕМА. Пло1цадь круза которало 
42аметрЪ хорда ве}, равна плозцади кро- 
ны В. 


ИИ ‚ Доказ. Вь`птервомЪъ слузча5. Когда плоскость кро» 
и ны заключается между двухЪ одноцентрныхЪ кру- 
ф.188 гонЪ 5 шо площзааь оной равна площади круга, ко- 
тторато д1аметрЪ хорда е/, касающаяся окружнос- 
тии меньшаго круга: ибо шреугольникЪ 04 прямо“ 


О —2 

угольной ‚‘и потому 4е — 64 — 6 ( 144) 3 но ило- 

щади круговЪ содержашся какЪ квадраты радТусовЪь 

слЪдешвенно площадь круга радЁуса Че безЪ пло. 
| щади 


Е оп 


и содержанфи плоскссшей 119 


щади круга радтуса 465 (то еетв площадь кроны ) 
равна площади круга, коего радтусЪ бе или да“ 
мешоЪ 2/. | 


ВБ другом случав. Когда плоскость кроны 3а= 
ключаешся между двухЪ шакихЪЬ окружносшей 5 коы 
шорыя взаимно касаюшея вЪ шочк$ с: шо площадь 
оной равна кругу кошораго дфамешрЪ хорда е/^ пром 
ходящая перпендикулярно чрезЪ половину часши @ 
д1амепгра 46. Для доказашельешва сего ; сдЗлай са 
==[с › И разд$ля оную на дв$ равныя Части вЪ почк8 
т, радтусомЪ те опиши кругЪ, Кошораго окруж= 
носшь. будешЪ параллельна окружносши круга @Йе 5 
и шочка #1 будеш общфй ценшрЪ обоихЪ круговЪ у 
пошому чшо 66 == по положеню, и 24 общая 
посему дет ра — ав } но 7 — 1 радТусы › чего 
ради и 40т — 12 . ел$довашельно шочка % есшь 
общти ценирЪЬ. И шакЪ по первому влучаю площадь 
круга @е безБ площади круга дЁ?амештра &4 или [у 
равна площади кроны заключающейся между Па 
раллельныхЪ окружносшей , и равна площади кроны 
заключающейся между двухЬ окружносшей ка“ 
сающихся между собою, 


ВБ трётьемь случа®, Когда площадь кроны ограе 


ф,18 9 


ничиваешся окружносшьми адвухЪЬ разноцентрныхЪ фь 199 


круговЬ; шо площадь оной, равна площади круг& 
коего дТаменрЪ есть хорда 2/»› прорБзывающая ДТам 
мешрЪ 46 перпендикурярно вБ шочк$ 8 шакЪ, чшто ая 
равна полсумм$ линФй 46+ 46. Для доказашельешва 
Сего, сдВлай ой — 4. Разд5ли @й на дв равныя. 
часши ЕЪ шочк5 2, чрезЬ которую проведи хорду 2 
перпендикулярно кКЪ ас, опред$ли р —= 0, разд$ли 
&2 на дв$ равныя Часпи вЬ шочк$ 1, радтусомЬ т 
опиши крутБ, коего окружность будешЪ параллельна 


6 + (6% 4 
ра 


окружности круга айе; пошому чшо 
=—ав — Г + № по положентю: но 82 = в» фа 


л 2 6643$ 


* 
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общая, пбеему 24 — ба цариф, 34); ‘слФдствЪнно 
(ей +4е ) её — (09+) 9й Сариф. 33) — ав; а 
придавЬ кЪ симЪ равныя количества 22 и ет будеш № 
(ес + те) тс — (@в + вт) ат. посему-точка т есть 
общтй ценшрЪ › и шакЪ но первому случаю будеш 
площадь круга @/е безЪ площади круга д{амешра № 
82 или В == площади кроны заключающейся между 
параллельныхЬ окружностей, и равна крон$ разно 
ценшрныхЪ круговЬ. 


` 2713. ЗАДАЧА. И зв5етна плозлцадъ кроны 
В одноцентрных кругов аеЁ и [е, и! 
части аф == (85 сыскать дёаметр | 
`‚меньшазо круга. 


:  РБшен. По неже площадь кроны В — площади 
ф.188 круга коего дтаметрЪ хордз "2 (272); шого ради 
по извфсшной площади круга /ер, сыщи дТамештфь № 
2} (262), раздБли оной пополамЪ, Часшное будеш Ъ 
— радтусу ре, пошомЪ сдФлай сл5дующую пропор- 
цтю › какЪ аб: ре — 02:65 (172); и наконецЪ (с —се 
—= дтаметру 09. 

274. ЗАДАЧА- Площадь кроны В разно- 
центрныхЪ кругов касающихея между 60- 
00ю 85 ТОК с и часть аф известны , 
выскать даметрЪ фе оменъшало круза. 


Р5шен. ИзЬ средины & линби ай, поставь пер. 

$ф.189 пендикулярЬ &е, продолжи оной до /› будетЬ пло- 

щадь кроны В — кругу е/р коего д1фамешрЪ хорда 

ЕЁ (272). Сыщи по извЗешной площади круга дта- 

метрь 6/ (262), раздфли оной на дв равныя час- 

ши › часшное будешЪ равно радтусу ей ; на посд$- 

док сдВлай слБдующую пропорцтю ; а: ве = ве: 8 
(172); 26 — в =. 


215. ЗАДАЧА. Извфетны ‚ площадь кро- 
ны В разноцентрныхв круг0з5, и части 


2 


и содержанти плоскосшей т8т 


иной при 13 сыскать даметръ р4 меньшазо 

‚ круга. 

св  Рёшен. Сдфлай 08 — 42 › пошомЪ лин®ю ай рав- ф.199 

ео ную 06 + 45 раздФли на дв$ равныя части ЕЪ шоч- . 

п кр, изЪ кошорой на дтамешр$ `@с поставь перпен- 

‘АУ дикулярЬ 22, продолжи оной до; площадь данной 

#0" № кроны В вудешЪ равна площади круга ер7 дТаметра” 

Е] (272). По извФешной площади круга сыщи дта- 

ны мешрЪ 6 (262), разд$ли оной на дв$ равныя час- 
ий Ши, часшное вудешЪБ равно радтусу ве; наконенЪ 
и! сдфлай сЪю пропорутю : 2(@ф + 46) == Ив : ве == 8: вс 

(172); ас — ей (её + 42) А-а 


Ди 216. Олредбл, ЭлипсеисЬ есшь пространство на 
ли | плоскосши опредЗленное шакого свойсшез кривою ф-тот 
рЪ } линфею, чшо всякая оной точка какЪ на прим рь К 
1 № 4, и проч. опред$ленз» перпендикулярно стшоящею 
на оси 90 чешвершою пропору?ональною линфею, 24, 


р* м 
в ть и проч. сысканною кЪ большой ар и меньшой оси 
= (кои шакЪ называюшсея ) и каждому полупопере- 
а шнику 7у› то. ри и проч. круга болышой оси аб. 
9 2771. ЗАДАЧА. По даннымЪ двумБ осям _ 


вр и г4 начертить элипсист. 


Данную @6 раздФли на дв$ равныя часши ЕЪ шочк® 
д м чрезЬ кошорую прокеди 2 перпендикулярно кЪ ар ф.тот 
шакЪ, чтобЪ ^й и ХЕ равны выли з 21, пошомЬ радт- 
усомЪ ах опиши крутЪ 464, раздЖли ах вЪ нфсколь- 
ко равныхЪ часшей вЪ шочкахЪ 72; 21, р»; и проч. посшавь 
перпендикуляры 2у» то, Г» 5Ёи проч. потом сыоки- 
3ай кЪ осямЪ ар, вв и кЪ каждому полупоперешнику 
круга 2у, 77; р’, и проч. чешвершыя пропорцТональ- 
ныя линфи 2К, ИМ, Р4» 50 и проч, чрез шочки сихЪ 
линфЙй проведи искусно рукою кривую линфю #Аидой; 
можЬ самое здФлай и вЬ прочихЪ четвершяхЪ круга ; 
л-< про- 


рт таже 


182 © подобных фигурахь 


проетрансшво опредфленное сею кривою линбею | М 
аура будешЪ элинпсисЪ (276). н) 
от 


Приму. Хошя ЕЪ предЪидущей задач и пока- 
эано, какиыЪ образомЪ по даннымЪ двумЪ осямЪ чер- ® д 
тишь рлинсибЬ» новЬ пракшик$ сЪ шочною в$рно- 
етТю сего учинишь не можно; ибо ежелибЪ радтусЪ 
| @х раздФленЪ быль и ВЬ 6езчисленное число часшей, 
ош чегобЪ произойши могло безчисленное Число № с 
полупоперешниковЪ круга; слФдовашельно шакоежЪ 
количество принуждено 6Ъ было кЪ большей и меньшей 
осямЪ икЬ каждому полупоперешнику круга. сыс. 
кивать четвершыхЬ пропорцТональныхЪЬ линфй; при- 
упомЪ же и ного ушвердищь не можно, читобЪ при иска- 
| н1и оныхЪ линВй не могло произойтишь какой либо 
хошя мал$йшей онгибки : да естьлиЕбЪ оное и`сЪ самою 
ВЪрносл!1ю учинено было ; шо-чрезЪ почки опредЪляе. 
мыхЪ полупоперешниковЬ элипсиса, едваль ‘можно 
будешЪБ провесшь ‘рукою исправно кривую линфю ; и 
танЪ для изб$жан1я сей шрудносши предлагаентся | 
зд5сь практшичесной снособЪ , посредсшвомЪ котораго 
легчайшимЪЬ образомЪ › и еЪ шочною вБрносш1ю у на- 
чертить можно желаемой элипсиЬ слфдующимЪ об, 
разомЪ: 


м мы > “м и © т 


Данную большую ось @6 раздФли на двЪ равныя 

часши ЕБЬ шочк® Хх, чрезЬ кошорую проведи 8} 

перпендикулярно кЪ аб шакЪ › чтобЪ хй и Же равны 
ф:192 выли половин меньшей оси (4. ОшЪ шочкн а опре* | 


дЪли 94 =ХЕ или— 1 ей, осшашокЪ 4х раздФли } 
На/$ равныхЪ Часшей, сдФлай ‘лин$ю 4т = 3 4%. 


РадтусомЪ 41 опиши крутЪ у; положи 66 == ат, из | 
точки 6 радтусомЬ 2 опиши кругЪ, на линФе 1ис на- 
Черпти .равностороннье треугольники 1 и т, про 
должи её и ет, также /2 и], пока ” пересВкушся 
| сЪ окружноетьии кругоёЪ ЕЪ шочкахЪ н, А, ги 1; | 
наповлВдокЪ изр шочки е радтусомЬ еЁ опиши дугу 
Алу а иёЪ почки / радтусомЪ /у дугу дЕРз ко» | 
поры 


и содержанти плоскостей 183. 


шорыя пройдя чрез концы меншей оси рй и кос- 
нувшиеь круто НЪ шочкахЪ А, п, д иг (89) 
опредЗляшЪ элипсиеЬ адвтбтйК. 


Справедливость сего доказана будешь Е криво- 


’ динфиной’ геомешртТи, 


218. ТЕОРЕМА. плолцадь круга асра изъ 
большой оси ар, къ площади элипсиса ай 
содержитея какЪ дольшая ось ар кБ мень- 
шей ай, 


Дохаз. Понеже аб: ей = (таб сх: (тай) хй 
5: т: пи = р: р == Я: 50 (277), посему флот 
[ху + то + ри: хй + +тт+ру+ 540 —09 : 28 
(ариф. 241): но предЪидущей членЪ перваго содер- 
жантя ничто иное какЪ суммз полупоперешниковЬ 
составляющихЪ чешверть круга 64, а послФдую- 
щей сумма полупоперешниковЪ сосшавляющихЪ чеш- 
вернть элипсиса #28, слФдовашельно (см + 1у + то 
рик н 4: (В+ + т + раю) х4= 
аб: 2 ( ариф. 232), шо есшь площадь круга @64 
%Р площади элипсиса @820й содержишся какЪ @6 : 2й. 


279. ТЕОРЕМА. Площадь элилеиса ас, 
равна плолцади круза ко1тораго дёаметр?Ъ 
р} средняя пролорцёональная между мень- 
ною. с4 == {фе и дольною осью аф. 


„Доказ. ПоложимЪ чшо площадь элипсиса — р, 


площадь круга изЬ большой оси ав — 1 ‚о площадь ф т р 
круга изЪ средней ри — т. шо будешЬ Й ты 9 
—® —2 


%: (4 )68( 278), и пришомЪ @6 : ар: [И 
_2 -—2 

{181) $ по сему 9: ‚еек ар: Вх — 9: Т (26); чего 

вади д: р == 9: т (ариф,229): но 9 == 4,» сл$- 

&овашельно р — ш, шо есшь площадь элипсиса @с4 


Фавна площади круга коего дФамешрЪ 2/ 


л 4 _ 280. 
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280. ЗАДАЧА, Большая аб и меньшая 06ь 
с] известны сыскать пл лощадь рлилсиеа 


т а4 фе. 
| Рвлиен. На продолженной аф сдфлай в =, 


| 195. пошомЬ раздФля @@ на дв$ равныя часши опиши 
| полкруга а/ в. ИзЪ точки р поставь перпендикулябЪ 
| ^, раздВля оной пополамЪ, опиши крутЪ. По из- 
| вЪетной ав и с ИЕ сышщи Ь/ (174), напослдокЪ 
| но дтаметоу б/сышщи площадь круга 61/ (256), ко- 
порая будешЪ равна площади элипсиса абс (279). 
Иди сыскавЪ площадь круга большей оси @б (256), 
| саЪлай слФдующую пропорц!ю › какЪ` большая ось 09 
| водержишся КЪ меньшей с4, шакЪ площадь круга 
большей оси @В, будешЪ содержашся кЪ площади 
элиисиса ас, 


281. ЗАДАЧА. Тлозцаль элипсиса асра и 
менрлиая ось сЦ извБетны, сыскотл. большую 
овъ ар. 


Рвшен- Поелику площадь элипсиса @б4, равна 
площади круга д1аметра < 279): то по извфеи» 
| ной площади онаго сыскавши дТаметрЕ 6/ (262), 

сдфлай слЪдующую пропорцтю $ какЪ меньшая ось 
#4 или р содержишся КЬ дфамешру К, шакЪ оной 
же дтаметоь В/ кЪ большой оси 06. 


| 

| 

| у 

| 282, ‚ ЗАДАЧА. По изв5етной площади 
| 


| эяилсиса ас и содержаню фльшой оси ар 
| `Ж5 мениой 4; как 9:5, сыскалть оныя 
порознь. 

} 


Рвшен. СдЪлай слФфдующую пропорцТю › какЪ 
$:9, шакЬ площадь элипсиса @60 вудеш’Ъ содер- 
жашься ЕЪ площади круга изЬ большой оси ар (2178); 
| пошомЪ зная площадь круга пой, сыши онаго дТа- 
| метрЪ а (262): напослВдокЪ сдфдай сую пропор- 
Ш, 9: $00; КЬ меньшой ови с4.. 
| О ПРЕ- 


| 
| 


ХХ С Л. ЗУЗАь ВЕ 


Я 


| 
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О ПРЕВРАЩЕНШИ ПЛОСКОСТЕЙ ИЗЪ 
ОДНОЙ ФИГУРЫ вЪ ДРУГУЮ. 


289. Олредфл. Превратить плоскую 
фигуру вЪ другую разумЪфенся начертить 
фигуру, кошорая бы. плоскоспию была 
равна. данной ‚, а наружносштю и другими 
свойствами была желаемая. 


284. ЗАДАЧА. ТреугольникЪ ас, пре- 
вратить вь равнобедренный` 6$. 


РЬшШен. Раздля основанте ор нь шоч- 
КБ 1 пополамЪ (59), посшавь перпенди- 
кулярЬ 4% (40), изЬ шочки с протяни 
с параллельно ий (52), точки а, сир 194. 
соедини прямыми линфями иби 0, 6у- 
дешЪ тшреугольникЪ 40ф желаемый. 


№8 


Доказат, Смотри вЪ (6129 ). 


285. ЗАДАЧА. Данной лараллелограмъ 
4, превратить въ треугольникъ аае, 


’РЫШен. По продолженти пр, здфлай [е ф.19$ 
— 64, проведи 4, получишь шреугольникь 
(де желаемой. 


Доказ. Смошри вЪ (615г), 
286. ЗАДАЧА. Данной треугольникъ 


авс превратить въ лрямоугольникь це 


ло основантю ас. 


РЫШен. (ИЗЪ верьха | на основане ис ф19б 


опусши перпендикулярЪ р4 (41), также 
6 иЗЬ _ 


кв 


186 о превращенти плоскосшей 


изЪ п и с посшавь перпендикуляры 46 И. сё 
(58), наконецЬ раздьля высоту [4 ВЪ Е 
пополамР, прошяни ес вЪ параллель основа- 
нтю ас, будешЪ прямоугольникЪ сес желае- 
мой. | 


Доказ. Справедливость сего видна вЪ 
(9130). 


281. ЗАДАЧА. Всякой данной тре- 
угольникЪ афс превратить въ параллело- 
грамь ае ло углу саё. 


РЫшен. БокЪ ас, раздфли вЬ 4 попо- 


флот ^амЬ 39), изЪ шочекъ 4 и р прошяни 


{ф.198 


линфи 42 (и {е паралельно аф иде (52), 
будешЪБ параллелограмЪ пе желаемой. 


Доказ. Понеже 4 = 4с- по рынентю , 
и равна йе (50), посему #е — 4, уголЪ 
Дер = с и уголь Де = Ка (48), чего 
ради шреугольникЪ дер — 4/% (30), а при- 
давЪъ кр симЪ общей чешверосторонникЪ 
ааЁ?, будешЪ шреугольникЬ арс = паралле-- 
лограму а4ер. 


288. ЗАДАЧА. Всякой четверосторон- 
НИКЪ дс, лревратить въ треугольникЪ 
дфе. с 

Рёшен. Прошяни #4, изЪ шочки с про- 
веди се параллельно 24 пока пересфчешся | 
съ продолженною и4 вЪ шочкЪ е, наконецЪ 
шочки р ие соединя прямою линфею [её , 
будешЪ шреугольникЪ дфе желаемой. 

Доказ, 


Г 


изЬ одной фигуры вЪ другую 18% 


Доказ. Понеже треугольникЪ рс4 == рей, 
поелику имюШЪ одно основанйе Р4 и ме- 
жду параллельныхЪ линЪй р исе (129) $ 
а придаёБ кЪ онымЪ шреугольникЪ ара, 
будешЪ шреутольникь афе = четверо- 
спороннику 44 (ариф. 33). 


989. ЗАДАЧА. Данной треугольникь 


ис Лревратить вЪ другой а ло дан- 
ной высотБ (4. _ 


Рышен. ИЗЪ шочки 4 проведи аЁ пабал- 
лельно основантю ис, которая пересфчешся 
сЪ продолженною ар вр шочк$ |, прошяни 


Ё» пошомБ проведи фе параллельно с, 


наконец точки е и [ соедини прямою 


т99-. 


линфею е{, получишь, шреугольникБ а}. 


желаемой. 


Доказ. 'ТреугольникЪ == ес имЪю- 


ше одно основанте ре и между параллель-. 


ныхЬ линЪфй [е и (Ё (29), а придавЪ кЪ 
симЪ шреуголвникЪ фе , будеш Ъ Сафе-н-феР) 
веГ == Сафе —= Фес) абс, ч. д. н. 


Прим$ч. Когда высоша 4 будет? Ъ меньше высоты 
даннаго треугольника абс : по изБ шочки Я проведи 
4Г параллельно основан? ю @, изЪ р линФю бе парал- 
дельно @/. Точкие и] сбединя прямою линфею ё/, 
получишь шреугольниЕЪ (/2. желаемой. Ибо шре- 
утольникЪ @4/е — @/р (129), посему (@ +40) ( 
— (аИ+ал) абс (ариф, 33 ). 


290. ЗАДАЧА. Данной треугольникЪ 
ас превратить вЪ другой ло данной 
высошБ 4 и углу *. 


РЬ5шен. 


ф. 


200. | 
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Р‚5шен. Сперва данной шреугольникЪ 
’ Ф.2от арс преврати вЪ другой есо (289), потомЪ 
, сдфлай угол еср== данному д, изЬ пючки 
Х ГАЗ бокЪ ср СЪ продолженною 4% пере- 
ь сЪчется, прошяни` линфю с}, будешЪ шре- 
угольникЪ {2 желаемой. 


| 
| 
| Доказ. Понеже  шреугольникЪЬ 466 = 
треугольнику есс по предридущей задач$, 
но шреугольникЪ еос — треугольнику ееЁ 
(129), сл5довашельно шреугольникЪ айс == 


| | Дес}. 

В 291. ЗАДАЧА. Треугольникъ ас, лре- 
вратить вЪ другой ло. данному осно- 

вантю аа. 

| 


— 


РЫШен. Прошяни изЪ с линЪю сс вБ 
202. Параллель 4, а изЬ 4 ВЪ ©, будешЪ шре- 
| угольникЪ 104 желлемой. 


`В Доказ. 'ТреугольникЪ [4 — 4 (129). 
. КЪ симЪ шреугольникамЪ придай общий 
птреугольникЪ 14, будешЪ шреугольникЪ 
| 16 —= афс (ариф.33). 


Е < ПримБч. Когда данное основане а4 бу- 
| ". дешЪЬ больше основангя дс преугольника арс, 
пою превращаешся оной шакимЪ же обра- 
й зомЪ какЪ сказано, и шреугольникЪ арс 
| будешь = 424. Ибо шреугольникЬ сер = 
| с04 (129); а придав кЪ симЬ шреугольни- 
| ‘камЪ общЁй треугольникЪ ис, будешь 
| треугольникЬ арфе == 004. 
| ’ 292. 


ее ан 


з 
р 


ИЗЪ одной фигуры вЪ другую 189 


99°. ЗАДАЧА. ПрямоугольникЪ ас,» 
превратить вЪ другой ло данной вы- 
сотБ ре. 

Рёшен. Протяни линЪю есй пока пере- 
сфчешся СЪ продолженною: (4 в й, на 
продолженной ср сд$лай рр — @й, изЬ шо- 
чекь { ие провели {© параллельно фе, и гс 
параллельно рр; будешЪ прямоугольникЪ 
%х желаемой. 


Доказ. ТреугольникБ рес подобенЪ шре- 
угольнику 46й» ибо угохЪБ ефс == сай пря- 
мые, ‘угохЬ @её == с и уголЪ рес — @св 
(53), посему фе ; с == #с;: (4) 4 @о4), 
причемВ фе х А = сх с4, шо есть прямо- 
угольникЪ ис = $6 (133). 


295. ЗАДАЧА.  Параллелограмъь ара 
превратить 6вЪ. другой ло данному 
основантю 41. 


ф. 
204. 


Р5шен. Протяни линфю йсе. пока пере- 


сфчешся сЪ продолженною ар вЬе, изБЬе на 
с опусши перпендикулярЪ её, изЪ в на 
линзе 4 посшавь перпендикулярЪ # — 
#, проведи #/Г параллельно продолженной 
са, и ро въ параллель #4, получишь парал- 
лелограмЪ 0 равенЪ данному 24. 


Доказ. 'ТГреугольникЪ с4ф подобенЪ се 
Ибо уголЬ 4 — ее ‚ угол 468 == фе» 
( 48 ), посему уголЬ с4й == ес (5% 


Ф _ 
205. 


и для подобтя оныхЪ (44 юр : СК аа 


= СА: (9) ( 104 )5 при чемь 


то о превращенти плоскосшей 


2рх Ир = 4х скз шо есшь параллело- 
грам 41/5 — параллелограму арса (133). 


Прим$ч. ТакимЪ же образомЪЬ и прямоугольникЪ 
превращается вБ другой поданному основан!ю. 


294 ЗВДАЧА. Параллелограмь 1, 
превратить въ квадрать 2. 


РЬшен. На продолженной ср сдфлай [Г 

| $ же высошь #е параллелограма 4р, опиши 

200. на Г полкруга се{, поставь изЪ р перпен- 
дикуляоЬ 203 сдлай квадрашЪ 60 (69), 
копюрой будешЪ — параллелограму пр. 


Доказ. Понеже . прямоугольник ес =— 
квадрашу ## (172) но прямоугольникЪ с2 
—= параллелограму ар (129), слБдовательно 
И крадрашЪ р# равенБ параллелограму д. 


295. ЗАДАЧА. КвадратЪь а, лревра- 
тить въ лрямоугольникЪ |+, котораго 
бы основан?е съ высотою вообще рав- 
ны были данной лин$е 6е. 


РБШен. Данную #6 раздфля пополамВ 

опиши полкруга $56 ‚ продолжи г4 © о, 

207. проведи 2 параллельно 4, на {с сдлай 

прямоугольникЪ /#, коегобЪ высоша {№ 

была равна [Г (то), будешъ прямо- 
‚ УгольникЪ }й желаемой. 


: 3 
„Доказ. ПрямоугольникЪ {= (112) 


| 5—3 но: = 1, слвдовашельно Де -— 
{ == данной #[с. о 


296. 


—-——.> о... 


т злижинииния попипииоиооооинитинищири И... "2 ПОЛНЕЕ Уре учутет о = 


изЪ одной Фигуры вЪ другую 19: 


996. ЗАДАЧА. треугольникЪ афе, пре- 
вратить въ другой а4е, чтобы верьхЪ 
онаго лежаль въ данной точкБе, (ко- 
торая внБ5 треугольника) а основан?те 
6Ъ ЛИНБЕ ас. 


Р‚5шен. Прошяни изВ е вв а линфю це, 
изЪ р линфею р{ параллелчну ас, изЬ | 
линБю [4 параллельну её з наконецЪ про- 
веди линфю е4 ‚ шреугольникЪ и4е будешь 
— данному а6с. 


Доказ. 'ТреугольникЪ (Ё — шреуголв- 
нику 4 (129), КЬ сим Б шреугольникам Б 
придай шреугольникЪ и, будеш тре- 
утольникЪ (4 — ара4е — треуголь- 
нику (44 — ке : но треугольник Ь 


а} — треугольнику ай (129), слъдова-. 


шельно арс — аде. 


9971. ЗАДАЧА. ТреугольникЪ ас пре-. 


вратить вЪ другой, чтобЪ верьхъ 
онаго лежалЪ въ точкБ 4, (которая вну- 
три треугольника) а основан!е въ лря- 
мой линфе СЪ ас. | 


Рышен. Прошяни вЪ 4 линфи 04 и 45, 
продолжи (с въ обБ стороны, проведи изЪ 
р линЪю [фе параллельну а, ВР ВЬ парал- 
лель 4, наконецЪ проведи 4е и ар, бу- 
бешЪ пшреугольникЪ е4{ желаемой. 


Доказ. “ТреугольникЪ а4ф == шреуголь, 
нику ле, и шреугольникЬ с4ф — шре- 
` уголБ- 


208. 


209. 


192 о превращенти плоскосшей 


угольнику са] (129), к симЪ шреу 
тольникамЪ придай а4с, будешЪ Са 
| == ср 04с)) ас == шреугольнику (де 
} < == са а46) е@йф Сариф.з3 ). 
. 


298. ЗАДАЧА. ТреугольникЪ афс пре- 
вратить вЪ другой ло даному боку с4 
и углу аса. 


| 

| | 

| 

| | РЫшен. Прошяни № ВЪ параллель дс, 

| $.210 точки ди 9 согдини прямою линфею о , 

р пошомЪь шреугольникЪ 46с превратши вЪ 

$ другой по основанТтю с4 (291), будешь | 
. треугольникЪ с4е желаемой. | 

} 


Доказ. Понеже данной шреугольникЬ 
ас — в0с (129), а сей равенЪ шреуголь-‘ 
|| нику 64, слБдовашельно шреугольникЪ. 
Г едс == тшреугольнику афс. 


' 

, \ 

299. ЗАДАЧА. Сыскать содержане 
- двухЪ подовныхь фигурь Аи В. 
г 


Рршен- КЪ сходсшвеннымЪ бокамЪ ар, 

ф.2и. И ассыщи третью пропоритональную линЪю 

се (тот). БудешЪ 4: В= ар: кЬ шремти 

р пропоритональной сез шо есшь фигура М 

|| содержишся вЪ подобной фигур В сшоль- 

} ко разЪ , сколько бокЪъ пр ВЪ шрепий 
пропорцтональной (г. 


вания 


АДоказ. Понеже аб: ас — (14) ас: в 


| 
у а” 
| ло рЫшентю ‚, при чемь др: дс — 9: се 
| ( т8т ): 
| 
| 


=> 


изЪ, одной фигуры вЪ другую 195 
—а —> 
(18г), но 4: В-= ар: 96 (265), посему 
и А: В ар: св | 


Сл дет. ИЗЬ шого видно, чшо пло- 
Щадь всякой фигуры содержишся кЪ плоз 
щади другой подобной фигуры, какЪ бокЪ 
4ф первой, кЪ шрепий пропорцйональной 
линфе се, сысканной кЪ боку первой и 
сходсшвенному боку ас вшорой фигуры 


500. ЗАДАЧА. Начертить треу* 
гольникъ равень данному а, И 
что бы ОДИНЪ его сокъ быль ларал- 
леленъ данной лин$е 4. 


РЕШЕН. Протяни ср вЪ параллёль дан- 
ной 42, опиши на‘ар полкруга, сыщи 
среднюю пропорцтональную линфю 4# меж- 
ри а (112)3 и прошяни изЪ # линфю 
м вБ пареллель 4е, будешЪ шреуголь- 
НИКЪ 018 желаемой. | 


Доказ. ’ТреугольникЪ дер: ср == арт ай 
одной высоты ср (159), а изЬ подоб+ 
ныхЪ по рёшентю шреугольниковЪ асЁ: 41 
==4{: 46 (299) посему ас[ : пер == аср:ай 
но (== аср слдовашельно и дер == а1й. 


501. ЗАДАЧА. Начертить треуголь- 
викъ равенъ данному фе, а. треуголь. 
нику Р лодобенЪ. 

Часть ТТ м Рышен: 


921% 


‚5% 


214. 


215. 


т94 о превращенти плоскосшей 


Рышен. На основанфи ас сдБлай шре- 
угольникЪ 46}, котюраго бы углы при осно- 
ванти равны были угламЬ х и у шреуголь- 
ника Р (59), прошяни #% ВБ параллель 
ас, сыши среднюю пропорцтональную се меж- 
ду фисе (112), сдБлай сй — 6ёз прошяни 
й4 ВВ параллель 4/, шреугольникЪ сай бу- 
дешЪ желаемой. 


„Доказ. 'ТреуголвникЪ с44 подобенЪ си по- 
добенЪ данному Р порзшенЕю. ТреугольникЪ 


осГ:аее==сЁ: сб одной высопты 7189), а изЪ | 
подобных Ь шреугольниковЪ |: сд =: со | 


(299), посему а6Ё: 065 == ар : с@взно аеЁ== 
псГ. посей причин$ и 469 —= с@йз треуголь- 
никЬ же 160 — данному дср (129), слЪдова- 
шельно шреугольникЪ с41 — с и подобенЪ 
данному Р. 


909, ЗАДАЧА. Данную линфю п, 
раздфлить на двЪ части такъ, чтобЪ 
одна часть сыла средняя лролорцло- 
нальная между другою частю и дан- 
ною линфею са. 


Р5шен. Данную ‘ар проодолжи до её 
шакЪ, чшо бы рс равна была другой данной 


с4, опиши на дс половину круга ас4, изЪ . 


р посшавь перпендикулярЪ 64 , раздФли ре 
БЪ [ на дв равныя части. ИзЪ{ радту- 
сомЪ /4 опиши дугу 4е, будешЪ ер сред- 
няя пропорцтональная между часп!ю ое и 
данною линфею {с или (4. 

| | дока. 


изЪ одной фигуры в другую — 106 


Доказ. ИзЪ } радтусомЪ {2 опиши пол- 
круга Рис шрошяни ##, при чемЪ будешь 
шреугольникЪ р4[= №. Ибо утолЪ 6/4 
общей й линЗяЯ = Г, И р = _ радту- 
сы, посему 24 = и уголь Шр=еф 

—_—п Е 
прямые ( 30 ). БудеШ6 24 — Сале -= её) 
у —% 
х и ех ве -- вх (112), также ей 
== (ер = Рс) х ер ==ер Хх её -= 6 х её @85), 

—2 — 
но #4 = по офшенТтю» посему цех 
=- хе —яеЁХ ср -=- 6 х ефз а отшнявЪ 
ош?Ъ сихЬ величину [с Хер, останешся 


—2 

де хе = х = ер (ариф. 54 + слфдо- 
вашельно вр средняя  пропорцТоналвная 
межлу деи {с. 


2053. ЗАДАЧА. Треугольникь сфе ,‚ не 
перемфняя угла 6, лревратить вЪ 
другой тис! › ЧтТОбЪ ОДИНЪ его бокЪ 7 
былЪ 6вЪ лрямой линБе еЪ данною точ- 
кою 4. 


РЫшШен. Продолжи основанте {с ВЬ об$ 
стороны , изЪ 4 на # опусши перпен- ф.518 
дикулярР 4е, сдфлай в — 4е, прошяни № ^ 
ВБ параллель [с Данной шреугольникЪ 066 

| Превраши вЪ другой сой по высош® (289), 
| прошяни 44 ВЪ параллель ас, сдЪлай с/ == 
’ бснованТю сё превращеннаго шреугольчника 
сок. Линью йс раздьли на двЪ части шакЪ, 
чтобЪ одна часть с была средняя про- 
порцуональная, между другую Часпию #17 
и линфею с/ или ск (502). ИЗзЪ 4 чоезВ 

т м 2 почку 


т9б о превращенти плоскостей 


почку #2, прошяни линфю 4177 пока пе- 
ресфчется сЪ продолженнымЪ бокомЪ са 
вЪ шочкБ 23 будешЪ треугольникЬ 1 
равенЪ данномиу афс. 


| - Доказ. ФВысоша 4е тпфеугольника 1748 , 
| равна высот еГ треугольника йе, шак- 
| же М} с == 20с : (Се )№е/ по рёшентю ‚, и 
шреугольникЪ 2/6 подобен шреугольнику 


тив» ибо уголЪ СА, уголЪ 46 ==17#4 | 
(48), и уголБ 17 — и@ (20) 3 того ради 

| тшреугольникЪ 147 : 71/с — МИС Ёс )6/ С299), | 
шреугольникЪ же 1: (Кос)абс==й тс)! | 
(129), посему Ми : ас — ат: те 
(ариф. 229); но 44 == 14, слдовашельно 

| ас — тис. 

| 


504 ЗАДАЧА. Всякой четверосторон- 


НИКЪ абс4` Лревратить вЪ прямоуголь- 
НИКЪ 04. 


$. 216 Р5шен. Протяни РГ вЬ параллель ас, 

точки си [ соедини прямою линфею с, 
треугольникЪ 46 превраши вЪ прямоуголь- 
НИКЬ 04 (286), копюрой будешЪ == чешверо- 
сшороннику ис4. 


| 

Доказ. 'ТреугольникБ ак = ас, имБ- 
юШе одно ‘основан1е ис и между парал- | 
| лельныхЬ линЪй с ирр, КБ симЬ шреу- | 
голвникамЪ придай| шреугольникЪ ас 6бу- 
дешЪ `шреутольникЬ (и Ё-- асд)) аср == 
афс —= ас == четверостороннику арса»з но 
шреугольникЪ 4 = прямоугольнику 94 
(286)3 слЪдовашельно прямоугольник 04 | 
| == чешверостороннику дёсй. 505. | 


} 

| | 
| Хо 0 
| 

| 


изЬ одной фигуры вБ’ другую 197 


205. ЗАДАЧА. ЧетверосторонникЪ аБей 
превратить въ треугольникЬ ею, КоЕгО 
бы верьхЪъ находился вЪ данной почке. 


Рёшен. Прошяни изЬ В линфю 
параллельну 4ё, изЪ с линфю сс парал- Ф.2 
лельну е4з наконецЪ прошяни 6 иеб, 
шреугольникЪ {с будешЪ желаемой. 


Доказ. ТреугольникЪ аеЁ == 4е?, а шре- 
угольникЪЬ 240 == ес, КЪ симЪ равнымЪ 
шреугольникамЬ придай треугольникЪ дед, 
будетЪ (ае{ = е@$ — дед) {ес == вер — ес 
—- пед — чешверосшороннику айса. 


506. ЗАДАЧА. ЧетверосторонникЪ пфе@ 
превратить въ тралешю а}. 


Рышен. Продолжи бока ар и с, пока 
пересзкушся в шочк$ А, шреуголвьникЪ 
Арс превраши ВЪ другой её, котораго бы 
бокЪ еЁр былЪ параллеленЪ 44 (300), бу- 
дешь шрадецтя ае/4 = чешверостороннику 


арса. 


{ф.218 


Доказ. ТреугольникЪ Арс == ей} по р$- 
зентю (500) оШЪ коихЪ ошними общую 

’ фигуру Аерс, останется  треугольникЪ 
рф — рер, а прилавЪ5 к сим шреуголв- 
' никамЪ  Фигуру ар, будешь (ерр — 
арр/а) ве — (реф —= ара) абсЧ, ч. &. Н: 


307. ЗАДАЧА. Пят!угольникь арсёе, 
превратить въ треугольникЪ Кс. 
м5. РЫШЕНн. 


9 


$. 


220. се, изЪ с линфю СЁ параллельну [0, про- 


Яелень динфе 45. 


ф.219 


нику и (29), а придавЪ кЪ овымЪ шре- 


+93 о превращенти плоскостей 


Рышен. Прошяни изЪ р линфю РГ па- 
раллельну дс, изЪ 4 линЪю 45 параллельну 
сез пошомЪ протяни с] и се, будешЪ шре- 
угольникЪ {0 равенЪ пяшугольнику арсае. 


Доказ. 'ТреугольникЪ ар == асф, и шре- 
угольникВ ес0 == сё (129), а придавЪ кЪ 
онымЪ шреугольникЪ. 4се, будеш (аер-ы 
все == асе) [св == афс + сей == вес == пяти“ 
угольнику дреде. 


508. ЗАДАЧА, ПятГугольникь а2сае 
превратить вЪ треугольникь ло сто- 
рон$ ав и углу вар, 


РЬшен. ИзЪ @ протяни 46 параллельно 


веди В}, треугольникЪ иёГ будешЪ желае- 
мой. 

Доказ. 'ТреугольникЪ ссе — е@с (129), 
кр симЪ шреугольникамЪ придай чептверо- 
сторонникЬ арсе, будешЪ четвероспюрон- 
ник 0266 = пяштугольнику асе з 
также  шреугольникЪ 06 == шреуголь- 


угольникЪ 06, будетЪ чешверосторон- 
никЬ 06сх — шреугольнику ав}: но (реб 
— пяийугольнику 42с4е, слфдовашельно и 
треуголвникЪ ар{= пяштугольнику  арс4е. 


209. ЗАДАЧА. Данной пляптугольникЪ 


ас, превратить вЪ другой ашае , 
чтобЪъ одинъ 6го бокь № былЪ` парал- 


Рбшен. 


изъ. одной фигуры вЪ другую — 199 


РЫШен. Продолжи бока ар и @с пока 
пересфкупкся вЪ К. 'ТреугольникЪ реЁ пре- 
враши вЪ другой №, копораго бы бокЪ #1 
_былЪ лараллеленЪ лин?е 45 (300)3 будешь 
пяштугольникБ 4/74е равенЪ данному пяшт- 
угольнику абс4е. 


Доказ. 'ТреутольникЪ рр — МЕ по р- 
шенёю (500), ош коихБ ошнявЬ общий 
четве роспторонникЪ &йрс, будешЪ шреуголь- 
никЬ 71рс == ррё, придай кЪ симЪ фигуру 
прр14е» будешЪ пяштугольникЬ ареде = 
пяштугольнику йе. 


5Ю, ЗАДАЧА. Шесийугольникь арсаеГ, 
превратить вЪ трвугольникь 05 ло 
сторонБ 6си углу абс. 


РЬшен. Продолжи }е, а ифа, прошяни 
К ВЪ параллель ес, Кй ВЪ параллель {2 15 
ВБ параллель с@з наконецЬ проведи сс, бу- 
дешр шреугольникБ сср == данной фигурв 


арсае}. 


Доказ. ТреугольникЪ сеЁ — с4е (129)5 
придай къ каждому фигуру рее}, будетъ 


ф.221 


222. 


фигура срак == афсаер. ’ТреугольникЬ САР 


— с{# (29), а придавЪ кЬ каждому фигуру 
афср, будеп?Ъ фигура афскр == чешверосто- 
роннику 4Рсйз шакже шреуголвникЪ 10 
`2=0Сй (129). поидай кЪ каждому изБЬ сихБ 
треугольникЬ ирс, будешь шреугольникЪ 
ос — арсйз но ис =— афейР == афсаерь 
слвдовашельно пгреугольникЪ р0с = шеспи- 
угольнику арс4ер. 

М 


+ ТЕ. 


ф. 
225. 


224. 


200 е превращенти плоскостей 


ЭП. ЗАДАЧА. Превратить ляттуголь- 
НИКЬ (с, вЪ треугольникЪ, котораго вы 
верьхЪ лежаль въ точкф о, а основане_ 
лрохоля чрезъь точку а выло лараллель- 


‚Но боку (4. | 


Рршен. ЧрезЬ почку ад протяни линфю 
51 ВБ параллель с4, Вр ВР параллель ас, ей 
вЬ параллель и, и линфи (и ср Прев- 
рати шрапецтю Дей вЪ шреугольникЪ 907 
(505) получишь желаемое: 


Доказ, 'ТреугольникЪ а == асф, и шре- 
УгольникЬ 44 —= 406 (129), к симЪ 
треугольникамЪ придай шреугольникЪ са4 
будешь ( ар -- 064 == ав) [сав ==( 06 
== 064 — аед ) асе» но четверостороч- 
никЬ {41 — шреугольнику 60 по р5ше- 
нтю (505), слфдовательно шреуголвникЪ 
501 == пяштугольнику афсае. 


21. ЗАДАЧА. ИногоугольникЪ абсае р 
превратить ло углу аси боку К вЪ 
треугольникъ. 


РЬшен. Прошяни Й& параллельно це, 
проведи ве, пяштугольникЪ [сейе превра- 
щи вБ шреугольникЪ #[сй (508), полу- 
чишь желаемое- 


Доказ. 'ТреутольникЪ ар — №2 (129), 
а придавЪ кр онымЪ фигуру [бс4е, бу- 
дешр многоугольниикЪ айс4еЁ = пяшу» 
Угольнику (6рс@е © ариф, 55 ), который = | 


тре 


изЪ одной фигуры вЬ другую от 


шреугольнику 268 по р5шентю ( 508), 
слБловашельно данной многоугольникЬ ` 
абсаеГ = треуголвнику рей. 


ЭТ5. ЗАДАЧА. Данной многоугольникь _ 
афсае› превратить въ треугольникЪ ЮЁ» 
‚ Кого сы верьхь лежаль вЪ точкб р 
( которая внутри фигуры ) а основан 
6Ъ лрямой линфе сЪ основашемьъ ве. 


_Рёшен. и Доказ. МногоугольникЪ абс4е $. 
превраши вЪ шреугольникБ 1сЁ ( 507), а 2285. 
сей шреугольникЪ 2ск , превраши вЪ дру- 

гой {ой коего вы верьхЬ лежалЬ БЬ шочк& 
$ ( 29% ), получишь желаемое. 


Прим$ч. Когда шочка #& будешЪ внф фигуры, 
пто сперва данную фигуру превраши вЪ птреуголь= 
НИКЪ (307), а пошомЪ сей тиреугольникЪ превраши 


ВЪ другой, чтобы верьхЪ онаго дежалЬ ЕЪ данной 
шочкЪ & (296). 


314. ЗАДАЧА. нервное вине. тре- 
УгольникЪ ас превратить вЪ равно- 
‘сторонной дс. 


Ршен. На линфе 0 сдблай равно — 
сторонной треугольник пре, продолжи Фе» 
ие да 4, протяни с4 ВЪ параллель ар, на 226. 
е@ опиши полкруга. ИзЬ а поставь перпен- | 
дикулярЬ ар, сдвлай равносторонной тшре- 
угольникЪ орз › которой будешЪ равень 
данному дфс. 


Доказ. Е голвныых дев : ара == ае: а4 
имБюрие одну высошу 4# (159); шре- 
М 5 угол5= 


Ра 
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угольникЪ же дер: аЮ == 0е :а4 (299), по. 
сему аёр: 44 = аеф : {65 но дер == дер, 
слфдовашельно д/с == ара == айс (129). 


Е Прим5ч. ТакимЪ образомЪ всякую фигуру пре- 


врашя прежде ЕБ какой нибудь птреугольникЪ 
можно превратить вЪ равнослторонной шреугольникЪ. 


| 515. ЗАДАЧА. Треугольникь ас пре- 
| вратить вЪ какой вибудь правильной 
| многоугольникь;$ на прим. въ ллпи- 
, УугольникЪ 2/17. 


Рышен. Начерши произвольной величины 
| Ф. правильной многоугольникЪ, подобной шре- 
227. буемому какЪ эдЪсь 704 (214) , ана линте 
| аф треугольникЪ иЁ4 подобенЪ я20р’ (59), 
| Что бы онаго уголЬ @ былЪ = ироз про- 
о должи 4 дое, прошяни се вЪ параллель 
| 9 и линЪю дез раздБли ер во столько рав- 
| | ‚ чыхЬ часшей сколько пребуемой’ много- 
й угольникЪ боков имфешь, какЪ т, 2, %, 
| и5 частей з между 24 и чаенйю М сыщи 
| среднюю пропорцТональную линфю ро (175); 
| изЪ шочки © радтусомЬ ро опиши кругЪ 
РЫК], ВЪ кошоромЪ начерши правильной 
| многоугольникЪ 1. шребуемаго числа 
| боковЪ, получишь желаемое, | 

| 


‚ ° ‚ДОКаз, ТреугольникЬ а: ат — 4: 
| имзюце одну высошу 4х (159), шакже 
. треугольникЬ 464: 206 = 4: (299); 
чего ради ара: арт == 4р4 : 08$ но 44 = 
. аф@, слЪдовательно орт = 513 шреуголв- 
, ник 
. ы 


изЪ одной фигуры вЪ другую 20$ 


никЬ же ирт — р0й = пятой части шре- 
угольника (фе или абс {129), и равенБ 
также пяшой части правильнаго пяни- 
угольника Р/1К/ (1993 слЪдовашельно шре- 
угольникЬ ас = пяшТугольнику РАЙ. 


Прим$ч. ТакимЪ образомЪ всякую плоскую фигу“ 


ру преврашя сперва посредбивомЪ предЪидущихВ 
задачь въ треугольникЪ $ можно превращищь вЪ жеч 
даемой правильной многоугольникЪ, 


516. ЗАДАЧА. Всякой нелравильной 
многоугольникь , превратить 6Ъ ква- 
дратЪ : на прим. ляпиугольникЪ сфс4е 


РЬшен и Доказ. Сперва данную фигуру 
ифее преврмии вЪ шреугольникЪ рб (*08)3 Ф. 
а сей шреугольникЪ превраши вЪ прямо- 228, 
угольникЪЬ 24 (286), наконец прямоуголь- 
никЬ 04 преврашя вЪ квадрашЪ 2/ (294), 
получишь желаемое, 


511. ЗАДАЧА. Начертить фигуру 
азипор лодобну арс4г, а равву данной В. 


РБшен. Кажлую изь данныхЪ ФфигурБ $. 
В шакже и арс4е, превраши вЪ\ квадрашЪ 229, 
Дв и 4 (716); на бокв квадрата а 
сдЪлай 11 ==60ку ай квадрата. № равнаго 
данной фигурф В3 изБЬ шочки # прошяни 
линБю /тр параллельно № , проведя пси 
а4, протяни линфю 1 параллельно [г , 
0т параллельно 4с, и ор параллельно 4, 
при чем будешЪ фигура иитр равна 
данной В и подобна адрс4е. 


Доказ. 


$. 


250. 


Мото 


ф.251 одиннашцать равныхЬ часшей ‚ продолжи 
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Доказ. Понеже треугольникЪ 4р/ подо- 
бень В Тольнику ОВИ 3 ого _ради 1: ай= 


—2 
ар: ат (104%), и г ай И 97 ‚(ариф 245): 
а фигура ареф : аипор = ыы - ст (265), 


—2 
носему рее : иипор —а/: ав но а: 
фигурЪ арсде по р5шентю , к 5-Е 


аттор ав = — фигурЪ в. . 


Прим8ч. ТакимЪ образомЪ. всякая фигура ЕБ 


правильной, или ЕЪ подобной неправильной много». 
угольникЪ превращаешся. 


38. ЗАДАЧА. Данной кругь 1 лре- 
вратить вЪ квадрат ес. 


РЬшен. и Доказ. Прошяни радтусЪ ср, 
на конЦ$ кошораго поставь перпендикулярб 
ре. разёБли лламешрЪ #1 на из равныхЪ 
частей, сд$лай рс == 355 шакимБ же час- 
иямъЪ 3 прошяни изЪ с вБ ценшоЪ а ли- 
нфю ас, будепРЬ шреугольникЪ дс —= ран- 
ному кругу #й (255), пошомЪ шре- 
угольникБ арс превраши вЪ прямоугольникЪ 
ре. НаконецЪЬ прямоугольникЪ ре презра- 
ти в квадрашр ео (294), которой бу- 
дешЪ. равенЪ данному кругу рр. 


519. ЗАДАЧА. Квалратъ аф лревра- 
тить вЪ кругъ. 


РЫшен. РаздБли бокЪ квадрата [с на, 


СВ. 


изЬ одной фигуры вБ другую = 205 


“$ до 4 шакЬ, что бы 24 была равна че- 
шырнацаши шакимЪ же часшамЪ: опиши 
на с половину кгсуга с4е, изЪ В поставь 
перпендикулярЪ ре, опиши кругЪ её ‚’ко- 
шорый будетЪ равенЪ данному квадраиту ар. 


Доказ. Понеже 2) . м ср : Ра (181) 
или и : 14 по р5шентТю , шакже и площадь 
круга 2: В я : 14 (261), посему 
фм == рез: бе. ( ариф. 218 но бе = ве 
слБдовательно кругЪ рес — СЕ 


Поим®ч. (1 превращенте  квадраша вЪ кругЪ › 
разеуждается по пропорзфи дтамешра кЪ`окружнос- 
ШИ 7 : 22, конорую изобрел АрхимедЪ: а понеже 
Мецтево содержан?е дТамешоа кЪ окружности какЪ 
113 кЪ 355» ближе КЪ шочносши нежели 7 КБ 22 5 
шого озди для верн5йшаго превращентя квадрата вЪ 
кругЬ, надлежишЪ бокЪ онаго рззд$ла на 355 рав- 
ныхЪ частей, искать среднюю пропорцТональную 
линфю между 355 И 452, и взяЕЬ оную` за дтамешоБ 
садЪлашь кругЪ › кошорой равенствомЪ квадрашу ву- 
‚депть влиже перваго (255. прим$ч. ), 


20. ЗАДАЧА. КругЪ а превратить 
вЪ лолкруга. 


РЫшен. Посшавь изЪ ценшра 4 на д#а- Ф. 
мепо$ ар перпендикулярЪ 4с, прошяни 252. 
, продолжа оную дов, радтусомЪ фе 
опиши полкруга сеГ, получишь ‘желаемое, 

-2-3 


ее Понеже 4) = 4 и 4 —- (04 


= ==2% ‘44 ) ‚ шого ради ре вдвое 
боль 
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_2 
больше 24, но площади ` крутовЪ Е 
| шапся между собою какЪ квалрашы радЕу- 
|. сов, посему площадь кругу радтуса ре 
й вдвое площади круга коего радтусЪ 84, 
слдовательно половина круга сеё== пло- 
щади круга дс. 


Зная 


| 501. ЗАДАЧА. рак 24} превра- 
тить вЪ кругЪ. 


И 
| 
ый 
и 


{ 
И 
Я 
Ви 
И 


$. РЬшен. Поставь изЪ ценшра с на дта- 
235. мешрф 4 перпендикулярЪ 4с, прошяни 
ар, сдфлай на оной кругБ, которой 6у- 
дешЪЬ равенЪ полкругу а42. 


Доказ. Понеже луночка 4е {4 == пре- 
угольнику Рей ( 269), КЪ коимЬ при- 
павь общий сегменшЪ а4рей будешЪ полкру- 
‚ га а(Г== чешверши круга се, слБдова- 
й шельно кругЬ ар = полкругу а4ер. 


529. ЗАДАЧА. Элилсись асфЯ превра- 
тить въ кругЪ. . 


г. — РЫШен Сыщи между ар и (са ) Вр, сред- 

251. нЮЮ пропори?Тональную линфю #е , раздфля 
оную` пополамЬ опиши кругЪ ре ‚, кошорой 
` будетЪ равенЪ элипсису асра (279). 


О СЛОЖЕНТИ ПЛОСКОСТЕЙ. 
593. Начертить ляпйугольникЪ В 
равенъ даннымъ фигурамь Ч ис. 
$. Рушен. Превраши кругЬ М вВ квадрашЪ 
234.Г, пакже и фигуру с вЪ м 


о сложенти `плоскосшей 20% 


(516.518), взяв квадрата т бокЪ св за 
основантТе , квадрата В бокЪ де за высоту 
1, прошяни линфю 11, сдЪфлай на оной 
квадрат 1225 которой будешЬ равенБ 
лвумЬ данным фигурамЪ М иС (144 ), 
пошомВ квадрашЪ ии превраши вЪ пяпу- 
угольникЬ П) (315), получишь желаемое. 


524, ЗАДАЧА. Начертить фигуру 2 
лподобну и равну тремъ`даннымЪ лодо- 
бснымъЪ между собою фигурамъ 4, В и 
С, 


Рышен. Взяв бокЪ /р фигуры С, за 
основанте 14, а бокЪ {5 Фигуры В за вы- 
сошу 7/, прошяни /К, на кошорой посшавя 
перпендикулярЪ Ди == боку @ фигуры М, 
прошяни 1А, на кошорой сдфлай фигу 
О, подобну одной изЗЬ данныхЪ, получищь 
желаемое. 


Доказ. Когда на линфе №, начерпишь 
фигуру подобную даннымЪ: по оная бу- 
дешЪ = суммБ двухЬ фигур С и В (267) $ 
а на послЪдокЬ фигура О равна фигур$ 4, 
которой основанте 4е —= / и равна шакой 
фигур5 кошорая равна сумм фигур С и 
В (267); слБдовашельно фигура О_ равна 
сумм$ данных фигурЬ 4 —= В - С. 


Прим$ч. ТакимЪ ебразомЪ вс$ подобныя плоско» 
етныя фигуры складызаюпся. Когда жЬ данныя 
Фигуры будушЪ не подобны $ шо должно ихЪ пре- 
вращать вЪ подобныя, и присложен?и поступать какЪ 
&Ь прошедших двухЬ задачахЬ показоно, 


256. 
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595. ЗАДАЧА. Квалрать В в ычесть 
изъ квадрата 4. 


ф. Рыйен. На бокБ большаго квадрата М, 
25%. опиши полкоуга 162, ОШБЬс ло е положи 
бокЪ {& меньшаго квадрата» прошяни ей, 

будешЪ квадрашЪ ей разносшь между ква- | 

пратами „4 и В. | 


Доказ. Понеже шреутолвьникЪ сей пря- 
| моугольной (91), того ради ЯВ =ей 
(144). 


Примбч. ‘ТакимЪ образомЪ всякую подобную 
лоскосшную фигуру из3Ь другой вычишашь над- | 
лежишЪ ; когдажЬ он будушЪ не подобны, шо долж» 
но ихЬ преврашалив ЕВЪ подобныя, ЕБ прочемЪ по* 
сшупашь какЪ вЬ сей задачВ показано. 


о УВЕЛИЧИВАНГИ ПЛОСКОСТЕЙ 


526. ЗАДАЧА. Начертить труголь- 
НИКЬ 6Ъ два съ половиною раза болыив 
треугольника ас, и что бы съ онымЪ 
быль одной высоты. 


$:258 РБШЕН. По продолжен1фи ай, сдблай Р4 = 
1; 4$, прошяни линБю 4с, будешь шре- 
УугольникЪ 1с4 желаемой. 

Доказ ТреугольникЪ аёс: 0с4 = а$ : @8 
одной высошы се (159), но ар: 4 = 1:22, | 
посему шреугольникЬ абс : 44 — т: 2% 
слЪдовашельно шреугольникЪ ис4 вЪ два СВ | 
половиною раза больше преугольника ы | 

2483 


НН 


|= 


[= 
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$27. ЗАДАЧА, ТувугольникЪ аЁс увели- 
чить 6Ъ 45а роза и три четверти, 
У106Ъ быль 04н0го Оосновантя. 


Рушвн. Раздфли перпендикулярЪ [е на 
четьре равныя части, продолжи оной до 4 
пакЪ, что бы ей равна была 2$ [е, протяни 


259. 


й4 и 4е будетЪ треугольникЪ ас жела- 


емой, 


Доказ. Треугозьник® ##е: дей == вр: е4 
ИЛИ Т: 2%; также и шреугольникЪ рес: ес 
= #2 1 5 г: 21, посему де : аед == 
рес : е4с == т: 8$ (ариф. 218 )з и шреуголь- 
никЪ (афе == рес )афе: (ава =е@е) о4с == 
т: 2? (ариф. 24т); слфдовашельно треугол5- 
никЬ 44с ВЪ 2# раза больше шреугольника 
пре. 
528. ЗАДАЧА. Начертить треуголь- 


_викъ, которойвы треугольника @[с. вЪ 


два раза и деф трети быль боле, и 
лодобенъ оному. 


Рьшен. РаздЪли в нашри равныя час- 
ти, продолжи ар до ГтакЪ, чтобЪ а{-=была 
2; 1р, сыщи между оф и ар среднюю про- 
порцтональную линёю 40 ,‚ сдБлай 44 =ас, 
прошяни 4е, вБ параллель боку {с, будешь 
тшреугольникЪ 44 желаемой. 


Доказ. Ибо изБ’ подобныхЪ шреуголв- 
никовЬ айс : 446 — 40: (Ё (299)3 но @аЁ вБ 
24 болфе аф, слБдовашельно и шреуголь- 
никЪ 14 ВБ 28 болфе и[е. 

ЯЧаеть ТТ и р $29. 


ф. 


240 


это © Увеличиванти | 
| 989. ЗАДАЧА. Начертить треуголь- 
никЪ Подобной данному ас, И что бы 
| ас содержалея КЬ оному, какь линБа 
| 


ар къ /%. 


р 

| ф.  МРЬШеН. Сыщи кЪ линзе ср, Х и къ 
24т. основанйю пс чешвертшую пропорцтональ- 
ную линфю се (1908)5 пошомр между осно- 
вантемЪЬ ис и чешверпюю пропорцтональ- | 
| °_ною се, сыщи среднюю св (113) начерши 
| на оной тшреугольникЪ ей подобенЪ дан- | 
| ному 04с, получишь желаемое. 


Доказ. Понеже (Ё: № == ас :се по рёше- 
ню, шакже и шреугольникЬ ае:с —1 
йс: се (299)5 слфдовашельно треугольник 


фе : ск == ар: (ариф. 218) ч. д. н. 


Примбу. Таким образомЬ всякая плоская 
фигура увеличивается вБ содержанти линЪй. 


930. ЗАДАЧА. Начертить четверосто- 
‚ ронникЪ, котораго вы была ллоскость } 
| вЪ 11роё больш › а бока онаго ларал- 1 
лельны бокамъ а, {с ‚ сфи 4а даннаго 
четверосторонника ас. 


| _— РЬЫшен. ИзЪ произвольно взятой вну- 
| ф. шри фигуры шочки ‘в, проведи во вс% 
2%2. углы линфи ‚ продолжи еб до { шакЪ, 
что бы её = была 33 пошомЬ сыщи 

между её и Г среднюю пропорцТональ- 

ную линЪю ей, сдфлай ес —ев, прошяни 
#.параллельну $6, 2к параллельну 4, & | 

парам | 
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параллельну 44., наконець проведи ©» 
будешЪ чешивероситоронникЬ 0// плоско- 
стью вЪ шрое больше даннаго 94, и 
подобен оному. 


Доказ. Понеже площадь чешверостпорон-, 
ника 02с4 : 0] ==ер: её © 299) но еГвЪ 
трое больше ер, слФдовашельио фигура 
с] вЪ шрое больше арсд. 


Прим8ч. ТакяыЪ образомЪ всякая правильная и 
неправильная Ффигурз Узеличиваешся во  стольке 
разЪ во сколько пошревуешся. | 


531. ЗАДАЧА. - Начертить фигуру 
Лодобсну данной акаеР, чтобы дан- 
нал содержалась КЪ желавмой КакЪ 5 
КЪ 5, 


Р5швн. БокЪ 4 баздБли на шри Рав. 
ныя части, на продолженной ар сдБлай 
ис равну ® ар, сыщи между. ар и #5, по 
есть $мя и 5ю часшьми среднюю про- 
поритональную линфю #4. СдБлай Рл —5%, 
проведи 72 параллельну ар, 1/ параллель- 
ну е/’, (К параллельну её ‚ & параллельну 
4с, будешЪ фигура МЁИий желаемая. 


„Доказ. Ибо площадь фигуры арсае[: Илит 
=: [0 (299`°), или какЪ 3: 5. Ч. д. н. 


ТакимЬ образом всякая подобная фигура увели> 

чиваешся вБ желаемомЬ содержанти чисель, 
25%. ЗАДАЧА. КЪ фигурВ са», ко- 
Порой площадь == 28509 квадратныхъЪ» 
| Н_ 3 лри- 


245. 


22 — с. узеличивантТи 


лприрёзать 1800° квадратныхЪ › ларал- 
лельно всБмьЬ бокамь. 


ф. ШБ, пою есшь 28509 = 1800°— 4650°, КОоИХхЪ 

242. сумма будешЪ означать площадь требуе- 
мой Фигуры» ‘и такБ геомешрическое В 
содержанте данной фигурвт дис4, кКЪ иско- 

мой будетЪ 2850°: 4650° 5 а по раздЪленти 

| каждого члена содержанйя на такое чи- 

| сло, на какоё будешЪ можно какЪ здфсьЁ 

| 

| 

| 

| 


| 

| 

# 

| Р6шен. Данныя плоскости сложи вмЪс- 
| 

| 

| 

| 


на 150, будетЪ площадь данной фигуры 
@5с4 солзожаться кЪ площади искомой фи- 
гуры какЪ 19: 315 по. пюмЪ изЬ произвольно 
взяпюй внушри Фигуры почки е, проведи 
во всБ углы линфи, разд5ли какую нибудь 
изЬ оныхЬ на прим$рЬ ер на 19 равных! 
частей  продолжа ер сдБлай е[ = 31 ша-) 
кимЪ же часшямЪ; сыщи между её и 
среднюю пропорцтональную линфю 6, з 
опредёли еб — ейз напослБдокБ проптяний 
51 параллельну с, {К параллельну сф, Е) 
параллельну 44 и проведи №5 будешЪ физ | 
тура 22/ требуемая. 


„ЯДоказ. Понеже плошадь чештверостпорон* | 
ника дрс : 011 — еф: еГ (299) или 19:71 
=— 2850 ; 4650 порБшентю $ по сей причинв 
| площадь фигуры 21] = 4650° квадр. 8. 
| вычшя изъ оной площадь фигуры 0664, 
остатокЪ 1800° квадр. будешь птребуемая 
площадь, при р$занная вЪ параллель бокам8 | 
| даыной фигуры. | | 


| | п. ‘рим Ч» | 


плоскостей 31$ 


я Прим$ч. ТакимЪ образомЪ ко веяной фигур% 
прир$зывается, вЪ параллель бокамЪ желаемое число 
квадрашныхЪ саженЪз; или придаешся шакая чаетер 


+ какая потребуешея какЬ на прим. 5, % 5 и проч. 


Е изнной фигуры. 


о ДБЛЕН!И ПЛОСКОСТЕЙ 


и} 993. ЗАДАЧА. РаздБлить треуголь- 
-# викЪ ас, ИЗЪ угла $ на три равные 
засти. 


- РЬшен. Раздфли основанте ас на три 
равныя части в 4 ие, ` протяни изЪ В ор 4, 
линБи Рф и [ре получишь желаемое. . 


Доказ. Понеже шреугольники р04, #4 
и /е:, имъютЪ равныя оснорантя п4 == 
4е — ес и одну высоту Ё, слВдственно 
равны” между собою (129). 


554. ЗАДАЧА. ЧетверосторонникЪ арса 
изъ угла с раздфлить линЪею с} на дев 
равныл части. 


— «- < : МЗиЬ 


<— 


Рыпен. Превраши  чешверосторонникЬ 4, 
фсе вЪ треугольник с4е ( 288 ), ра345- 248, 
ли её вЪ Г на дзБ равныя части, прошя- 
ни СГ, которая раздфлишЪ данной четве- 
росторонникЪ пополамЪ.. 


Г | Доказ. Понеже шреугольникЪ с4е == 
четтвероспороннику 24, и треугольникЪ 
| сер 9 по рышентю ,‚ сл5дсшвенно тре 
Г т уголь- 


21% © дБлентй. 


угольникЪ с{4 = 5 шреугольника се4 = з 
› чешверосторонника арсй. 


$. _ Прим5ч. Когда точка / вудешЪ внф чешверо- 

246. Чпоронника $ шо провели 18 ВЪ параллель @ у и про- 

| тяни са, которая разд лиш Ъ чешверосторонникЪ ас 

пополам $ иво шреугольникЪ р = вер (129), а 

| придаЕБ кЪ сим пиреугольникЪ @@, будешь пгре- 

‚ угольникЬ (9+ а) в/4 — ( (в + ва ) арса › но 

пареутольникЪ 6/4 == 66 == 2064 по рЬшеню 

(333), сдбдовательно Я&сЯ = в четверосторонника 
а$Е9. 


| 995. ЗАДАЧА. ЧетверосторонникЪ афса 
ИзЗЪ угла с раздблить линфами ва 
| при равныя части. 

| 

} 


РШен. Превраши. четверосторонникЪ 
| $. пре вЪ шреугольникЪ с4е (283), разАЪли 
’ 247. основан1е е@ на шри равныя части, въ 
| си К проведи с, и в праллельно ис, по- 
шомЪ прошяни 4с и 56, коими фигура 
| ифс@ раздълишся на желаемое число ча- 
| стей. 

_„Доказ. Понеже треуголвникЪ сей — ор 
| — {се = фигуры пре поръшентю (355) 
| и шреугольникЪЬ исй = @сГ (129), придай 
кЬ симЪ  шреугольникЪ’ ис, ’будешЬ 
( асй = асв ) абсв == Саср -= асс Зоря 
фигуры ийса $ посему сра == ас = 2 аасф, 
слЪдсшвенно тшреугольникЪ ср ==1 9464. 
296. ЗАДАЧА. Пятугольникь асред 
ИЗЪ угла в раздвлить на три равныя 


части. Ршен: 


| 


_ плоскостей 215 


РБШен. Превраши пяптутольникЪ исфей хз 
ы 4 ` Е * 
8вЪ шреугольникЪ 4{0 (307) раздфли 75 на 4. 
шри равныя части, в} и1, протяни ли- 
нфИи 07 и {2 ВЬ параллель ор, а изЬ # вЬ 
а линфю ар, причемЪ пят!угольникЪ йсёед 


°линфями 47 и ай раздБлишся на шри равныя , 


Части, 


Доказ. ТреугольникЪ ед == 4ес (129), 
а придавв кЬ симЪЬ шреуголвникЪ ие бу- 
детЪ (деф —= 41) ‹14 == (49 —= 01 ) 010 - 
—: 44 = пашгугольника ‘асфей. Также 
треугольник ай == 06 (129 ), придай 
КЪ симв треугольникВ 01) — будешь 
(ар == ой ) ав — СаЁЁ — ай) вп 


( ариф. 33 ) = + дю = пяштугольника 
асре{ > посему и ос —= * пяптугольника 
асре4 › 


5571. ЗАДАЧА. ПяпйугольникЪ [7 изъ 
угла а, раздфлить на четыре равных 
части. | 


РЬШЕН. Превраши пяшфутольникЬ [ми $. 
ВЪ тшреугольникР ар4 , раздЪли 4 на 4е- 240. 
шыре равныя часши вБ шочкахЬ т, 2, $3, 
протяни 28 и 31 вЬ параллель ас. а изЬ 
а Вт, Ви 7 линфи 01, ри 00, кои- 
ми пяштугольникЪ 01% раздЪлишся на же. 
лаемыя части, _ 


`доказ. Нровели линЪи 12, 45, будешЪъ 
треугольник арт = 112 = 20% = 514 (129) 
— я треугольника а[4, или == х пяпи-` 
ня + уголв- 
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угольника ри по рышенфю з но тшреуголъ- 
никЪ си2 = с46 (199), придай КЪ онымЪ 
треугольникЪ сот будешЪ шреугольникБ 
С сах -= саз у шота ( сит са ) са = 
пяштугольника Из шакже шреугольникЪ 
4653 — шреуголвнику асй (129), ошЪими 
ошЪ сихБ гпреуголвникЪ пс2 == а@сй, осша- 
нешся 4с3 == дс2 == @сп -= асй, то есть 245 
== 401 = + папйутолвника 1 , слЪдсшвен- 
но 472172 = 1 пяпйугольника [МИ. 


558. ЗАДАЧА. Отъ многоугольника 


@ес › ИЗЪ угла Б отрёзать пять Шес- 
апинЪ. 


Мол  РЬшШей. Преврмпи миогоугольникЬ дес, 

ф.250 вР шреугольникЬ ирй (. 308) ошдфли ошЪ 1 
в линфю йЁ равну $01 (и2)), прошяни } 
ТЕ вЪ параллель фе, КА ВЪ параллель рю, | 
а изЪ р вЬй линзю [4 , которая ошЪ 


фигуры ис ФШАфлИШЬ желаемую часть 
арсс. 


Доказ. ТреуголвникВ рр = ИК ( 129), 
придай кЬ симЪ шреугольникВ дер, бу- 
депть ( вер = ер) аб == С ФеК == ав )ае КЬь 
преуголвиикЪ же ро = шреугольнику 294, 
а придавь кЪ онымЪ фигуру педр, бу- 
детЪ (05 == вер) декр == (004 -ы аб) 
аес@ф Сариф. 33); слБдовашельно фигура | 
дес —= треутолвьнику ир/* ариф, 52); но | 
шреуголвникВ ар === шреугольника 0 
= многоугольника пес, слЪдовашельно и _ 
‘фигура пеар == # многоугольника дес. 

| 3359. 


плоскостей 2 


559 ЗАДАЧА. Раздблить многоуголь- 


викь фе, линБею по на деБ равныя 
части. 


Рышиен. Преврати многоугольникЪ ре вЪ 
преугольникЪ аеЁР( 512), раздьли’еР въ ф.25 
© пополамЪ. Прошяни 46 и 4/ вЪ парал- 
лель 9с, 0/ БЬ параллель ас, проведи изБ 
@ Бо линзю 00, которая раздёлишВ 
фигуру № на желаемыя части. 


Доказ. 'ТреугольникЪ 061 == ос@, и шре- 
‚ угольникБ са = шреугольнику с04 (129), 
КЪ сумм$ первыхЪ и посл5лнихЬ двухЬ 
придай фигуру осде’, будеш Ъ ве/-= др нка 
ссае0 == 064 —=- со = осаес, шо есть шфе- 
угольникЪ 46е — фигур5 00с4ез но тре» 
угольникЬ 09 == = треугольника ейр = 
фигуры Ре по р5шентю, слдовашельно и 
фигура а0с4е —= = фигуры фе. 


`ПримФч. Когда точка & будешЪ находишся внб= 
данной фигуры бе; шо проодолжа 42, проведи в %Б 
параллель вс, и йЁ ВБ паралдель 06, шочки К и @ ©0- 
едини прямою линфею а; кошорая фигуру бе разд$- 
линЪ на двФ равныя части. Ибо шреутольникВ с/й —= 
четтрерослтороннику с/24 по р$фшен1ю, и шреутольникЪ 
пс — шреугольнику ай —= 9] + (6/8)]е4 = фигур® 
ас4 а; а когда кЪ первому ипосл$днему изъсихЬ при- 
дашь фигуру ас0еа, вудеш айс + аеа—асеа + асдеаь 
то есть фигура авсава — пгреугольнику аре; но 
птреугольникЪ абе — х шреугольника ПЕ и ФИН 
гуры 6е ; едбдовашедьно и фигура айс4еа — и Фи- 
туры де, 


|: В 540. 
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540, ЗАДАЧА. ТреугольникЪ абс, изъ 
точки 4 лежащей на основан!и ав, раз- 
яБлить на три равныл части, 


РИшен, РаздВли пр нашри разныя части 

$.25% ВЪ; ие, протяни 4 ис ВЪ параллель 

линфе 4, пошомЪ проведи 41 и 40, кото- 

рыми шреугольникЬ афс раздьлишся ВБ 
желаемыя части. 


Доказ. 'ТреугольникЬ с41 == треуголь- 
нику 48 (129), КЬ симЪ шреугольникамь 
придай шреугольникВ ос , будешЪ с41—-а@с8 
= с/с, шо есть шреугольникВ 06 
равенф чешвероугольнику 0684 3 шак- 
же шреугольникВ се == 40% (129), & 
когда КБ онымЪ придашь шреугольникЪ 


ер, шо будеш сое —= ерф = 4ве —= 0, 
шо есшь тшреугольникБ сёе — о{Ё43 но ее 
угольникЪ 4с/ == шреугольнику фе = ® 
треугольника дсф по рьшентю ‚ по сему 
чешвероугольникР 4с#4 = др = х шреуголь- 
ника 4сф, слфдовашельно и 06й =1 асф. 


341. ЗАДАЧА. Не лравильной лат- 
угольникЪ 424 › изЪ пючки | лежащей 
на основанфи, ен ва три рав- 
ныл части, 


РЫиен. Преврати пяштугольмикЪ ВЪ 

ф. треугольникф с4й (307), раздфли сё на 
854. и равныя часши ве ис, прошяни @ 
и 54 аЪ параллель Г, попюмЪ я 

7; 


плоскостей г. 219 


ри {в , кошорыя разд®лятЪ пяпнуголб- 
никЪ ира на шри равныя часши. 


Доказ. Поелику пяпйугольникЪ ок, 
линфями 4 и 4% раздъленЪ иа Шри рав- 
ныя часши (356) тшреуголвникЪ же Г 
— 64 (129). придай КБ. симЬ фигубу 
ве, будешЪ е/[ == дей == ен ве й, то 
есть фигура анк == фигурЪ чейкз но аедк 
—= пяптугольника 44, посему ай = 
пяштугольника 045. Также шреугольникЪ 

’ Е== шреугольнику 54,’ а придавЬ къ 
онымВ фигуру 021, будеш Ъ [ой —= 6/4 ==%#4 
-- ов шо есшь Фигура {Ый =, но 
24 ==* пяштугольника ар по рышентю 
(556), посему и фигура {=== пяшЕ- 
утокъника 44, слЪдовашельно фигура 24й 


—* пяптугольника 069. 


549. ЗАДАЧА. ТреугольникЪ афе, изъ 
токки 4 лежащей внутри онаго ‚ раз- 
ифлить на три равныя части. 


Р5шен. Раздвли ос на шри равныя час- 
ши вл и, прошяни из р, ви ф.255 
ВБ параллль 4 и аф, пошомЪ проведя ей, 
42 и, @Р шреугольникЬ @фс раздБлишся 
-ВЪ желанныя части. 


Доказ. 'ГреугольвикЪ ей == еЁ ( 129 ), 

а когда придашь кЪ нимЪ шреугольникЪ 
ера ‚ будешЪ ( еёй == ера )а В == (ефа-не т) 
пф4е. ТоеутолъьникЪ 0} — 04 (129), при- 
дав кЪ симЪ шреугольникЪ с будешь 
(ор с) Ир == СЧ д-Нюо)ис@ (ариф.35 

| но. 
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но’ треуголвникЪ ар = и == Фарс по рЪ- 
шенТю ( 353), чего ради фигура ар = 
фигур 204 == 4 треугольника афсз сл5- 
довашельно и шреуголвникЪ 654 — $ шре“ 
утольника абс, 


545. ЗАДАЧА. Не правильной ляп!- 
угольникЪ а1с0, изъ`точки Г лежащей 
внутри онаго, раздфлить на три рав- 
ныл части. 


РЕшен. Преврати пяштугольникЪ вв 
тпреугольникЪ [ой (313), раздАФли ой на шри 
равныя часши вЬБ4 и/. Прошяни 4 вВЪ 
параллель 1, ИИ ЕВ параллель 0}, ил вЪ 
параллель [о 3 пошомЪ проведя {/, [е и {п 
пяштугольникЪ раздфлишся в желаемыя 
части. 


Доказ. ТреугольникЪ Да = Де @29» 
придай кЪ симЪ шреугольникЬ {л, 6у- 
детшъ Да -- [а = Де = ]Ё (ариф. 33), шо 
есть шреугольникъ //а == ФигурБ 1. 
"Также шреугольникЪ 4} — а/1и, а придавЬ 
КВ онымЪ шреугольникЪ 'а{/, будешЬ '/[й 
— па» шреугольникЪ же ой ==] (129), 
придай кЬ онымЪ фигуру а/4о, будешъ 
пл == Ша ; == шреугольнику //й 3 но шре- 
угольникЪ {/а == = $ пяшугольника 449 
по рфшентюз чего ради и фигура {Де == {пов 
=— : пяштугольника сфо, слБдовательно И 
фигура (сп = 5 пяиМугольника оо. 


злоекоешей $. 3х 


Приму. ТачимЪ 6вбразоыЪ м 129% правильные № 
ве правильные мнотоутодьники изЬ шочни вЪ равныяз 
ж ВВ данной пропобци чаетиа дфлмшь изддежишЬ. 


34%. ЗАДАЧА. ВЪ ТреугольникБ аё4 з 
сыскать точку, изъ которой вы провв-_ 
деннымМи 60 вс углы линбями тре- 


угольникЪ 214 раздвлилея на три рае 
ныя засши. 


РШен. `ИЗЬ трепший части основан!я 
4, проведя, еГ параллельно кЪ 40? , раз- 
дли оную вЬ шочкв с пополам, изЪ 
которой проведенныя вЬ углы линфи са ,› 


ср и с раздляшЪ  шреугольникЬ арс на 
шри равныя части, 


Доказ. Ибо треугольникЪ афе —= 2 поел 
угольника 4Р4 ( 335 ) = шреугольнику афс 
(1:29 ), при шомЪ для парбаллельныхЪ 
линЪй ар и еЁ и что е =, треуголь- 
никБ еса —= ‹({р, и шреугольникЪ ес = 
с[@ (129), посему шреугольникЪ вса--ес@ 
==е{р —= с], пю есть ‚ шреугольникЪ 44 
— 04 == 4 шреугольника ира. 


545. ЗАЧАЧА, ТреугольникЪ ас раз- 
ЯБлить на три равныя части линфя- 


ми 6вЪ лараллель основаю 4 лро- 
веденными. | 


РБшен. Раздфли бокЪ пр на шри рав- 
ныя часши в фие, сыщи между ра и 
фа, и между фе и Вл ‚ средиуя пропор- 
цтональныя и и 3 сдвлай "= и 

ЕЙ 


ф. 
259. 


‚нюю (7, также между са и св среднюю 
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—1, попюмЪ проведи линёи 79 и 
параллельно кЬ.ас, кои раздБлятЪ тшре- 
угольникЬ 4рс, на шри равныя часши. 


Доказ. Ибо изЬ подобныхЪ шреуголь-й 
никоЕЬ айс: Вт — р: [4 © 299): но М 
— 1: 4, посему и шреугольникЬ р%7 = 
ас. ‘Также пе: р — ар: {е (299):1 
но #е —2 4ф, шого ради и шреугольникЬ 
фур и ‚ сльдешвенно и часшь арк 
= п09С. ' 


946. ЗАДАЧА. ТрвугольникЪ абс раз- | 
аБлить параллельными линБями №0 ›| 
и кр на три части › 6Ъ содержанти ли- 
НЙ 4 .еир т 


РЫШЕЯ. Сдфлай на ас по соизволентю 
уголЪ пси. опредфли ошЪ с линфю с/ рав- 
ну |, М равнуе, ап равну 4, прошяни 
изЬ / линфю Ди, изЬ 4 линфю 48 В 
параллель 42 3 сыщи между са и с сфед- 


ск» прошяни линфи 10 и Ёр вЪ параллель 
пр ‚ кошорыя раздфляшЪ шреугольникЪ абс 
вр желаемыя часши. 


Доказ- Понеже изЪ подобныхЪ шре- 
угольниковЪ 4йс :106 = ас: с (299), и 
шреугольникЪ ис: ре = ас :тс @з9), 
посему  0йс : 206 == афс : бет (Сариф. 229), 
но 4рс = ай, сл5асшвенно 106 = т 
(ариф. 248),  шреугольникЬ 44е: Арс 
йс : св (299), и шреугольникЪ абс: 


влоскостей ` 3% 


ас: 8 (59), посему арс: Ёре эк вёс : Рас 
(ариф. 229); но 426 == с, шого дАЯ и 
Арс = бе, а когда ошЪ сихЪ посАВАНИХЬ 
ошЪимешЪ 106—116 , пю будептЪ #ре—10с = 
рис. — тре ‚то есть #0? — и, по сей при- 
чин5 и обр == ав» но Виис : ИЙ тафВ == 
тс: ть: да аз9)или (16) ЕЁ: (11) е: (44 
слъаовашельно #06 : горЁ : реф =}: е :@. 

341. ЗАДАЧА. ТреугольникЪ аёс, раз- 
д5лить на дв равныя части, Лерпен- 
дикуляромъ къ основанию в проведен- 


ным. 


Рышен. Опусшя  перпендикулярЪ са, 
сБици между большею часшую 04 и полови- 
нот ‘’основантя 02 == ае среднюю пропор- 
Н:ональную 0#. СлБлай а] =ай, изБ почки 


ХТ поставленной перпендикухяЪ {о раз 
дБлииЬ шреугольникЪ исф на`дв$ равныя 
часши. , 


Доказ. Ибо шреугольникЪ паг: асе = 
4: ае (159). а изЪЬ подобныхВ шреугольни- 
ковБ ис: а = оф: 4е (299)з по сему 
дас: асе == са : {3 но и4 == а4 по сему 
йсе — и === шреугольника оф. 


Примфч. Ежели пошребно бвудешЪ ош тре 


уголькика абс, перцендикуляромЪ { ошлфлишь 1, 

=» и проч. чаешь; шогда` ошЪ линфи ав взявЬ <, 
=? > и проч, чаешь —= @е . сыши между оною части ю 
и перпендикуляромЪ св ереднюю пропорц?ональную 0й 
—: 4% а напослфдокЪ посшавленнымЪ изЪ шочки А 
иерпендикулдяромЬ /& опредБлишея желаемая часть, 


$43. 


} 


ириванняя 


и 


тии же 


У ‚= отчет 
—ы——— 
> 


= 


т 


эт. 
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548. ЗАДАЧА. ВЪ треугольникб ас, 
лровесть линбю ср параллельно КЬ и 
такъ ‚ что сы треугольникь сор равенъ 


былЪ данной фигурь В, которая меньше | 
треугольника ‘афс. 


РЬшен. Данную фигуру В поеврати зЪ 
шреугольникЪ, попюмЪ превраши оной въ! 
шреугольникЪ 424 по основаню ар иуглу| 
ас (298), сыщи между № и [4 среднюю ' 
пропориТональную де, опредёли Ре, | 
изЪ шочки | проведи Д параллельно к дс, | 
будешЪ шреугольникЪ офР — фигурБ В. 


Доказ. 'ТреугольиикЪ пйс: 04 = 2: | 
(159), аизЪ подобныхБ шреугольниковЪ 


‚ вс : ГЕ: 4 (299), посему айс :а 


ф. 


262: 


== 46с : %Ёз но абс ==афе, чего ради и| 
ара — 5} == фигурв В. 


349. ЗАДАЧА. Треугольникь ас изъ 


чпочекъ 4 И е› раздБлить на три равныя | 
части. 


РБШеИ. Слфлай ар = * це, изЪ шочки| 
Х проведи {# параллельно кЪ 4р, и прошяни 
4й пошомЪ раздзли 4с пополамЪЬ вБ 5, про- | 
шяни ок параллельно ей, проведи её шое- | 
угольникЬ дс линфями 044 и (е раздБлиш- | 
ся на шри раныя часши. 


Доказ. Треугольник РР = 4% (129), 
и 90Г — 94 = 248 —- а Сариф. 33), по 
есшь шреугольникЪ 9} == фигурЪ а: но 

ре» 
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шреугольникЪ арРЫ= 4 по рьщенйю , 
посему и Фигура 1214 == * афс, Также шре- 
угольникЬ её — ейК (129), и еб ес 
—: ей? —= её Сариф. 33), шо есшь шое- 
угольникЪ 06й = фигурв ес » но шре- 
угольникЪ 068 = 4 == а по рёшентю, 
посему и фигура есйк == треугольника 
ифс. | 


550. ЗАДАЧА. Четверосторонникь вс 
изъ точекь к и в раздфлить на три 
равныя части. 


РБшен, Данной чешверосторонникЪ 46 
преврапи вВЪ треугольникВ 44е. РаздЪли 
аг на шри равныя части в бир, 
прошяни {4 и 04 3 которыя разаЪлятЪ 
шреугольникЪ 04 на шри равныя чЧасши 
(553 ), прошяни Д ВЪ параллель фи 6/1 
вБ параллель 45 а напослфдокЪ проведя 
м и ^/, фигура оф раздфлишся ВЪ же- 
лаемыя части. 


Аокиз. 'ТреугольникЪ 44—44 (129), 
посему шреугольникЪ 41° —- 4йа—=4/ два» 
шо есшь шреугольникЪ д4Ё== фигур$ 44:8: 
но шреугольникЪ ааг= * треугольника а4е 
= чешверосторонника. ас, посему и 18 

четверосторонника 06. 'Треуголь- 
никЬ 0/9 — @^/ (129), посему шреуголь- 
никБ 440 —- (Ка == аК/ —= аа, шо есть шре- 
угольникЬ 44° — фигурБ аа , и шоеуголь- 
никЪ 14 — ваГ=а4В — 04, шо есть 
шреугольникЬ 4 ==фигурв М/К — гаае == 

Часть ТТ о з четшве- 


и 


че 
226 . о д5лентй 


з чешверостторонника ас 3 посему и часть 
`Есф = = чешвероспюронника д4ср. 


351. ЗАДАЧА. Тралецию ас ‚ линёя- 
ми раздфлить на четырБ равныя части. | 


РЬшен. Раздфли 4с и а на чешыоъ 
равныя часши вЪе,[, с ий,р, К, 
прошяни линФфи №, фи оз кошорымий 
трапеця ас раздфлишся вЪ желаемыя | 
части. | 


„Доказ. Ибо шреугольникЪ вде = е/р = | 
[6 == ое, шакже шреугол. аей —= 8 == ®А= 
КСЬ (129), посему часть адей = вр = ро! 
— Аосф равны между собото ‚ сл5довашель- | 
но каждая == х шрапецти ас. | 

559. ЗАДАЧА. ВЪ треугольникБ` а} 


сыскать точку р, изъ которой бы 
лроведенныя параллельно КЪ бокамь } 
ар и 6с лини, отдфлили какую нивудь\ 
часть треугольника ас. На прим. +. \ 


РЕШЕН. ВзявЪ на основанТи ас произволв- |}. 


ную шочку ©, проведи {0 ‚ раздБли оную | 
на пяшь равныхЬ часшей (102 )5 между! 
$ 0 = К и всБю [№0 сыщи среднюю про- | 
порцтональную 0 , опредфли ср == 01, шоч- 
ка р будетЪъ желаемая; изЪ кошорой про- 
ведя ри Фр параллельно кЪ ар ис, 
опредфлишся тшреугольникЪ раГ= $ абс. 


„Доказ. Ибо ошШЪ сочинентя шреуголь- 


| Е ники (ри ас подобны ‚ посему тре- 
мм. - угольникЬ 


плоскосшей 22% 


угольникв6 ас : 4Г = 0:0 (299): 
но 0 —$ 9, слфдовашельно и ар/—$ афс. - 


Прим$ч. ТакимБ образомЪ всякой шреугольникБ 
дЪлишся на произвольное число равныхЪ часшей » 
или ‘ошЪ онаго какая угодно часшь ошр$зываегися › 
есшьли шолько сыщешся средняя пропорцТональная 
линфя между [аи шакою часш1Тю оной, какая по» 
птребна часшь шреугольника. 


355. ЗАДАЧА. ОтЪъ данной фигуры 
ас отдфлить +, что бы бока желае- 
мой фигуры, были лараллельны бокамЪ 
данной , а основан было бы въ осно- 
ванти а}. 


Рышен. ИзЪ произвольно Фзяшой: на 
основанти с шочки ©, проведи во ВСБ 
углы линфи №, с, 04 и 9, разабли 25 
на шри равныя часши. Между 0 из © 
== 01 сьаци среднюю пропорц!Тональную 0%, 
сдЪлай ок = ой, прошяни #р, К/, и, тп 
и 70 вЬ параллель бокамЪ ар, #6, (4, 
де и еГ, получишь желаемое. 


Доказ. Ибо по сочиненйю треугольники 
данной фигуры а подобны шреуголь- 
никамЬ опредЪленной фигуры р0/, посему 
фигура аср подобна р/о ( 241); того ради 
фигура асЁ: рю —= 0:6 (299): но 02 
==; №, слфдовашельно и фигура р/о = % 
фигуры ас}. 


554. ЗАДАЧА „ЧетверосторонникЪ аёс@ 
разафлить на три равныл части тах*ъ, 
о 2 4110 6 


$: 
267 
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что бы одна часть отдфлена была ла- 
раллельною ‚ а друёя двБ перлендику- 
лярною линфею къ основанйю а4. 


Р5шен. ЧетверосторонникВ (#4, пре- 
враши вЪ шреугольникЪ 440. СдБлай о-= 04, 
“проведи 4/, шреугольникЪ п0/ будешь == + 
треугольника 440 = + оса (353), продолжи 
4$ и ас`пока взаимно перес5кушся вЪ шочк8 
ти, между 1и4 и т/ сыши среднюю пропор- 
цтональную 777, опредБли тир = ит» изЪ | 
{ прошяни линфю {2 параллельно кЪ осно- | 
вантю 44. ПошомЪ раздъля еГ и а попо- | 
ламЪ вЪ шочкахЪ 1 и К проведи 1#, чрезь 
средину сей линфи прошяни йе перпенди- \ 
кулярно кЪ основаню 04, получишь | 
Желаемое. | 


Доказ. Треугольникь апфт : тер = | 
Фи: Ш/ (299), и шреугольникЪ адт: ат 
— дт:т/ и шакЬ для равенсшва содер» 
жантй будеш 141: тер = адт : айтз но 
адти — адт, по сему тер = айй»з а ошнявЬ 


_ошЪ оныхЬ равныя шреугольники [Мис = 


ота, останешея тер — Рис = аи — ота , 
шо есть чешверосшороникЪ ефср = 40] : но 
40] = ® 404 == * афс4 поръшен1ю, слфдова- | 
тельно и рр = $ айей. Трапецтя де =. 
ирса линфею к разд$лена пополамЪ (351) } 
шреуголлникЪ же рог —= р, потому чшо 
1р —=рк, уголь ор == ркй (53), и уголЪ 
арх — #РК (20)з чего ради в/в == {АК = 
вес} — 3 0064. 


п ‘римйч. 
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Прим5ч. Ежели угодно будешЪ какой нибудь 
зпреугольникЪ на при, атд разд$лишь шакимЪ же 
образомЪ нашри часши: шо надлежиш Б сперва сыс- 
кашь между И изю оной, среднюю пропори?ональ- 
ную ти, которую положа набок$ т, провесшь 
параллельную 6/; пошомЪ осшашокЪ дЪйсшв#я совер- 
шишь попрежнему. 


355. ЗАДАЧА. ТреугольникЪ ис, изъ 
точки. 4 лежащей внБ онаго, раздБлить 
на три равныя части. 


Рышен. Разд5ли шреугольникЪ ‘ас на 
три равныя часши линфями се и ср (353) 
потомЪ шреугольникЪ се преврати ВЪ 
другой {2Р (505), пою же самое сдфлай и 
СЪ шреугольникомЪ срЁз при чемЪ шреуголь- 
никЪ 1р^ линфями # ий раздБлишся на 
шри равныя часши. 


„Доказ. Ибо шреугольникЪ гср = р, и 
треугольникЪ ср = ор — 5 айс по рьше- 
нТю (503); шакже шреугольникЪ еср — {ЕР 
—= АР — 621, шо есшь треугольник её == 
110 = афс, слЪаственно, и чешверостшорон- 
ниКЪ СА — = а[с- 


956. ЗАДАЧА. ИзЗЪ точки п лежащей 
внБ тралецти арса, раздфлить оную на 
три равныя части. 


РБШен. Раздьли 14 и [с на шри равныя 
части вЪ о, в ие, Г, проведи ео и}; коими 
шрапешя 494 разд$лишся на шри равныя ^ 
часши (551)3 пошомЪ изЪ шочки 7 чрезЪ 

тЫ 3 средину 
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средину линфи се и средину линфи {в про- | 
веди прямыя лини поки 7р/, коими шра- 
пецтя разд5лишея вБ желаемыя части. 


„Доказ. 'ТреугольникЪ #ео == 0/ ‚ потому 
что 0—0, уголь #0 — 007 (5%), и 
угол Кое == 601 (20)5 посему шреуголь- 
никЪ #60 —- 6506 —= 001 —- ар Кос (ариф. 3%), 
то есть одре —= ар == * ар, шакимЬ же \ 
образомЪ докажешся что сии = [в = 1 | 
ас. 


5571. ЗАДАЧА. Нелравильной ляпи- р 
угольникъЪ пфсЧе ИЗЬ ТОЧКИ 0 лежащей у 


внБ онаго ‚ разаБлить на три равных | 
часши, 


Ршен. Превраши пяштугольникЪ 0рс4е Г 


вЬ тшреугольникЪ /сй (301), раздфли № на’ 
шри равныя часши вЬ] ис, прошянн си’ 
сс, коими пяТугольникЬ асе раздЪлишся | 
на шри равныя часши (356). Продолжи М \ 
ВЪ 06$ стороны ‚, шакже [с и с4, пока" 
`пересфкутся СЪ продолженною вЪд ир. | 
Превраши шреугольникЪ с{4 вЪ другой Ё74, | 
что бы онаго бокЪ /А72 былЪ вЪЬ прямой ли- 
нЪе сЪ шочкою о (303). РавнымЪ образомЪ 
превраши  шреуголвникЪ сор вЪ другой 
1 © 503), при чемЪ линфи ё ит], 
раздъляшЪ фигуру ВЪ желаемыя часщи. 


Дока3. Понеже треугольникЪ (==, 
треугольникЪ свр == Лир по рьшентю (303), 
а ошнязЪ оп первыхЬ двухЬ общую фи- 

Е гуру 


в А о. 
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гуру 7/4 › а отЪ лослфднихЪ фигуру 195р, 
останешся шреугольникЪ Ас’ == 7, шре- 
угольникЪ 6/5 —1/4503 посему (стра) 
ар = с тп-— И а = пяшт- 
угольника аре4гз также (с/5 — [5024 ) сое 
== (17255 — /мед ) Пиед =$ пяштугольника 
орсае, слЪъдовашельно И иксйи = * афейе. 

258. ЗАДАЧА. Четверосторонникъ арса, 
разаблить на деф равныя части ли- 
нфею 2, лараллельною боку с4. 


РЬШен. Продолжи бока (14 ис, кои ф$- 
перес$кушся въ }. Преврати чешверосто- 21т. 
ронник ис вЪ шреугольникЪ с4ез раз- 
дЪли @ ВБ й пополамЬ; между аГи [№ 
сыщи среднюю пропорцтональную & , опре- 
дли РИ. изЪ 1 прошяни 1 ВЬ парал- 
лель боку с4, кошорая разд5лишЪ фигу- 
‚ру 4264 вЪ желаемыя часши. 

Дока3. Понеже треугольник саГ: сйГ 
—/9 : № (159), шакже шреугольникЪ 
ср: р = М: [р (299) и для равен- 
ства содержантй будешь шреугольникЪ 
гар: ср == сар: р» но са р == саГ › посему 
сп} — 2, ошЪ коихЬ ошнявЪ общуй че- 
шверосторонникЪ ДЕ ‚ останепся шое- 
угольникЪ }рс/- 1/1 3 пкеугольникЪЬ же 
Кс] —= сП9 == 1 -= с, то есть шреуголь- 
НИКЪ с/@ — [41 = = 0064, слЪдовательно 
и а = 155д. 

559. ЗАДАЧА. ЧетверосторонникЪ афса 
раздфлить на три равныя части ли- 
нБями лараллельными 50ку ар. 

о 4 _ Рышен. 


ме ет. 
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Рышен. Продолжи бока ад и К кои 
пересвкупся вЪ {, превраши четшверосто- 
ронникЬ 1264 вЬ шреугольникЬ се, раз- 


`дБли Че вБри В на шри равныя часши’, 


изЪ ри 8 проведи 2 и 9с, коими чешве- 
росшоронникВ $4 раздфлишся на три’ 
равныя часши. ТреугольникЪ с превра- | 
ши в другой 174, чпю бы онаго бокЪ 
7% былЪ параллеленЪ боку ср ( 300 }; ша. | 
кимЪ`же образомЪ преврашя плреугольникЬ | 
с&Г вЪ другой {А (300), получишь желае- | 
мое; : | 1 


Док@йз. Ибо треугольникЪ ск — М по | 
р5шен1ю (560), оШшЪ коихЪ ошнянь фи- | 
гуру кор, будешЪ треугольникЪ #со = 607 | 
и со -= фосар == 60 = №00 р, шо есть. 
рева = Ина == себ == + 9843 также и шре- | 
угольникЪ с#1 == и = $ арса по рьшентю, 
слЪдовательно и Ме = 2 арфе. 


560. ЗАДАЧА, Отъь фигуры ар, 
отр5зать двф трети. 


Р-шен, Раздфли бокЪ др на шри рав- 
ныя части, сыщи между ар иЗар — ами, 
среднюю пропорцтональную ай, опредфли 
@/ == ий, изЪ в прошяни дФогонали ас, 44 
и её; изЪ/ линъю /К вЪ параллель боку 
с; изЪ К линью Ё вВЪ параллель сд, изЬ? 
линфю 11 ВЬ параллель йе, изЬ й линфю № 


вЪ параллель 6}, будетЪ фигура о желае- 
мая. 


Доказ. 


плоскостей — 255 


и | Доказ. Ибо  изЪ подобныхЪ фигурБ 
- афсер: Ио == @ф : И (299) но ай = 
и, слфдовашельно и фигура 4/0 == $ 


›! фигуры ас]. 


: . Прим5у. ТакимЪ образомЪ , ошЪ всякой правиль- 
’  Н0ОЙ инеправильной прямолинфйной фигуры ошр$аы- 
я ’  ваешся желаемая часшь. 
.| 561. ЗАДАЧА. Правильной шеспи- 
в  Угольникъ а/ разд$лить на четырЪ$ рав- 
- МНыЫя части вЪ лараллель дтогонали са: 
РЬшен. и Доказ. Раздфли трапец1ю ас 
‚| равно и шрапецтю ст, на двЪ равныя часши $. 
| ВЬ параллель дТгонали са (358), получишь 27 4% 
желаемое. 


|. 962. ЗАДАЧА. Правильной ляттуголь- 
| ВИКЬ абс, параллельными всЪмЪ 6о- 


В камь линфями , раздБлить ва три 
равныя части. 


РЬшен. Протяни изЪ центра 7 во вс* 

углы радгусы, раздали ис на шри равныя ф. 
части ВБ би 1, сыщи среднюю пропорцто- 275. 
нальную 7// между 127с и 770, также меж- 
ДУ 2ИС и 11 среднюю 2, опредфли тр = 
7], и 711 —= т» проведи изЪ Кий лини 
ВЪ параллель бокамЪ с4, ед, и прочая по- 
лУучишь желаемое. 


Доказ, ИЗЪ подобныхЪ фигу вЪ афсде : {а 
— 70 : 7719 3 НО 175 = 316, Посему и пяпи- 
угольникЪ [р ==1 дрейе, шакже афее: №0 

| ОБ _ — ИС 


276, 


234 О дБлентй. 
ЕЕ: 1 (299 )5 но ии=2 16 ‚ слЪд- 
ственно /0 — зайс4е, посему 0 — [п = 


афсде. 


Прим$ч. ТакимЬ же образомЪ всякую неправиль- 
ную фигуру раздфлишь можно на произвольное Чис- 
ло часшей , ежели вмфсшо центра возмешся внушри 
фигуры произвольно ‘шочка и проведушся ‘изЪ оной 


во вс$ углы линфи, а осшашокЪ дЪйсшвтя совер- 
шишся попрежнему. 


965. ЗАДАЧА. „ИногоугольникЪ В, 
изъ точки 4 раздфлить на д6Ъ части 
вЪ содержанти лин ви 


Ршен. Превраши многоугольникЪ #% 
ВБ шреугольникЪ рей (312), разаБли РК 
БЬ 77 вЬ содержанти линфй си № (пт), 
прошяни с, продолжи ср, проведи о ЕБ 
параллель с4, 0: вЪ параллель р, точки 
т и соедини прямою линфею 47, кошо- 
рая раздфлишЪ многоугольникЬ р® вЬ же- 
лавмыя часши, 


Доказ. 'ТреугольникЪ сфи == с@е (129), 
и ст = саЁ == сао-= саф (ариф. 35), шо 
есть [ст == [со з шреугольникЪ же р4о 
=: (т29 ), и р4о -—-- рас ==рё —= рафс, 
то есшь фигура 2ср24== ео Сариф. 55) 
— шреугольнику 65 но т: МИК == 
п: ТЕ или й:0, шовугольникЪ же ит 
== фигур5 ре, посему и фигура 4 == 
тшреугольнику СК, чего ради Ст 
ред : СстК ) #0 =1:5, | 
Прим$ч. 


етич 


плоскостей 255 


Прни$ч. ТакимЬ же образомЪ всякая неправиль- 


ная фигура дфлишся ЕБ данномЬ содержан!и чи- 
селЪ. На прим. 4: 9и проч. : 


564. ЗАДАЧА. „ИногоугольникЪ а? . 


изъ точки п раздблить на деБ части 
вЪ содержан1и ит : пё. 


РЕшен. Протяни изЬ е линфю 10 па- 
раллельну ар ‚ превраши многоугольникЪ 
< ВЪ шрапецтю ор (зи )з раздли #0 вь 
1 какр иб раздБлена вЪ п (по), проведи 


1/1 ВЪ параллель #7 , наконецЪ шочки /и 


й соедини прямою линфею 1/ ‚ получишь 


желаемое. : 


211. 


Доказ. 'ТреугольникЪ ато : п—пте ть. 


и шреуголвникБ 071 : 142 = 07:2 (139) 
— 472: Ир по ршентю , посему. для равен- 
сптва содержантй ‚ шреугольникЪ 0170: 74й 
==0Й : ИП — ап: 73 причемЬ ( 470-н:01 ) 
0710 : Стб == пп) И— ат: ВФ (ариф.24т) : 
но чешверосторонникЪ 760 == фигурь 
пейса по р5шентю ‚, и шреугольникЪ 176 
—= 16] (129), чего для 7еод — пер == 
пеаса — пе] , по есшь чешверосторонникЪ 
1710 — фигурз ап/4с, посему фигура и 
= чешверостороннику 720 , сл5детвенно 
( до ) ас : Спа ) ВР == вв : п. 


565. ЛЕММА. Разность двухЪ ква- 
яратовЪ асе и 42, равна квадрату 
изЬ средней, между суммою и разно- 
сию бсоковЪ тьхъ же квалратовъ. | 

РЕШЕН, 


ф. 
258. 


ф. 
3:9. 
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РЕШЕН. Продолжи ей до К тшакЪ, чшобы 
[К была равна ар, прошяни #1 вЪЬ параллель 
ес, продолжи 46 пока пересфчешся СЪ линф- 
ями # ие вр и будешЪ по положе- 
иТтюЮ дс = вр = её И — Ё ие - а 
= 48 — 96 = 0 == //, по сему прямоуголь- 
ника ем} основанТе еК == суммЪ, а высоша 
{К = разности боковЪ ‚двухЪ квадрашовЪ. 
Прамоугольники жъ В и оК сдЪланные изЬ 
равныхЪ линЪфй #4 (аб) = и фе —= асе — 
йр — ай — 16 — © равны между собою, 
КЪ копюрымЪ придавЪ прямоуголвникЪ {и, 


будетЪ са == [в == разности двухЪ кра-. 


дратовЪ 4сей и 44% — прямоугольнику {3 
но прямоугольникЪ {/ == квадрашу 72 (17 2) 
слфдовашельно разносить квадратовЬ сер и 
945 — квадрату #7. 


966. ЗАДАЧА. Чрезъ данную точку р, 
лежащую между двухЪ данныхЪь лин5й 
ар иас лровесть линфю еп, которая 
бы между данныхЪ линфй, опредфлила 
треугольникЪ ает равень данной фигу- 


75 9. 


Рышен. Данную фигуру О превраши вБ 
параллелограмЬ 4’ повфсош$ рё и углу 
саф (307. 287) ‚ сдфлай 71 — ре, пошомВ 
между суммою хинЪй ор - ру и разно- 
сшёю ру — ор ==" =7, сыщи среднюю 
пропорцтоналвную 7] (115), опредЪли 42ти==7/, 
изЪ шочки 7% чрезЪ р проведи линфю ё , 
получишь желаемое. 

`° доказ. 


| 
| 
| 
| 


тир ОО ОИ Е ерчити и три ИИ 


плоскостей 25% 


„Доказ. Ибо прямоугольникЪ изЪ суммы 
ср — рт» и разности рт — бр — ур, равенЪ 


разности квадратов из шЪхЬ же лини 
—2 —2 


(365), то есшь 67 Х "Ё ==р7 —6% равно 


—2 —2 

7/ —= 14 (72), кЬ симЪ послФднимЪ коли- 
—2 —2 —_? 

чесшвамЪ придай ре, будешЪ ру —= Иа —= 

—2 

Ве (ариф. 33); треугольники жЪ ебр, ртр и 

{ий между собою подобны шого ради 


гр: вр = др: фи = Ру’ гри. (164), и 

: —2 —2 —2 

притомЪ ебр = Чби : ср — ат = афп: ат 
—2 —2 <? —2 

—= р" : Риз но ср ат = ри, по сему 

еор — аи — р{у ‚ слЪдовательно еср == айпи 

— 452]4 — р/у — ас (Сариф.53), шо есть 


шреугольникЪ иеи — параллелограму йс74 
—= фигур$ О. 


Прим$ч. Когда линфя ру вудешЪ меньше р › то 
данную фигуру должно преврашить вЪ парадлелог- 
рамь по высош$ ри, @ осташокЪ р$шентя дфлашь по- 
прежнему: естли жь и ЕБ семЪ случа$ судешЪ шакоежЬ 
препяшеше!е › шо значишЪ › что линфею проведенною 
чрелЪ пточку 4, шреугольника равнаго данной фигур $ 
опредф$лить не можно. 


5671. ЗАДАЧА Чрезъ точку р лежащую 
внутри данной фигуры абс4е ‚ провесть 
линфю К которая сы отрёзала з данной 
фигуры. 


Р5шен. Данную фигуру абс4К превраши 
в шреугольникЬ 7, спредфли т = & 


ПП — 


$. 


280. 


28г. 
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лип , проведи г/, шреугольникЪ 1е/ будешЪ 
— : фигуры абс4[ , продолжи ав и е} пока 
пересфкушся ВЪ #, пошомЪ по прошедшей 
залачЪ прошяни 1 такимЪ образомЪ ‚, чшобЪ 
шреугольникЪ 14 былЪ равенЪ фигурЪ 
сай сЬ тшреугольникомЪ 17, по лучишь 
желаемое. 


„Доказ. Поелику тшозугольникЪ 12й — | 


фигур$ Кай сЪ шреугольникомЪ 7е/ по р5- 


шентю, ош коихЬ ошнявЬ общую фигуру 


рай, останется фигура Ка == шреуголв- 
нику 7е/ — х данной фигуры абсаерю. 

Прим$ч. ТакимЪ образомЬ ошЪ всякой фигуры 
ошф$зываешея желаемая часшь, или опредфляешся 
линфею 2К часть, равная данной другой какой нибудь 
фигур. 


268. ЗАДАЧА. ТреугольникЪ ас, изЪ 
точки й раздфлить ло геометрическому 
маасЪ-штаву на три равныя части, 


Рышен. Смфряй части основантя шре- 
Угольника сй и #р и высошу 4/ по маасР- 
штабу, сыши плошадь треугольника айс 
копюрая пусть будешь 27100° квадрашныхБ, 
РаздФли оную площадь нашри равныя 
части, Частное число 900? будеш — * арс, 
шрешью часть площади абс раздФли на по- 
ловину р} == 10°, Частное Число 25°. 5’ взявЪ 
СЪ маас-шштаба положи по перпендикуляру 
ошЪ р до [, прошяни [её вЪ параллель рс, 
изЬ # вЬез будешь шреугольникЬ 4#ей 


5. 
нано 


учр Е реР У 


плоскостей - 259 


= * 46. ПошомЪ раздёли третью часть 
900° на половину йс == 20°, частное число 
95° взяв СЪ маасЪ-пипаба положи по нер- 
пендикуляру с4 , ИЗЪ. 4 прошяни 45 вЪ 
параллель с, которая СЪ продолженною 
са пересфчешся вЪ шочк$ ©, изЬ © про- 
шяни ок ВЪ параллель @й, шочки К ий 
соедини  прямою ее Кй, получишь 
шребуемое. 


| 
} 


Доказ. Понеже 1$ —=10° и Ё== 25°. Б 


по р5шентю: пю площадь шреугольника 


рей = ск и :- их Г 559 Х (259.5 = 
9009° — & пирс. Также плоскость шреуголв- 

о с 
ника 1/60 — са ды ж ры -. — — 900°—5 
ис з но шреугольникЪ 4% — ай (129), 
и (С 0сй —= 40 ) со — (и К -—= всё) асвЁ 
—= 2 @фс слЪдовашельно и #2 = = афс. 


969 ЗА ДАЧА. Каждой многоугольникь 
какъ здБсь р4е, раздБлить ло геоме- 
трическому маасъ-штаву на столько 
частей, на сколько желаешЪ. ‚ На лпри- 
МБрЪ на три равныя части. 


РЬшен. и Доказ. Прошяни БЬ много- 
Угольник$ дТоголи дс, и @4, кошорыя разд$- 
ляшШЬ многоугольникь вБ шреугольники 
ас, ас и а4е, опустши изЪе, 4 и р на дто- 
тонали перпеидикуляры ей, 40 и 6р, см$- 
ряй оные по геомешрическому маасЪ-иипабу,’ 


шакже и дтогонали 4с и 44: пошомЪ сыщи 


площадь 


$. 


2824 


‚240 площадей 


площадь треугольника 4е4, 44с и афс (157) 
площади оныхБ шреугольниковЬ сложи 
вмЪсшБ получишь площадь фигуры р4е. 
РаздЪли оную на сшолько равныхЪ часшей 
на сколько дД$лить желаешЪ, шо есть на 
шри равныя часши , часшное число будешЪ 
площадь каждой шрештй часши. много- 
угольника р4е; а понеже площадь шреуголь- | 
ника орс извфстна: шо положимЪ что оная 

будетшЪ меньше сысканнаго количесшва 
трештй часши , и шакЪ’ вычшя площадь \ 
треугольника арс изБ количества птрештй | 
часши многоугольника р4е, осташокЪ раз- \ 
дли на половину основанфя де, частное | 
будептЪ равно высош$ с, такого шреуголь* 
ника кошорой вБ число шроепий части кЪ” 
треугольнику дс придать должно. Прошя- \ 
ни 12 вЪ параллель дс и изЬ 7 ва, 6у-\ 
дешЪ фигура ас? == $4. ПотомЪ надле- | 
жишЪ ошдфлишь вторую Часть ‘а, 
что бы оная и оставшая шрешья часть 
были чешвероспоронники $ пого ради вы- 
м5ряй (1 по маасЪ-шипабу › раздБли поло- 
вину шрепий часши,. пою есшь шесшую 
часшь данной фигуры на половину 11, по- 
лучишь перпендикуляру 15, прошяни изЪ ©, 
с} ВБ параллель ий и прошяни ий, вымЪряй 
48 по маасЪ-шитабу ‚ разл5ли на половину 
дв оставшую половину шрептй части 
многоуголвника, частное число будешЪ 
равно перпендикуляру а/, прошяни изЪА 
`РЪ параллель ий, а изЬ АвВЪ рлинфю 14, 6у- 
деп фигура ак равна х фигуры р4е, шакже 
и часть ев — «Фигуры р4е. Чи- 


плоскосшей 241 


Числами. 
и4—120”, 46—00’, ей ==’, 40==68”, рр—40' 


дажей т20’Ж30’ 

ПЛОЩ. А 4е1== :. асы Ев. =18300/” 
0с ^х68/ 

площ. А а4е = ны —.100 :9 — = 400” 


асхрр лос х 40, 
2 


площ. А асф = ан — 14-18 


| 


—_—> 


плош. всего многоугольн. арс4е == 72007’ 


$2007” ; 
оо — 0 


т * - 
за рсае- Адс’==2со”’—2099”/= 09, — 21с. 


1:5 = 8’ перпен. с. 


2000””-+- 400'”—*+0077= АЕ А деф = = 
тасйе={:с:. 


и кас. тт + Са 

>. 200°= : фигуры посйе 

: о’ 
в Во Ея 

1209” 
= == 50’ — перпендик, #0; а == 90* 
ое р 
= 25’, 8“ = перненда 2 


1200””-+- 1260’’== 2400” = А 41-+- А ай — 
чептРероугольн. 42с7 == шрап. ай. 
2400’’-=2400’”—4800”' = чешвероугол. арс{ 
= трап. 0/7 == 2 арсде. 
*200/”^—4300”'=2400”—=ибеде-арсв фей» 


Прим$ч. С1я задача весьма подбзна въ геодези 
при раздФленти полей на желаемсе число часшей. 


Часть П `` Ш ©_ РАЗ: 


242 


О РАЗЛИЧНЫХЪ ПОЛОЖЕНТЯХЪ 
ПАОсСКОСТЕЙ. - 


‚ №о1% 3ТО.Олред. Линбя ас кЪ плоскости ит пер- 
$. лендикулярная называешся ша, копторзя со всфми 
линфями на плоскости ти чрезЬ шочку с прове- 
денными дФлзешь углы 04, ат, (а и в 


прамые. 


311. Олредбл, Плосхость 24 перпенди- 
кулярная кБ плоскости ТИ есшь ша, кошо- 
рая пересфкаетися сЪ другою шакЬ., чшо лич$и ав, 
(4 нз плоскосши р4 проведенныя , будушЪ кЪ обще - 
му плоскосшей разрфзу ри и кЬ плоскоеши ии пер- 
пендикулярны. 


5712. ТЕОРЕМА, Те. „Линбя 4ср, пересбхает- 
ся плоскостгю ШИВ только в5 Одной 
почк$ (. 2е. Ногда дв$ точки сий прямой 


линбй (с лежат на плоскости тр, мо и 
вся линфя 1 лежитЪ на тойже плоскости. 


Ибо вЬ прошивномЪ случа$ , поверьхноень будешнЪ 
не прямая, 5е. Положенге плоскости {ст опре- 
Д$ляют5 три точки 4, с, т. Ибо явно что 
плоскость 461 положенная на сти шри шШочкн, не- 
премфнно на нихЪ оперешься должна, 4е Ежели 
плоскость рат, пересБыется плоскостёю и, 
то сфченге их ру, будет прямая линбя. 
Иво сФченте ру есть линфя общая обфимЪ плоскос- 
шямЪ . поелику нз плоскостяхЪ положенныя линфи 
сушь прямыя, чего ради и стя лин$я вудешЪ прямая. 
5е. Ежели двБ параллельныя плоскости и 
и К разрбжутся трепёею плоскост?ю 
250}: ‘то с$ченги ихЪ ар и р, ЗудутЪ 
яинфи параллельныя между содою. Ибо еже- 
ли онф’ие параллельны › шо сойпиашея могушЬ , по- 

чему 


О различныхЬ положентяхЬ плоскосшей 24% 


чему и плоскости на коихБ онВ находяшся шакже 
сойдушея. и пошому неё будушЪ паралдельны. 
бе. ИзЪ точки а которая внБ плоскости» 
также из точки с находящейся в$ плос- 
хости доле одной перпендикулярной лин5и 
ас къ плоскоети 4тп провесть чн® можно. 
Ибо ежели положим чшо @д и 26 вудушЪ пер- 
пендикулярны кЪ плоскосши › шо сему бышь не мо= 


жно, пошому чшо @ и ра ко всФМЬ линфямЬ на 
плоскости лежащимБЬ перпендикулярны › шого ради 


короч а и рё, слФдовашельно линфи @в и [5 не- 
имБюмЪ во вс$ стороны равнаго наклоненя › а по- 
тому и не перпендикулярны. Те. Возда дв плос- 
хости пт, рп перпендикулярныя къ зтре- 
п:й плоскости с4 пересБкутся между содою, 
1по.о01цее оныхЪ сБчен?е линбя ар, дудетЪ 
лерлендикулярна къ плоскости с]. Ибо еже- 
ли изЪ общей двумЪЬ плоскостямЪ 2т и рип точки 
р провесшь перпендикулярЪ ав кЪ плоскосши 24 ‚› ШО 
оной будешЪ находишся вЪ плоскости 8т и риза ЕБ 
прошивномЪ случа$ плоскосши не будушЪ перпенди- 
кулярны кЪ плоскости (4, сл$дешвенно сей перпенди- 
кулярЬ будешь лин$я общаго разр$за двухЪ плос- 
косшей, 


515. ТЕОРЕМА. Наклонен#е двухЪ плос- 
костей фт и $4 , равно узлу Цхр олпредБ- 
ленному двумя линбями 4х и рхХ перпен- 
пикулярно кБ общему плоскостей сфченю 
аь на о95их5 плоскостях {п и фа прове- 
денными. 

Доказ. Ибо ежели вообразимЪ себ, чшо плос= 
косшь 54 положена на другую ПлОСкКоОСШБ фт, и не 
ошдЗляя одного своего конца ар ошЪ общаго плос- 
косшей еЪчентя , начнешЪ другимЪБ -ошдвигашься 
шо шочка 4 на линфе = взяшая находящая“ 


ел 8Ъ шочк$ р плоскосши рт, будешь описывать 
П.-2 дуту 


ф. 


285. 


286. 


237. 
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хугу РА, которзя есть мФра угла рхЯ (13) вая 
угла опредЪленнзго двумя илоскосшьми 0 и 84. 

| 

| 


- СлБдезм. Наклоненте линфи. ре КЬ плоскосщи 
285. та > равно. углу ре , опред Вленному линТею р, и 
линфею с{ изЪ шочки с по плоскоспги #4 проведен- 
| иою КЪ монцу Я перпеидикуляра РЯ, изЪ шочки р 
на плоекосшь 7 опущеннаго. 

514. ТЕОРЕМА. Разслиояне точки р отз 
плобкости рт, изм5ряэтея перпендику- 
`ляромБ Рф из5 той же точки на ллос- 
хость опузценнымЗ. Иво РИ короч$ нежели 22, 
потому чшо РЯ есшь перпендикуляйЪ на линфе с4; 
слБдсшвенно крашчайшее разстоян1е точки р ошЪ 1 
плоскосши есшь лин$я 24. Е 
5715, ТЕОРЕМА, 1е Ежели нфсколько плос- 
ф. хосзтей плереоБкутся ВЪ Одной линБ= цр . 
286. то сумма у%л085 взаимна:о ихЪ наклоне- 
ня около линфи аБ, равна 360 грд. 2>. Кот- 

ф- да нфеколько параллельных плоскостей 
285. пересккутся одною плозкостё{ю, то углы в 
одну сторону лежалцёе, и на крест между 
лараллельных5 плоскостей дудутЪ равны 
между с000ю $ также сумма двухЪ угловЪ 
находящихся внутри двухЪ параллельных 5 
плоскостей, равна двум прямым угла.м5. 
Зе Ежели 435 ллосковти взаимно перзе5- 
ф. кутея 5 110 сумма см5жныхБ угловЪ равна 
286. двум прямымЪ узламЪ 5 также хогда двё 
или н5схольхо плоскостей пересвхутся тре- 
ф, пёею плоскослтгю тах, что узлы на- 
235. хрест$ или 65 одну сторону лежазщёе ду- 
дут равны 3 то оныя плоскости Дудут5, 
ивжду с0090ю параллельны и проч. Ибо о м$- 


РЗ угловЬь ошЪ каклонен{я плосковтей происходя- 
щихь 


235 


а 


О 
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зпихБ, разсуждаешся какЬ о плоскихЪ углахЬ ли- 
нфями Е о чБыЬ предЬ симЪ уже гово- 
рено. 

576. ТЕОРЕМА. „ДзЯ о пряжыя лин$и & 
и 6 пересьхаманинья 8Ъ ЕР. с, находазм- 
ея 65 одной плоскости: 

Ибо 1е. Плоскость 4 есмь поверъжносить которой 
ьс$ почки находяшся^ ЕБ прямомЪ положенти (64). 
2е. Положенте плоскости 264 опредфляющЪ шри шоч- 
кис, (ив; слФдовашельно оныя лини дфжашьЬ-ВЬ 
одной плоскости. 


#771. ТЕОРЕМА. „Дв$ прямыя лини аси 
р4 перлендикуляныя хЪ плоскости (га, 
параллельны между сою. | 

Ибо соединя шочки си Ч пресБчентя линфи р и 
24 СЪ илоскосш:ю 574 ›, вудушЪ линфи @ и ра пер- 
пендику лярны кЪ линфе (4 (370), посему онья па- 
раллельны между собою (49). 

278. ТЕОРЕМА.Ежели кБ одной изЪ двух 
параллельных плоскостей слинбя фе пер- 
изндикуларна ‚, зто оная СудетЪ перленди» 
хулярна и кБ другой плоскостьи. 


ПоложимЪ что будешЪ перпечдикулярна кЪ плос- 
коспги ИЁ: шо оная будешЪ перпендикулярна кЪ ди- 
н$е 2] на шойже плоскосши проведенной (37е ); но 
вдоскосшь т/ параллельна кЪ плоскосши и, чего 
ради линфл аф параллельна Г, уголь ар + ая 

— 1809 (48); но уголЪ /в7 == 90 › посему утолЬ 
ав — о - сдЪдовзщельно линфя #7. перпенди- 
кулярна ЕЬ динфе ра и КЬ плоскости Ш ( 370). 


О ТЬЛАХЪ ТЕОМЕТРИЧЕСКИХЪ. 


519. Олредфл. Корпуеом5 или т®ломз. 
называешся всякое пространство имфющее 
де три. 


285. 


ф. 
285. 


ф. 
288 
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шри измФрентя, вЬ длину, ширину и высо- 
ту. Наружности т$5ла сушь плоскосши 
окружающдя оное. 


580. ОлрелБл. Призьма есшь штло, 
происходящее ошЪ движентя какой нибудь 


И 289 плоскости самой’ себф параллельно по ли- 


н$5е 4й, стоящей на шойже плоскости. Дви- 
жущаяся плоскосшвь, на примЪрЪ пяпи- 
угольникЪ 0с4е[ илийке ‚ называется осно- 
ванёе призьмы. 


Сл$Бдслт. ИЗЪ шого' яствуешЪ, что бока основа - 
ия призьмы 64, Со, 0/, и проч. во время своего дви» 
женя опишушЪ паралеллограмы сй, о/, ое, {Ё и проч, 
коихЪ сумма вообще, будеш ограничивать поверь 
хность сторонЪ призмы, 


Прим$ч. Т. Призьмы назван!Те свое полу- 
чаю Ъ ош числа боковЪ своего основантя. 
На прим. когда основанте призьмы будетЪъ 
треугольник}, чешверосторонникБ, пяшт- 
угольникЪ и проч, шо и призьма называет- 
ся трехеторонная ‚ четверосторонная пятт:- 
угольная И Проч. 


Примч. ПЦ. Ежели основанте призьмы 


‚ будешЪ прямогольникЪ с4, шакая призьма 


нызываешся лараллелолиледъ. 


°Прим$ч. ИТ. Когда движущаяся плос- 
кость будешь кругЪ ‚, шо такое шло 
именуется цилиндре. 


Э8Т. Олредфл, Линфя др, ‘проведенная 
изЬ ценшра нижняго основанфя правильнаго 
много- 


геомешрическихЪ 24% 


многоугольника или круга, вЪ ценшоЬ 
верхняго, назывтаепкя ось лризмы или ци- 
линдра. Фиг. 288. 289. 290. 29тИ 292. 

Примёт. Т. Ежели ось ар, будешЬ пер- 
пендикулярна кЪ плоскосши верьхняго или 
нижняго основантяз шогда призьмы И ци- 
линдры называются лрямыя, Естьли жЪ пр 
будеш не перпендикулярна кЪ плоскосши 
основантя, вЬ шакомБ случа$ оныя назы- 
ваюшся наклоненными иИлЛн косыми. 


Прим$ч. ТТ. Прямой цилиндрЬ произходишЪ 
также › от обращенфя прямоугольника 4 около 
одного своего бока 9, которой будешЪ ось цилиндра. 
Ибо параллельныя динФи (4 ий, опишушЪ круги, 
а линфя (# поверхносшь снато, 

289. Олредл. Высота призъмы или ци- 
линдра есть линфя ар и е[ перпендикуляр- 
ная кЬ обфимЪ паралельнымЪ плоскосшямЪ 
йе и 4Гз на кошорыхЪ основантя находяшся. 
Фиг. ‘288, 289, 290, 291, 292. | 


585. Олредфл. Пирамида есть шфло 
произходящее ошЪ движентя какой нибудь 
плоскосши вь верьхЪ самой себЪ паралель- 
но, по прямой линфе ох сшоящей на той- 
же плоскосши, уменыпая свои бока вЬ 
арифметической прогрес?фи до шЪхХЪ порь, 
пока послфдняя плоскосшь равна будешь 
почкзо или нулю. Плоскость ареде назы- 
ваешся оснозан{е пирамиды. "Точка © верьхЪ 
пирамиды именуешся. | 


СЛБдСт. Понеже основануе пирамиды 
можешЪ быть шреугольникЪ, чешверосто- 
п 4 ронникЬ 


‘ 


ф.288 
290 
29т. 


ф.289 
и292 


ф.29т 


ф. 
295 
294. 
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ронникЪ пяпиугольникЬ и проч. птого. ради 
пирамида называешся рехсеторонная , 
четверосторанная и лроч. 


Прим59. Ежели лвижущаяся плоскоспть ар 
будешЪ кругБ , по шакое шБло именуешся 
конусЬ, фиг. 295.и 296. 


584. ОлрелБл. Линфя хо проведенная изЬ 

веръха о, вЪ ценшрЬ © правильнаго много- 
ф293 угольника или круга , называешся осф лира- 
и296 миды или конуса. ЛинЪЯ 4% наклоненной докъ. 
Ежели ось то перпендикулярна КЪ плоскос- 

ф. ши основантя, шо пирамиды или конусы ва- 
294 зываюшся лрямыя, а ЪЬ прошивномЪ слу- 


`'И296 ча5 именуются накионенными Или косы- 


ии. 


Примбч. Прямой конуеЪ произойдешЪ шакже и 


{295 ошШЬ обращентя прямоугольнато шреугольника 418% › 
около одного своего Еока 98, за 0сь конуса взятаго } 
ибо линфя @р опишешЪ крутЪ, а дТогонадь @ р поверь» 
хносщь конуса, 


585. `Олредвл. Высота пирамиды или 
конуса есшь линфя 46 или хй, перпен- 
дикулярне опущенная из верьха пирамиды 
на ллоскосшь, ВЪ когорой основане на- 
ходишся. Фиг. 293. 294. 295 И 296. 


_ ` 986. ОлредБл. Отрёзная или сокразцен- 
ф. ная луирамида есшь шЪло происходящее 
297. ошЪ движентя каксй нибудь плоскости на 

прим. иреф самой себф параллельно по пря- 
мой ‘линфе { стоящей на шойже плоское 


ши 
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ши уменьшая свои бока вЪ арифмъшиче- 
ской прогрести шакЬ , чо послфдняя плос- 
кость ор не дойдя до шочки ий оспанови- 
шся. Иараллельныя плоскосши ас и ев 
внагыраАюЮшШсяЯ основангяии лирамиды. 


Примфч. Т. Когда движимая ПАОСКОСтЬ 5 
будешр кругЪ ар, шо произшедшее оптЪ | 
шакого дрРижентя шфло называешся отр53- 
ной конусЪ 


а 


Примтч. ТГ. Ошр®зной конусЪ шакже промзой- 
дешЪ и ошЪ обращентя прямоугольной шрапец?и атЁс 
около своего перпендикулярнато бока 14, которой 
будешь осью конуса 5 ибо дв не рфавныя параллельныя 
линфи @? иск опишушЪ круги, а линфя ас поверь- 
хносшь онаго. 


о НЕ 


* 
УЕ, я 


9871. ОлредБл. Шар или сфера есть $. 
ШЛО ‘произходящее ошЪ ры Полу- 299. 
круга а@ф около своего дтамешра а2. Дта- 
мешрЬ ар называется ось, а концы онаго, 
по есть почки @° И В полюсами шара 
именуюшся. 


СлБдст. По сему шарЪ есшь  шЪло 
опред$ленкое шакою выпуклою поверьхно- 
сю, кошорой всф шочки: ош внушренней 
точки с ( имянуемой центром шара ) ВЪ 
равномЬ разшоянти находяшся. 


288. ОлрелЬл. ВырёзокЪ или сеэкторз ф. 
1нара е2 1, есть шло происходящее оп! зоо. 
обращентя вырфзка круга гар около одного 
своего бока 12; га ось взяшаго» 


п 5 589. 
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к 989. ОлредБл. ОтрЕзокБ ИЛИ сезментЪ 
| т зиара Ёуеа есть шФло, которое происходить 
й ошЪ обращенфя полуошр$зка круга 45 
| около своего перпендикуляра 45 сшоящаго 
. на средин$ хорды ей. 


| ф.502 390. ОлредБл. Часть ‘поверьхности 
т шара находящаяся между двухЪ парал- 
| лельныхЪ кругов ар и с4 называется 
| (зона) поясз. 


Прим$ч. ИЗЪ вышеписанныхЪ предложенуй видно, 
что 1ифла произходяшЪ по большей часпия двоякимЬ 
образомЪ, шо есшь или ошЪ обращентя плоскосиьи 
около одного своего бока за`0сь взяшахго ›‚ или ошЬ 
. движен{я шойже плоскосши по прямой линфе; изЪ 
чего явсшвуешЪ те. Чшо при обращенТи плоскости вся-. 
кая перпендикулярная линфя изЬ каждой точки оси 
Ъ плоскости проведенная, опишен!Ъ крутЪз коихЬ 
число будешЪ равно числу точек неподвижной бокЪ 
№ или ось составляющихЪ, или числу лин Фй опредЪфляю- 
И щихЪ поверьхнобшь вращающейся плоскости, 2е. Дви> 
| жимая плоскосшь подымаясь по прямой линфе, осша- 
И виШЪ сшолько касающихся между собою слФдоЕБ 
или плоскостей, сколько есть шочекЪ вЪ линфе по 
И кошорой плоскость движен1е имфшь будешЪ 5 не сему 
. `число сихЪ плоскостей ВБ первомЪ и послФднемЬ 
| случа есшь одно $ слФдовашельно всякое шЪло почи- 
° шашь можно сосшавленнымЪ изЪ безконечнаго Числа 


ея 


плоскосшей или безмФрно шонкихЪ слоеБЪ, 


| 391. Олредбл. Ежели какое нибудь 
| тзло на прим. 4е и и%ё разрёжешся пло- 


. _ скостфю параллельною основантю ‚, пю фи- 
} тура 77 и К/ на поверхности шла изо- 
и ы 

т браженная, назызаешся сбченемв или 


Н ; раз - 
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разрБзомз. Кои ВЪ прямыхЬ призъьмахЬ 
будушЪ равны, а вЪ пирамидахЪ подоб- 
ны оснозантямР. С5ченти жЪ цилиндоовЪ , 
конусовЪ и прэчихЬ шЪлЪ происходящихЬ 


ОШЪЬ обращентя, будущЪ круги. Смошри фи-. 


гуры ошЬ 288 До 298. 


999. ОлрелдБл. Корлуеной узолБ Или’ 


угол5 тбла называется шошЪ, кошорой 
составляешся изЪ н$сколькихЬ плоскихЬ 
Углов пср, 064 и 24 лежащихЪ на 
разныхЪ поверьхносшяхЪ ‚ коихЪ верьхи 
сообщающея въ одной шочкь с } шочку с 


должно разумфшь возвышенную Наль 


плоскостаю 04). 


ПримБЧ. ИЗЬ сего явсшвуеп?Ъ, что два 
плоскте угла сари фа4, корпуснаго угла 
сосшавишь не могушЪ $ пошому что 
одинЪ надругаго упасшь должны и что 


°&ля составлентя корпуснаго угла пошреб- 


но не меньше шрехЪЬ плоскихБ угловБ , 
изЬ коих сумма двухЪ какихЪ нибудь 
угловЪ болыце шрешьяго бышь должна: 
Ибо два угла иср и 164 вмЪшЪ взяшые, 
должны сосшавишь угловашую  поверх- 
носшв рад, слЪфдсшвенно оные им5ющЪ 
бышь больше шрешьяго дар. 


СлБдет. ИЗЪ шого жЬ видно, чи 
корпусной угохлБ измфряешся суммою гра- 
дусовЬ плоскихЬ угловЪ о 
еной уголВ. 


595, 


505. 
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2935. ТЕОРЕМА. Сумма 6ве$хХЪ Ллос- 
кихЪ углобь составляющихь уголь 
тБла, должна быть меныйе 56о°. 


& Доказ. Поелику углы ар, [ос и проч. 
-_ лежашые на плоскости арсй? около пючки 
а вообле состлвляюшЪ 360°5 и пакЪ 
| ежели вообразимЬ себ ‚  чпою шочка с 
“  будешЪ возвышаться до шочки ® вм$- 
сптБ сЬ линБями 10, ро, ос-и проч. кои 
| зышягиваясь сдфлающся линфями до, 2%, 
со? и проч. бока жЬ ар, 66, с@ и проч. 
осиовангя ‘арс4е остануикя непременны : 
| пю углы 496, Рос, и проч. опредфляю- 
ние корпусной уголЪ х будушЪ меньше 
угловЬ дзр, [0с и проч. посему меньше 
360°, слфдовашельно корпусной уголЪ не» 
можешь бышь изЬ 36бо градусовЪ. 


Е ое 


594. ТЕОРЕМА. Всякое тБло огра- 
ниченное плоскостьми ‚ меныие Четы- \ 
рехъ ллоскихь сторонъЪ имбть не мо: | 
жетъ. 


отт жараерер ЕЕ 


Е 


| „Доказ. Ибо для составлентя каждаго 
$. угла шфла, требуется не меньше какЪ 
303. шри плоскихЬ угла дса, аср и 6643 но 
угохЪ шла с шакЪ составленной , оста- 
вляешЬ вЪ нушри себя полосшь, по- 
сему для закрыния оной пустошы, по- 
крайнЪй мфр$ еще одна плоскость ара по- 
пребназ слЪдовательно для сосшавлентя 
всякаго шФла не меныше четырехЪ плос- 
косшей лошребно. 395. 


труппе : 


ракет 
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595. ОлредЬл. Празильное тъло есть 


_пю , кошорое окружаетшся разными и пра- 


вильчыми плоскостьми и имфетЪ косф- 
пусные углы ‘равны: ВЪ прошивномЪЬь же 
случа называется непразильным5. 


296. Олрелбл. Правильныхь шЪлЪ 
суть пЯшь. те. Тетраедрь есть тшрехьЬ 
стороннзя пирамида опредфленная че- 
шырьмя равными равноспоюронными шре- 
угольниками, какЪ 124. 2е Куб обще 
есть правильное шШ5%ло, окружающееся 
шестью равными квадратами. 5е Октаедръ 
24 ( удвоенная четверосторонная пирз- 
мида ) есшь шфло опредъленное 8ю рав- 
выми равносторонными шоеугольниками. 
4е ДодеказдрЪ 40 есть шфло, окружен- 
ное т2ю равными правильными  пяштуголь- 
никами. И напослФдокЪ 5е Ихосаедрь рее 
есть правильное ПИБло ‚ опредфленнос зою 
равными равноспоронными шреугольниками. 


СлБдст. 1. Поелику веб стороны каж- 
даго из правильныхЬ ШБлЛЬ опредфляющшся 
равными и правильными фигурами , посему 
всякое изЪ нихЪ впишешся вЪ шарф ша- 
кимЪ образомЪ, что всф-ихЪ углы коснупт- 
ся поверьхности шара, и центбь каждаго 
еосдинишся сЬ центромЪ шара. 


ф. 
205 


304 


205 


506 


507. 


| 
р 
В 
р 
| 
] 


308: 


‚309. 
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О НАЧЕРТАН1И ПОВЕРЬХНОСТЕЙ ТЪЛЪ, 
И О СОСТАВЛЕНГИ ОНЫХЪ ИЗЪ 
БУМАГИ. 


591. ЗАДАЧА. ЛО данной высотб 4 
и боку основантя фсе, начертить ловерь- 
хность пяти сторонной призьмы. 


РЫШЕнН. проведя линЪю ае равну сумм% бо. 
основантя призьмы, из шочек‚Б д ие" 
потавь перпендикуляры ар’ и ей равны дан- | 
ной высошЪ ир, прошяни Р4, раздвли ле на | 
пяшь равныхЬ часшей вЪ й, 1, ^и/, поо- | 
шяни йс, ИИ, Кл, и [о вЬ параллель ай, сдБ- | 
лай нак и ти правильные пяпйугольники | 
йГ и ис, получишь желаемое. г 


Прим$ч. ТакимЬ обрфазомЪ начершишея повер- Е 


хносшь всякой призьмы, когда на произвольно прове“ 


денной линФе @е положится данной бокЪ основан?я | 
сшолько разЪ, сколько призьма бокоёЬ ЕЪ ознованЁи 
имфшть должна › и высоша опред$лишся равна высо- | 
игБ призьмы. 


598. ЗАДАЧА. По данной высотв ав, 
длинфсаи широт еГ основантя ларал- 
лелолиледа ›’ начертить ловерьхность 
онаго. 


РЫшен. На произвольно проведенной ли- 
не св, опредЪли о5==е4, 5р==ер р==5,0й 


==5/, изЬ шочекЪ бий поставь пер“ | 


пенликуляры 07и 12 равны данной высошв 
ар, проведи лини 5к, |] и он вЬ пара- 
ллель 


| 
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ллель 01, сдфлай на Юю и Ип прямоуголь- 
ники и [/ коихЪ бы высошы были == ей 
получишь желаемое. 


599. ЗАДАЧА. По данной высотв 9%, 
и аметру  основамя лрямаго ци- 
линдра › начертить  поверьхность 
онаго. 


РЬшен. РаэдБли дтамешоъ 12 на из №14 


равныхЪ часшей , проведи линфю ир=—555 
таким же частямЪ ‚, изр точек аи р 
поставь перпендикуляры ас и Ра == дан- 
Ной ВыСОПЕЪ #1, прошяни с@5 на про- 
долженной аси 24 сдблай Ки == дма- 
метру {#, наконецЪ разд$ля оныя по- 
поламЪ опиши круги ‚ получишь жЖелае- 
мое. 


510. 


доказ. Понеже сф равна окружносши. 


круга дтамЪтра 1^, по сему согнув пара- 


лелограмЪ 24, что бы бокЪ ас соединился 


СЪ бокомЪ 4, лннЪя аб сдБлается окруж- 
носшфю основантя цилиндра 3 сл5дешвенно 
паралелограмЪ 04 составишЪ наружную 
поверьхносшь цилиндра. 


СлБаст. ИзЗЪ сего явсшвуеш? , чпию по- 
верьхноешв цилиндра равна паралелограму, 
коего высота == высош$, а основаите равно 
окружности основантя цилиндра. 


400. ЗАДАЧА. По данному наклонен- 
#ому соку 8, и боку с основанная 
прямой 
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лрямой трехсторонной пирамиды, 
начертить ловерьхность оной. - 


| Рышпея. ИзЗЬ произвольно взятой на бу- 
В 

И зп. маг$ шочки е, ралТусомЬ её равтнымВ ` дан- 
ному боку 06 опиши — неопредЪленную 
дугу ГА, положи по оной бокТ ‘основания | 
:с4 три рага во, Вик, прошяни 2, ‘0 
и 1Ёз на конецЪ сдфлай насй равносторон- 
ной треугольник с, получишь желаемое. 


Рсякой пирамиды чертить надлажиш $’ на= 
блюдая только шо, чио бы по дуг, данной 
бокЪ оснозантя полагатьстолько разЪсколь- 
ко пирамида вЪ основанти боковЪ имъешЪ. 


1 401. ЗАДАЧА. По данному накло- 
| ненному боку ар и дтаметру круга аа, ' 
начертить ловерьхность лрямаго ко-. 
| нуса: ь 
| 


1 
И 
ПримЧ. ТакимЪ образомЪ поверъхность 


РЕНИ РНИИ 


$. Рышен. ИзЬ шочки #, расшворентемЪ 
/ 312. косаго бока фл опиши  неопредЪленную 
Е дугу ас, саздЪли дфамешръ 4 на пз | 
| или на 7 равныхЬ частей ‚ поиюмЪ по | 
| дуг$ ас положи таковых 5355 или 22 | 
| части , прорели 2с3 на продолженной ра 

| сдфлавЬ ий == дламешру 44 опиши кругЪ, 
| 


= 


получишь шребуемую поверхность конуса. 


. Доказ. Понеже дуга дс == окружносши 
| круга сеф ( 255), посему согиувЬ выр5- 
| зокЬ айс такЪ , чтобы бокЪ с соединился 
[9 
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сЪ бокомЬ ар, при чБМЪ дуга ас н@ё ипре- 
‚ м5нно обойдешЪ окружносшь круга ае@, 
слБдсшвенно составиШшЪЬ наружную поз 
верхносшь. конуса, | 


409, ЗАДАЧА, По данному боку а , 
и Ламетру И о верьхняго И ниж-> 
няго круга, начертить ловерьхность 
лрямаго отрёзнаго конуса. 


РЬШен. По трем линфямЪ о4, аки ар, 
начерти трапецю Г шакЪ, что бы оной 
основан?е 42 равно было од у скК== Жи ар 
=Е == с (14), продолжи ий №ю [р 
изБ точки р ралтусомЬ ре опиши не опре- 
дъленную дугу си, дтамешрЪ 04 раздали 
на 1% или 7 равныхЪ частей ‚, каковыхЬ 
положи по дуг$ И 355 ИЛИ 22 часши, 


проведи р з потомЪ изь р радбусомВ ДР 


опищи дугу С продолжи д,  сдБлай 
710 —04 и ==, раздфля оныя попо- 
лам опиши коуги 11245 и"? фигура. вис} 
будешЪ поверьхносшвь отшрфзнаго конуса. 


Доказ. ИзЪ шочки р на основанте ей 
трапецти ес опусши перпендикулярЬ ру» 
"Теперь вообрази себф чшо Прямоугольной 
преугольникВ ру вообще СЪ шрапецтею 
сё5в сдБлаешВ цфлое обращенте около пер- 
пендикулярнаго своёго бока р#5 ‚ ошЪ чего 
произойдушв прямой еёр и ошрФзной ко- 
нусЪ ейер, и для подобтя птреугольниковЬ 
р и рей будеть рр: ре = 164 (104 ) 

Чает» 11 а в= Га 


15а 
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= Ге/:ейи (248. слфд. 5 но ДЖ:ей = | 
фосъ ежи (248), посему {/: еми=Дос®: ехй® 

(С ариф. 229 )5 но ети — ехй% по положе- 

ню ‚ слфдсшвенно }{/ == окружности {15% 

( ариф. 248), и шакЬ согнув поверь- \ 
хносшь {Деми , что бы бокЪ Ир соединил- | 
ся СЪ бокомЪ е{, сдБлаешся дуга Д/ ок- | 
ружноспию круга 77] или Кс, а дуга 
ейти окружности ю круга 1740 или сле, | 
слфдовашельно сосшавишся поверьхносшь | 
ошр$фзнаго конуса. 


403. ЗАДАЧА. По данному накло-› 
ненному боку тип, сокамь ор И ди верь- 
хняго и нижняго основан!я, ‘начертить. 
ловерьхность ` трехсторонной прямо’ 
отрфзной пирамиды. ] 


ф.  РЫШен. ИЗЪ шрехЪ линЪй ит, фи | 
514 начерши шрапецйю дс (74) ‚ продолжи | 
бока дс и доб, изЪ точки е радфусомВ 
ва опиши произвольной величины дугу 
ар, а радтусомЪ ес дугу 4, положи по. 
дуг$ /0 бокЪ р ВЪ шочкахЪ й и/, по дуг8 | 
ск бокЪ с4 вЪ шочкахЬ {и Ё два разаз | 
протяни ##, / и, № наконецЪ сдё- | 
лай на и 4[ равносторонные шреуголв- | 
ники 04% и 24Г получишь желаемое. 4 


| Прим$ч. ТэкимЪ же образомЪ поверьх- 
: носпть всякой отБзной пирамиды чертить 
надлежишЪ нёблюдая только шо чшобЪ 
. по дуг ск иа{! данной бокЪ верьхняга 
к : о 
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и нижняго оснозантя полагашь Столько 
разЪ, сколько пирамида вЬ основанфи боковБ >№ 
им5ешЬ. 


404. ЗАДАЧА. По данному боку ар 
начертить ловерьхность тетраведра. 


№ 


РЬшен. На продолженной а сд$лай 4&с 
— ар, на Рс начерши равносторэнной шрё- 
‘угольникЪ сре, протяни 4 вЪ параллель 
се› ЧР ВЪ параллель [е, проведи ар, полу- 
чиш» желаемое. 


ф. 518 


405: ЗАДАЧА. По данному боку @Р 
‚ начертить ловерьхность куба. 


Рьшен, Продолжи 4 дор, чтобы #р 
равна была шоемЪ пир, изЪ и, р, с, 4 ир ф, 316 
поставь перпендикуляры ‚ каждой равенЪ 
а@ф, прошяни |, сдфлай на сф и № квад* 
ряты с и #1, получишь требуемое. 


406. ЗАДАЧА. По данному 6во0ку а 
начертить ловерьхность октав дра. 


_ Рышен. Продолжи {с ВЪ обЪ спюроны, $1 
сдЗлай ар и с равну [с , начерши на ас 
и { равносторониые треугольники 466 и 
р й, продолжи вс до 4, 4 ой. прошя- 
ни {е ВЬ параллель 06, 4 вЪЬ параллель 
ар, проведи в и с/, получишь желаемое. 


‘407. ЗАДАЧА. По данному воку аё 
начертить ‚ поверьхносшь  вдодекаедра. 
р # З `РБЩен. 
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Рышен. На бок СВ ‘Начерти правилз- 
ной пяшТугольникЬ аёа ( 214}, продол- 
>18. ЖИ Дтогонали онаго 14, ас, ес, её, и‘, 
сдълай сх, а%, 4[, в, сдъеш, Ме, 
/ и ЧЁ каждую =0, Расшворен?емЪ 
оной изЬ й, и, ЕЁ, ТИ х опиши дуги у, 
а из Ф,%, 1, 4 иЁ шБмЬже разшворе- 
нтемЪ пересъки дуги у, прошяни линфи 
М, 10, Шу, у, 17, У/, ту, 4» ау, 5, 
будептЪ половина поверьхносши додекаедра. 
НотомЪ продолжи 6 до ри ей до с каж- 
дую == ий,  бастворентемЪ оной *елфлай 
изъ ри с равнобедренной .шреугольникв 
рпх оф чего произойдешЬ правильной 
пяштугольникЬ рик, на линзе рп начерти 
правильной пяштугольникЪ р}. около сего 
паптугольника начерши какр и прежде дру- 
гую половину, получишь желаемое. 


408. ЗАДАЧА. По данному боку а 
начертить ловерьхность икосае дра. 


РЫшен. Сдблай на ср равносшоронной 
ф. треугольникЪ пёс ‚ Продолжи основанте 
519 а до 4, что бы #4 равна была чешы- 
рэмЪ ар, сдфлай`на оныхБ` равносторонные 
шреугольники х, прошяни чрезЪ верьхи 
ихБ линёю сГ=— а4, шочки 4 и [ соеди- 
ни прямою линфею 4, сдБлай на СГ пяшь 
_ РавносторонныхЬ. шреугольниковЁ, по- 

’ лучишв желаемое, 


409. ЗАДАЧА. Поданному даметру 


са начертить поверьхность тара. | 
Рипень 


% 
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‘рышен. Проведи линфю а равную окру- 
жносши круга дтамешра с@, раздФли ар на 
24 равныя часши, поставь изЪ средины каж- 
дой перпендикуляры ее, }}, сс и шакЪ далФе, 
что бы каждой былЪ == д окружности, свт- 
щи ценшроЪ шакого круга, кошораго быокруж= 
ность проходила чрезЪ почки с; фие илие, # 
ие (81) ‚ сысканным[ радгусомЪ усшупая 
почасши описывай-дуги ее, при такЪ далзе 
опиши вс$ 24 сЬ обтихЪ стшоронБ дуги, по=. 
лучишь шребуемую поверьхносить мара. 


4ТО. ТЕОРЕМА. ПравильныхЪ тБЛЬ 60-= 
ле ляти быть не можеть, 


Доказ. Понеже сумма плоскихЪ угловЪ” 
опред$ляющихЬ корпусной ‘уголЪ должиа 
бышь меныше 360° (595): шого ради шои 
угла равностороннаго шреугольника изЪ 
коихЬ каждой по 60° составляют Ъ кор- 
пусной уголь шешраедра во 1809 Четыре 
плоскихЪ угла кои по 60° составляюшЪ 
корпусной уголЪ окшаерда вр 240°. Пять 
плоских угловЪ каждой по 60? сосша- 
вляюп корпусной уголЪ икбсаедра вЪ 300°, 
меньше нежели 560”: но 6 угловЪ по 60° 
= 360°, пю есшь шесшь угловЪ равно- 
сшоронныхЪ о шреугольниковЪ корпуснаго 
угла составишь не могутЪ $ и шакЪ пра- 
вильныхЬ шБлЬ копюрыя опредфляюшся 
равноспоронными шреугольниками болфе 
шрехЪ быть не можешЬ. Три квадрашные 
угла изЪ коихЪ каждой по 99° опредфля- 
юшЪ ‘уголЪ куба въ 271073 но 4 квадраш- 

р 5 | _ ные 


ф. 
$20. 


ф- 
з2т, 


Г 
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ые 1) го углагопоед5лишь не 
ва. Н угла корпуснаго углагопред 


могушЪ. И наконецЪ шри угла прариль- 

/ ныхЬ пяпйугольниковЬ изЬ коихЪ каждой 

=== 1059 составляю корпусной уголЪ до- 

декаедра вЪ 524°; авр 4 шакихЪ углахЪ 

будешВ больше нежели 360°, посему дру- 

гаго правильнаго шфла изЪ пяпийугольни- 

КОВЪ КромЪ додекаедра составитть не мож- 

но. ИзЪ другихЪ же о угловЪ правильныхЬ 

МНОгГОЛЬНиКОовЬ какЪ шо шести, семГуголь- 

"РР никовР и проч, уголЪ правильнаго птБла не. 

$3; составитшся. Ибо для составленТя корпу- 

снаго угла по крайнфй мтрБ шри плоскихь 

Угла потребно, коихЪ сумма должна бышь 

меньше 360° но $ угла шести и семи- 

Угольника и проч. не могушВ составить 

корпуснаго угла менфе 560°, сл$дователь- 

но и правильныхЬ шфлЪ болфе пяти быть 
не можешъ. 


О ИЗМЪЬРЕН1И И СРАВНЕНПИ 
ПОВЕРЬХНОСТЕЙ ТЪЛЪ. 

41. . Олред$л. Поверъхность т$ла 
‘Называется шолько площадь его стшоронЪ, 
‚выключая основанти буле имфюшся: а цблою 

ловерьхност:ю именуешся поверьхность 
шШФла во обще сЪ основантями. 
| 41%. ТЕОРЕМА. Поверьхность лрямой 
лризьмы 14} равна произведен!ю, изЪ ея 
высоты 4 на сумму соковЪ основан1я. 


№15 — Д0каз. Ибо поверьхносшь призьмы 
ф'288 окружается пюликимЪ числомЪ паралелое | 
грамовЪ 
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грамовЪ сколько боковЪ вБ основантТи на- 
ходишся (580) но площадь каждаго изЪ 
сихЪ паралелограма какЪ 4с/ равна про- 
изведентю высошы  призьмы #4 чрезЪ 
бокЪ основанйтя с или со умноженной ; 
пюго „ради поверьхносшь призвмы равна 
произведентю ея высошы 4,’  чрезъ число 
лерпендикуляровЪ 4с составляющихЬ окру- 
жносшь основантя са] призьмы А, 


СлБдст. ИЗЬ сего явсшвуешЪ ‚, Что по- 
верьхность прямаго параллелолипеда равна 
произведеню высошы 41 на. окружность 
основантя. Ибо поверьхносшь параллело- 
пипеда выключая основанТи, равна паралле- 
лограму коего высоша 01 равна высошв 4, 
а основанТе 0й равно окружности основа- 
нтя 1с параллелопипеда (598 ). 


_ 445. ТЕОРЕМ. Новерьхность прямаго 
цилиндра, йе} равна произведентю изЪ 
вго высоты ‘4 на окружность круга 
дТаметра }4. 


\ 


„Доказ. Ибо поверьхносшь цилиндра рав- 
но паралелограаму коего основане ар== 
окружносши круга ДД, а высоша 24 == вы- 
со цилиндра 41 (599), слБдовашельно 
поверьхность онаго равна произведентю изЪ 
высошы 44 на - окружносшь  основантя 
цилиндра. 


414. ТЕОРЕМА. Поверьхность  лира- 
миды ео равна лроизведеню суммы 
р 4 60ковЪ 


—. 
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боковЪ составляющихЪ окружность осно- 
вантя асе лоловиною высоты треуголь- 
ника хр умноженной, 


$. Доказ, Понеже основанте прямой пира- 

295. Миды есть правильной многоугольникЪ, 

и шреуголвники окружающие поверьхность 

пирамиды равны между собою ‚ изЬ коихЪ 
| площадь каждаго на прим. ар равна, п роиз- 
| ведентю половин$ высошы ®р умноженной 
бокомЪ ‘основан яс ар, по еств ==аВ х # роз 
по сей причин$ и сумма всБ5хЪ треуголь- 

никовЬ составляющихЪ поверьхность пира- 

милы == 50 х $ ру, шо есшь поверьхность 
пирамиды равна произведентю изЬ суммы 
боковЬ основантя и половины высошы хр. 


415, ТЕОРЕМА. ловерьхность лрямаго 
конуса, равна треугольнику коего осно- 
ванте равно окружности круга основа- 


ня конуса, а высота равна наклонен- 
ному боку 4%, 


„Доказ, Понеже поверьхносить конуса ро 

Ф* равна сектору ие, коего дуга ас равна 

| окружности круга лтаметра 4}, а радтусЬ 

| сь равен наклоненному боку ах конуса 

| а (401) но вырфзокЪ ас равенЪ. шре- 

уголвнику коего основан1е равно дуг$ ас,» 

у а высоша равна радтсу сф (255) или накло- 

ненному боку 4%, слЪдовашельно поверь- 

| хность конуса равна треугольнику коего 

основа- 
| 
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еснованте равно окружносши основантя, 
а высота наклоненному боку 4%. конуса. 


416. ТЕОРЕМА. Поверьхность лрямой 
отрфзной лирамиды, равна лроизведе- 
ню ИЗЪ Лолсуммы боковЪ болыпаго ара 
и меньшаго ве} основантя пирамиды 
ес, на высотоу р тралецщи арос. 


Доказ. Понеже площадь шрапенти дос 
опредфхяющей сторону пирамиды равна 
рхз (16 9) (159), слЪдешвенно по- 
верьхносшь всей пирамиды будешь = йр 
Х = 4 — ю)ха-=рхх (44 — 45), 
шо есть полсуммы боков верьхняго и 
нижняго основантя умноженная высопюю 
йр ‚ равна поверьхносши пирамиды выклю- 
чая основанти. 


4Т7. ТЕОРЕМА, Поверьхность пряма- 
_20 отр5знаго конуса пб ‚ равна тра- 
леши ттод, которой основан!е тп 
равно окружности волышаго круга ар › 
параллельная 04 равна окружности 
меныйпаго круга с4 ‚, а высота та бав- 
на наклоненному соку ас. 


А4оказ. Провели линЪю и савну окруж- 
носши круга дтамешра ор, поставь пер- 
пендикулярьЬ 715 — боку 44 конуса ай , 
проведи линФю 175, опредфли 54 == боку 
28 › прошяни 40 параллельно 71112 будещЬ 

°Р 5 5 9 
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` 40 — окружности круга дтаметра с4 и 
шрапецтя 710 равна поверьхности ошрЪ3з- 
наго конуса 4646. Ибо (положа что’окруж- 
ность круга дамештра ар=)у , а окруж- 
ность круга дтамешра 64 ==7) для подо- 
бтя по сочинентю  шреугольниковЪЬ 77705 , 
40° и шреугольниковЬ ай и #4, будешь 
48: 6 == 0ф : с4, также Си) ай: (са) йе 
— ИП: 40 (104), посему чип: 40 == 
р: с4 = у:т7 Сариф. 221. 229): но ит 
— у поположентю ‚, посему и 004 —у— 
окружности круга дтаметра с4, слЪдешвенно 
и шреугольникЪ 405 — поверьхносши конус» 
савз а треугольникЬ 1775 == поверьхнос- 
ши конуса 4#й по сочинентю ‚ сл$дова- 
шельно треугольникЪЬ 1775 безЬ шреуголь- 
ника 105, шо есть площадь шрапецуи 
7720 === поверьхносши отбфзнаго конуса, 


413. ЗАДАЧА. Поланному воку со 80’ 
основантя саЁ и высотф ай — 15о’, ляти- 
сторонной лризьмы 4 з сыскать ловерь- 
хность оной. 


Рышен. Данной бокЪЬ со призьмы @е 
| Ф.288 умножь числомЪ боковЪ, произведенте бу- 
Ё- деп» равно окружности осиовантя с46Ю, 
| которую умножа высотою 4, произведенте 
будешЪ равно поверьхносши призьмы безЪ 
основантй, пю еспть 


ь о. > 


пе пет СССР 


| 80‘ Х 5=400’— окружносши. основантя са 
| 400” Х 150’ — 60000’”” квадраиь — поверь- 
хносши призьмы, | 
еправе- 


поверьхносшей пЁлЪ 26% 
справедливость сего показываеш?Ъ 6412. 


Придавл, Т. Есть ли пошребуешея ифлая поверь" 
хносшь призьмы, шо сызи площадь основан я призь- 
мы, удвоя оную придай кЪ новерьхносши призьмы 
получишь желаемое. 


419. ЗАДАЧА. По высотЬ ай = 40° И 
дтаметру основаня ар = 20° цилиндра 
_е4»› сыскать ловерьхность онаго. 


Ршен. Сыши. по дтаметру 4} окруж- 
ность основантя цилиндра, умножь оную 
высотою й#, получи ‘поверьхноеть ци- 
линдра. 


Числами. 
*: 22 — 209: 62° ‚, 85'’ ==окруж. основ, 
‚62? == 85” 
х 45 


2514°, оо’’ —= повервхности цилиндра ед. 


420. ЗАДАЧА. Известна цБлая ло- 
верьхность цилинлра а4 и высота ас » 
сыскать онаго даметрЪ основашя а 


_Рёшен. и Доказ. ПоложимР что Ф м 
будешЪ равна окружности круга дфаметра 
@ф ‚ высота ис — ей: шо параллелограм 
ес СЪ параллелограмом Ъ /: (копюрой равенЪ 
площади двухЬ круговЪ 0 и {р основантя 
Цилиндра $ 255), по есшь  параллелог- 
РамЪ её будешЪ равенЪ ц$лой поверьхности 

цилин* 
\ 


ф29Е 


№14 


Ф. 


825 


т 


263. поверьхностей шфлБ 


цилиндра. И шакЬ когда дтаметрьЬ ой раз- 
дълишся на 14 равныхЪ часшей ‚ шо вь 
окружносши круга А == 0 будешЪ 44, а 
вЪ ралтус МИ Т шакихЬ же часшей ,. че- 
го ради сдфлай слЪдующую пропорцтю: 
44:1 == ей: ектл ‚ шо есть площадь 
параллелограма её кЪ площади параллело- 
грама и (139), и напослФдокЪ по из- 
вЪсшной площади параллелограма и и 
Фазносши боковЬ ей, сыщешся радРусь 
К — Ки (179), и {ИХ 2== мамешоу [0 


— в 


\ 


421. ЗАДАЧА. №0 данному наклонсн- 
ному боку 9\=50° и боку 46 =60° 
основайя ас прямой пирамиды есу» 
сыскать ловерьхность оной. 


ы РЫыпен. быщи высошу тр теугольни- 
№15 ка ред (154), попомЪ умножь величину 

Ф. бока (р чрезЬ число боковЪ основантя 
295. пирамиды › получишь окружность основа- 
нтя пирамиды: кошорую умножь полови- 


ною высошы хр, будешЪ требуемая по- 


верьхность, то есть 


не бб. 26 
2 


50° Х5О°==2500°—4%. $0°Х50° =9с0°==ар 
-2 | 
2500? — 1% 


г РВВ 
900 — р 
риие 


= 
1600°—4% — ир==ур У1600°= 40 =. 
бо 


РАрВЕ, 


ы пвотиечиеечеЕ- СИТ 
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бо°х 5 == 300°— окЛеНасиы афс4е основан. 
40° 


==6006° квадр. поверьх, пирамид. 


Е ЗАДАЧА. По данному наклонен- 
ному боку ао = 100’ И маметру осно- 
вая а ==то’ лрямаго конуса` а, 
сыскать цфлую ловберьхность онаго, 


По Чамешру ар сыщи окружность осно- 
ванфя конуса дар (256), умножь оную поло- 
- виною наклоненнаго бока йо, произведенте 
будешЪ равно поверьхносши конуса безЪ 
основантя $ наконенЪ сыскавЪ площадь 
круга дтаметра ай, придай кЪ позерьхнос- 
пи конуса получишь требуемую поверь“ 
хность, 


числами. 
160’ == 4%. Ч9 = ар, 


Я: 22 — 10’: 220’ == окруж. круг. дта- ай» 


аа Ко ==11560” квад. — повер. кон. ар. 
280°.Х 15 — 5850'’ —=площ. круг. ам. ар. 
11000“ 
58507’ 


`14850’’ — цфлой повервхносши конуса, 


Доказ: справедливость сего видна вЬ 6 415. 


425. ЗАДАЧА, Прямой четверосторон- 
ной отрёзной лирамиды ас, ИзвёсПНы 
бокЪ вольшаго квадрата 4с = 80°, мень- 
1120 6} — 20° И наклоненный бокЪ 41 == 
20°; сыскать поверьхность оной. 

РЫШеН 


295" 


это поверьхностей шёлЪ 


РБШен. Сыщи вЪ тпрапецти 4/ос перпен- 
20т. дикулярЪ /р (159), сумму бокозЪ квадрата 
4с сложи сЪсуммою боковЪ квадраша еб 
умножь половину сей суммы перпендику- 
^яромЪ /р› получишь шребуемую поверь- 
хность безЪ основанйй (416); а чтоб 
сыскать цфлую поверьхность, то слБдуешь 
прилашь КЪ сему произведентю плоскость 
верьхняго квадрата еб и нижняго 4, по- 
лучишь желаемое. 


течь ро РЕ: 


числами | 

° = 42: 9608 = Сй. 
сысканная по (159) высоша йр == пб°. 
80° х 4 = 320° — сум. бок. квадр. ас. 
20° Хх 4 — 80° — сум. бок. квадр. ес. 


520°-+80°—400°—=<ум. окр. вер. и ниж. квад. 
-. $009 
5—==200° == полсум. окр. вер. и ниж. квад. 
х пб 


8200°— по пирамид. 


—_2 
80° Ж3о о. або 20 7Х20°—400°== 6. 


25 ;200°—6400° —- 400°—50000°==Цлой пов. 
пирам. 40. 

| 49% ЗАДАЧА. По данному д1амет- 

И 

ру менышаго круга с4 — 40° вольшаго. 

| 16 — 100°, и наклоненному боку ае=—180° 

| 


сыскать ловерьхность лрямаго отрБз- 
наго конуса -аёдс. 


$. РЬШен. По дтаметрамЬ с4 и ар, еы- 
298. ши окружщесши круговЬ, полсуммы сихБ 
| | окруж- 
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окружностей умножь наклоненнымЪ 6бо- 
комЪЬ ас, получишь  поверьхность конуса 
и безЪ основанёй (41 )5 пошомЪ 
придай кЪ сей поверьхности площади обо- 
ихЪ круговЪ ив и с@ получишь ЦЗлую 
поверхность конуса, 


Числами. 
ар==100°, ас == 180°. сд == 40°. 
Я :22 — 40°: 122°, 4’== окружн, круга с4- 
4:22==100: 514, 2’— окружн. круга ар. 


436°, 9’— сумм окружностей . 
436°, 9' 
—=——Х 180° — $9521° квад. == повер. кон. 
сыскан. площадь 
круга с4 — т251° 
площ. круга ар == 71857° 
48455° квар. = цЪлой по- 
верьх. конуса. 


495. ТЕОРЕМА. Ежели отр$зной конусЪ 
асаф разрфжется плоскостйю 4" ларал- 
лельною основантю пр чрезЪ половину 
наклоненнаго бока ас ,› то окружность 
сего сфченя будетъ равна лолсуммБ 


окружностей большаго круга ар и мень 
паго са. 


Доказ. ЧрезЪ половину наклоненнаго | 
бока 24 проведи линфю 7) паралельно Мот 
боку ас, продолжи с4 до у. ДТамешрЪ д7 $: 
будетЪ == полсуммв д!амешровЪ с4 и ар» > 

ибо 


575 поверьхностей ш$лЪ 


ибо шреугольникЪ 47у = шреугольнику рух, 
пошому чию 47 == 7р по положентю, уголЬ 
у7а —хт?, уголЬ 74у = 7рх, слфдовашель- 
и 4у — 2х (505 посему. су = ду (4, 
ах — (хр) ау —= 4 = су — ам —= сумм$ — 
т дтаметровЬ с4-= ар, нос) = ах ==47: | 
| по сей причинф са-- ар ==2ах == 247, | 
| елфдовательно Х (с4 = 4р) == 47. И шакЬ 
г (положа окружносшь круга с4 — 5 окру- 
| жностшь круга др = &, окружность круга | 
| 47 —#) будешь сд: 5==48:% — 47:1 
| (248), а для равенства содержанти с -= 2? | 
| #5 == $ == 47: Е (ариф. 222) : но $ (4 = ар) | 
| ==’, слфдовательно #(5-= 2) ==, шо есть | 
| окружность круга дтаметра 47 равна пол- | 
й суммЪ окружносшей большаго круга ср и 
| 


меныпаго с4. 


496. ТЕОРЕМА. ШарЪ 4 состоитЪ изъ 
а неисчетнаго числа отр5зныхЪ кону- | 
| Сов, | 


отек 


| 

| | | 

В р | 
в 4 Доказ. Понеже шар произходиш ош | 
| , и обращентя полукруга аёК около своего дта- й 
Г ° мешра (2 ©387)3 но есшь ли полукруга | 
| : з 
| «Гар  почесшь за половину  правильнаго 
|| многоугольника имъющаго не исчешноствь | 
| боков, и положить Что изЪ всёхЪ его | 
| углоБЬ опущены линФи 4, [х, № и проч. 

й перпендикулярно кЪ оси ар: шо оныя ^и- 
нфи_ по дВЬ взяшыя рядомЬ сочиняшЪ | 
и неисчетное Число прямоугольных шра- | 
№ педй 47"р Ды и проч. которыя въ _ 
м и 
В обращении 


поверьхностей шШЪБ\Ъ 573. 


обращенти полкруга ийЁ, еосптавяпгЬ столь- 
ко же отрёзныхЬ конусовЪ у4е, 46, 
[ей и проч. слфдовательно шарЪ можно 
почишашь сосшавденнымр изЪ безконеч- 
наго числа отрёзныхБ конусовЪ, кои хошя 
не равной но безмфоно малой высошы. 


Е 
Ы 
Е 
Е 
# 
ы 


Прим$Ч. Понеже всякая шочка окруж- 
носши какЪ 4 ,[, йи проч. когда полу- 
кружте обрашается описываешЪ кругБ, 
кошораго фадтусЪ линФя и, Г; и проч. 
то изЪ сего видно, Что сфченти шара бу- 
душЪ круги: но какЪъ изЬ оныхЬ самая 
большая линфя есшь [е; == радтусу полу- 
круга окр (79) $ посему самой большей 
кругЪ будеш шоитЪЬ ‚ коего плоскосшь 
проходишЬ чрезЪ ценшюБ 2, 


ль 


421. ТЕОРЕМА, Поверьхность шара 
А равна лроизведейю Маметра а на 
окружность большаго круга. 


т ету ОЕ ЕЛИ уттччиуему зоо ЗО ринит 


Доказ. Ибо шарЪ состоишЪ изЪ без- 
конечнаго числа ошрофзныхЬ конусовЪ: 
шо пусшь один изБ оныхБЬ будешъ ко- 
нусЬ ос, коего бокЪ 9 есть дуга сес 
безконечно малая часть окружности, ко- 
шорую безБ погр5шности почесшь можно 
за прямую линБю. ИзЬ шочки ев или сре- 
днны со проведи р в параллель 083 И 
чрезь ценшрБ шара дамешоЪ ед, изЬ 
почки с на ой опусши перпендикулярЪ со, 
кошорой будешь равен оси 7 опранаго 
конуса, проведя {4 о прямоуголв- 

Часть 11 © ные 


521. 
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ь 
й 
| 


ные шреугольники 660 и еЁ4 подобны $ ибе 
уголЪ ес = 206 для параллельныхЬ ли- 
ни ой иеГ, и что сс безЪ конечно ма- 
лая часшь, окружности есшь прямая ли- 
нфя: но мъра угла {ес шакже и угла 4} 
есть половина дуги гар (9.93 ), посему | 
уголЪ 00с = углу е4{, уголЪ 606 ==е}4 | 
прямые , и угохЬ 6с0 = {243 чего ради со: 
( со УЕ == 4 :еЁ © 104): но окружности 
коуговЪ содержашся какЪ ихЪ дтамешры 
(248) ‚ посему ( положа окружность, дта- 
метра ед = а мамешра еР=у)) будеш® \ 
65 :ТЕ=И: у (Сариф. 229), при чемБ о 
65 Ху = Е хх (ариф. 222); но окруж- | 
ность у = полсуммё окружностей дта- | 
метра с@ и дтамештра сё ( 425), посему | 
сс х у —= .поверьхности ошр$знаго конуса 
сю (417), слФдовательно поверьхносшь 
онаго конуса — тЁ Хх х = произедентю оси 
7Е умноженной окружносттю хх большаго 
круга шара. РавнымЪ образомБ докажет- 
ся, что поверьхность ошрЪфзиаго конуса 
с и проч. = произведентю его оси #2 
умноженной пюю же окружносштю $ сл5д- 
ственно сумма поверьхносшей всЪхЪ ко- 
нусов5, шо есшь поверьхносшь цълаго 
пара, равна произведентю изЪБ суммы всБ5хЪ 
ихЬ - осей сосшавляющихЬ цфлую ось 
или дтамешрЬ шара ир на окружносшв 
болыпаго круга щара. ИЗЬ сего яв- 
сшвуепть, что повероБхносшь шара равна 
шакому параллелограму, коего высоша 
дтамешрЬ [у а основан{е равно окружнос- 
ши большаго круга СаБдеть 


ее 


® 
Е ет ве: драНРДЕ СТИ 
;* Я и Е ЕСИ 


| 
ь 
% 
> 
. 
Г 
Е 
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Слблдст. Т. ИЗЬ шого жЬ видно, чшо поверь- 


хностшь опгр$3ка Шара стауЯ равна произведенТю окру> 
жноспги большаго круга шара умноженной высотою 
@: части шара. Также и поверьхносшь зоны е/Ёа 
равна произведеню, изЪ окружности большаго круга 
шара и высошы зоны 5%, : 


Сл5 дет. ТТ. Поверькноешь шара ›  вчешверо 
бол$е площади болышнато круга, Ибо площадь боль» 
шаго круга шарз, звна произведентю его дтаменра 
ед чешвершью окружности +, шо есшь == д’ м 243 
а поверьхность шара равна произведен1тю дТаметра 24 
или 0 окружносеп?!ю & шото жЬ большаго круга 
умноженнаго о шо есшь — Жк 24 по сему 9 хх 
вчешверо больше д% х 24, 


СлБдет. ПТ ИЗЬ перваго слёдешвтя 
видно, чшо поверьхности параллельныхБ 
частей шара осай и ой и проч. содержатся 
между собою какЪ ихЪ высошы #7 и 12.. 
Ибо поверьхноств ‘части шара 064й = 
& Х!!, а поверьхность части шара ой? == 
ХХ {2, посему жх: МХ #2 — М::2, дя 
ого чо произведёнте крайнихЪ хх #7х1% 
== произведен ю среднихБ хх 15 х1и. Сл$- 
довашельно оные члены пропорцтональны, 


49.9. ЗАДАЧА. По данному д?а метру 
пара а —000° сыскать ловерьхность 
онаго. 


РЬшШен. По дтамешру ар сыщи окруж- № 0т$ 
носшь большаго круга шара (256), кошо- Ф 
ую умножа  дтамешромЪ 4 получишь 299» 
ятребуемую поверьхность. 

ба шо 


Й 
! 
1 
Е 
} 
| 
| 
у 
| 


нмелареоеке ль оменры. че. 


ны ево ооииль ль ооо ти оао пез 
7 


| 
|. 
| 
| 
| 
} 
| 
р 
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| 
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\ 


шо есть. 
Х : 22 = 1000°: 5142°, 851””' == окруж. 
5140, 857”’Х 1000° = 3142857° ква. = 
повер. шар. 


Придавл. Есшвли будешЪ извфешна поверьхность 
шара, шо онаго дтамешрЪ ар сыщется слФдующимь 


образомБЬ: разд$ли поверьхность шара на четыр%: 


равныя часши, получишь илошадь круга дТаметоа 


ар (427); а по извфешной площади круга сыщи ^ 


аТамешрЪ @ (262). 


40.9. ТЕОРЕМА. Поверьхность отр$з- 
ка шара еар равна ллощади круга ко- 
его радтусъ хорда ае. 


Доказ. Ибо ( положа площадь круга радт- 
уса 12 =у, окружносшь его = р площадь 
круга радтуса =) будешЪ у: х = 
—_2 —2 
42: пе, а умножа предЪидущте члены чрезЬ 

—2 —х -Я 

4, будешЪ 4 : х == (442) йф : ве (ариф. 254); 

—-2 —2 
но 9: де — 48: ах 80), посему 4у: 
=0р: 45, по умноженТи жБ членовЪ витораго 
содержантя на окружность р, будетЪ 4у:х 
== а хр: 5х рз но ар хр = 4у = поверь- 
хносши шара (421)5 слБдовашелвно 45 Хр 
— 2 (Сариф. 248), шо есшь поверьхность 
отшрЪфзка шара гар (421) == площади круга 
радтуса де. 


450. ЗАДАЧА. По извебстной хорлЬ 
е ==120°, И вЫСОШБ а5 == 40° отр5зка 
тара ва, сыскать цёлую ловерьхность 
оной. РыШЕен. 


ИИА СИТИ ата уитердрзехи рижан зу пууртитинуитописттоари припруччтщи денис тт тов ео 


и -— 
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Рршен. РаздЪли еЁ надвЪ равныя части, ф 
сдзлай слЗдующую пропорцую, 15:6 =, ^. 
6х : 5р (12), сложи 45 сБ 5, сумма 6бу- 
дешЬ == дтамешру р... По дтамешру аё 
сыщи окружность большаго круга шара 
(256), умножь оную высошою 15, Полу- 
чишь певерьхность отр$зка шара едр (427 
пошомЪ по извфсшному дТтамешру еЁ сыс- 
кавЪ площадь круга, придай кЪ поверьхно- 
сши ошр5зка шара получишь желаемое. 


от: 


Числами. 


1209 
3 


40°==45. 120°— еЁ бо? сх. 
#9  Шег : р 
40° : 60°= 60°: 90°—= 5р 
40° 
130°-— дтамешт. 04, 
1:22 ==150° : 408°.57'’— окр.бол. кр. (256). 
4089, 5%” 
х 40° 


16542°.8о’’квад. = повер. ошр$з. шар. (429) 
—2 


Пупс ироричслотлыи оичиитие. 7 57 


пера ет 


Т20°Х 120°==14.4009°—= с} 

14: п — 14400°: 115140 287’ — площ, круг. 
165425. 8о/”. дтам, ер ( 261 }, 
т15 145. 087”. 


ри ити отчету рририития тур твое визе 


| 216571°, о8квад.-=нфлой повфр.ошр, шар.ера 
| ДРУГИМЪ ОБРАЗОМЪ 


По звЪсшной 45 ие; сыщи 4е (146), по- 
шомЬ сыщи площадь круга радфуса де, по- 
^учишь поверьхносшь отрёзка шара ва 

Е | (429) 


500. 
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(429), а придав КЪ оной площадь круга 
дтаметра р будеш лая поверьхносшь 
ошр5зка шара, 


СлБдст. Когда пана будешь поверь- 
хносшь ошр$зка шара едЁ и высоша их: шо 
дтамешфЬ ар сыщешся 5 ибо разд$ля поверБ- 
хносшь на высоту 45, часшное будешЪ —= 
окружносши большаго круга дтамешра ар, 
а по окружности онаго сыщешся дтаметрЬ 
@0. 

ЧТ. ЗАДАЧА. По изефстной хорд ер 
и высот 45 Лладающей на лоловину 
хорлы ‹}, сыскать цфлую поверьхность 
вырфзка шара ежи. 


Ршен. По предБидущей задачЪ сыскавЬ 
АТамешрР ар опр$дели поверьхность ошрЪз- 
ка шара еаГ, безЬ круга даметра еЁз по- 
томЪ сыскавши поверьхносшь конуса е[ 
(422): сложи сЪ поверьхноспИю ошр$зка, 
получишь ЦФЗлую поверьхносшь выр$зка 
шара, 


Придав. Дли свысканйя поверьхкности каждаго 
правильнаго шФла»у надлежишЪ прежде по изв$етному 
воку бпрёд$лишь площадь одной его стороны › а по» 
томЪ умножить оную на число стшоронЪ окружаю- 


жщихЪ оное шло, будешь имфть поверьхность онаго. 


О СОДЕРЖАНТИ ПОВЕРЬХНОСТЕЙ 
т$лъ. 
459... Олредёл. Подобныя т5ла называ- 
ющся щ», коихЪ вс сходешвенныя углы 
равны 


{ | 
{ 
у 
8 
$ 
# 
В 
| 
: 
у 
в 
| 


па и отт отиор ттииитеет 


оч „д 
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бавны и притомЪ ограничиваются равнымЪ 
числомЪ подобныхБ плоскосшей , коихЬ 
| сходственныя бока или ихЪ часши про- 
| поритональны. 


| 455. ТЕОРЕМА. ро лодоб- 
|  Нныхь конусовъ, содержатся между 
| собою какЪ квадраты сходственныхь 
|  бОковЪ 


Доказ. Пусть будутшЪ подобные конусы Мо14 
ар иаеЁ: по (положа окружносшь дтамешра ф. 
46 =, а окружность дтаметра а == у) $28 
| для подобтя конусовЪ 42 : Че =ас : 9329. 
| (04) == Я:У (248); по сему х у = 
а : 4е (ариф. 229), умножь предЪидуцие 
члены чрезЪ аб, а посл вау Зоя чрезЬ 4е» 


будетЪ арх х: 4х ур: а. (ариф. 255); 
попюмЪ раздБля члены перваго содержантТя 


афхх: 
на дв равныя часши, будешь 2 


ее ар: 42 Е ав шак- 


же 2 в. Е а ( ариФ. 245), посему 


—2 —2 —2 
вх Че ху РЕ де — ас : а: Но ны 


| 
| ие. 
| 
| 


есть поверьхносшь конуса пе, а —— == 
поверьхности конуса 46 (415), сл5до- 
вашельно поверьхносши подобныхЪ кону- 
совъ какЪ квадрашы сходсшвенныхЪ 6бо- 
ковЬ или дтамешровЪ основантя. 


СлБдет, Т. ИЗЪ шого` видно , чтшо в0- 
обще поверьхности какихЪ нибудь по-, 
с 4 доб- 


мик аи имннвочиявь ооо ори 
: ` 


ф. 
$52. квадраты ихЪ радтусовЬ или дтаметровЬ. 
Ибо 
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добныхЪ ш$лЪ ‚, содержашся между собою 
какЪ какЪ квадраты сходсшвенныхЪ бо- 
ковБ, Ибо дра подобные ш5ла имфющЬ вс$ 
ихЪЬ сходсшвенныяй стороны подобны, ко- 
ихЬ одинактя бока пропорцфональны (452), 
и площади ш$хЬ сторонЪ содержатся ме- 
жду собою какЪ квадраты сходсшвенныхьЬ 
боков (248), слФдовашельно и сумма 
сторонБ . По есшв поверьхноспь одного 
шла кЪ поверохносши другаго, какЪ квад- 
рашЪ бока одного, КЪ квадрашу сход- 
сшвеннаго бока другато пла. На примфрЪ 
поверьхнесшь прямой пирамиды и0е4 6бу- 


т. кр поверьхносши пирамиды Ем == 
’ = -8 
йе : или фе: ей. потому что изъ т 


добных»в треугольников? @фс : йо ый м 


или и: ой. (164), а умножа члены пер- 


ваго оО рЖАЕТя ых 3 будешЪ 344 : 316 
—© ры 


2 
=: Н-И: ой "С ариф. 252 ), шо есшь 
поверьхносшв пирамиды афса КЪ поверьх- 
—2 —2 —. 
ности пирамиды = 2: Е = фе : 51. 
Основанте жЬ и4с : Ии= Че: == зар: 36 
(ариф; 289), ен „З4Рс = ад : ЗН. = 


В = ке РЕ Или фе ов < ( ариф. 241), то 
естть, и ЦВлыя поверьхности пирамидьЬ (рс4 


и ем какЪ квадраты а бо- 
КоВЪ, 


СлБлСт. Поверъхности шаровЪ какь 


поверьхностей шфлБ 28: 


> 
Ибо (положа площадь большаго круга дта- 
мешра (= а площадь круга дтаметра ед 
2 


ит отутиниивелелу 


— 2? 

— )) х:у = 98:24 (266), а умножа 
предЪидуцие члены чрезъ 4 будешЪ 4х: 4у 
—® —2 —2 —2 —2? —2 
—00 : 64 Сариф. 232) или (ар) 1%: 1(е4 ) ео; 3, 
но 4х — поверьхносши шара дтамешра 
а, и 4 —= поверьхносши шара дтамешра 
е{ (221), слфдовашельно поверьхносши 
зпаровЪ какЬ квадраты радТусовЪ или д1а- 

мешровБ. 


454. ЗАДАЧА. Известна  цБлах 
ловерьхность конуса? ас == 1оо1т9°, 56’ ‹ 
и содержан!е наклоненнаго бока ар къ 
ламетру ас — 1:5 5 сыскать бокЪ ар, 
и шаметръ ис. 


РЬЫШЕН- положимЪ что конусЪ 4ер есть М№от& 
такой коего дтамешрЪ др == $ а ваклонен- ф.528 
ной. бокЪ 4 =1 частям. И шакЪ по 41а ь 29. 
мешру ‘ар, и наклоненному боку 4е надле- 
жишЪ сыскать Ц$лую поверъхноспть онаго 
(422)3 и для подобтя конусовЪ 46 и сей 
© 432) сазлашь слБ5дующую пропорцтю: 
ЦФлая поверьхносшь конуса аер содер- ^ 
жишся `кЪ поверьхносши даннаго конуса 


—2 -2 —$ 

афс какБ а: ае (453), 'Уйс будешВ = 
д1амешру ас, а наконець 3:1== 46 к 
наклоненнему боку ар, какЪ. явсшвуеп 
изЬ сл$дующаго примфра : 


СБ Сысканная 


Мог 
ф. 
29:. 


232 © соде ржан1и 


Сысканная по (422) цфлая повер. кон. {== 
40°. о4”. 


$ Х 5—9 — К 
40°.04”” : 100119, 56’ =—9: 22511°== площ. 
квад. дтам- ас. 
= | 

7225м° ==150° — 4с 


5:1 == 160° : 350 — наклонен. боку др, 


Прим5Ч. 'ТакимЪ образомЪ по извЪст- 
нымЪ поверьхностямЪ и содержантю бо- 
ковЪ , сыскивающся бока или данныя час- 
ши призьмЬ цилиндровЪ и прочая. 


455. ТЕОРЕМА. Поверьхность лря- 
маго цилиндра 4 кЪ ллощади основа- 
ня 4, какь высота 48 кЪ четверти 
дтамвтра 4}. 


„Доказ. ПоложимЪ чшо окружность 
круга д?амешра аР = у, Повефьхность ци- 
линдра будешЪ == 48 ху ( 415 )), а пло- 
щадь круга д1аметра ар = +4} ху ( 256 ) 
того ради будет @1ху: аГху== ав : зар 
Стя пропоритя спразедлива пошому › Чшо 
произведен1е крайнихЪ членовЪ зар х 41ху 
== произведензю среднихЪ хх 4 ху 
Сариф. 225 ). 


456. ТЕОРЕМА. Поверьхность лряма- 
го конуса ао КЪ площади основанйя ар, 
какъ наклоненной сокъ фо къ радтусу 6. 

Ддоказ, 
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Доказ. Положим окружносшь круга .ф, 
дтамешра ар =. Поверьхносшь конуса 298. 
ифо будешЪ —= 5% ху (422), а площадь 
| круга радтуса ре — 2 ХУ ( 256 ), по сей 

причин$ #69 Ху : 320 Хх уро: 0, причем 
произведенте крайнихЪ членовЪ =} х 0х 
у = произведен!ю среднихЪ 50 х фо ху 
(ариф. 29), слБдовательно пропорцЕя спра- 
ведлива ( ариф, 225). 


| Сл делт. ИЗЪ шого явешвуешЬ, чшо поверх“ 


ность прямато конуса $1), кошофаго кзклононной 
бокЪ @и —= АТ: мешру основанТя ар, вдвое больше 

своего основантя $ поелику наклоненной бокЪ а 6у- 
адешЬ вдвое больше радтуса” @#; сл$довашельно 
цФлая поверьхность пакога конуса вшрое больш® 
площади круга основан{я. 


<- 


4571. ТЕОРЕМА. Шфлая ловерьхность 
цилиндра ‹Г олисаннаго около шара 
КЬ ловерьхности онаго 3:2. 


Даказ. Ибо (положа площадь круга д1а- №18 
метра с4 или пр == х, поверьхносшь шара $. _ 
будешЪ — 41) поверьхносшвь цилиндра ср 555» 
безЪ основан?й содержишся кЪ площади 

круга х = се: ;с4 (455); но высоша се 
, вчетверо ‘больше хс4 по положеную, посему 
поверьхность нилиндра [с будешЪ == 4х 3 
а придавъ кЪ сей поверьхносши площадь 
круга дтамешра с4 и дтамешра ер по еспть 
2х, ЦБлая поверьхносшь цилиндра будетЬ 


—=6х5 слБдешвенно бх: 4х = 6:4 или 
$, 2. | 


Сл5дет 


зав ово в лье зы от -- 54 = 


яя жал 


заметных д дотйвия «оо тт дн ивоньл  дье 
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Сл® дет. ЦЪлая поверьхноешв цилиндра коего 


атаметрь оеновантя равенъ высошБ › вшестеро больше 
площади обнован1я ‚ поелику 6 — ЦВдой поверьх- 
носши › а площадь основанти — №. 


458. ТБОРЕМА, Поверьхность отр$зка ша- 
ра 211 къ поверьхности конуса С 85 немЪ 
влисанназо ‚ ках докЪ 0й кз радёусу бу. 


„Дохаз. Ибо ( положа площади кругоЕБ, радту- 

Ф" еа 6 = м, рад?уса еп == у, поверьхносшь конуса 

855, В =—2) М: У В к ЕЙ: 21 Х 61 (266 ),. шакже 

У: = 21: ВВ (436), а умножа члены одной про- 

пориТи на члены другой, вудешЪ № у: 12 = вй х вп 

*Х $1: 81 хат м АЙ (ариф. 243), пошомЪ раздФля 

члены перваго содержанТя ва у › втораго на рй хаи, 

будушЪ часшныя &: х ==2й: 21 (ариф. 240 ): но 

== поверьхности ошр$ака шара 81й (429) : слФд- 

ственно поверьхность ошрЪ$зка шара &1й кЪ поверьх= 
носпги конуса 8#2 или х какЪ 2й: ап. 


Сл дет. 


Поверьхность ошрфзка шара Кей /Ё 
вдвое 


поврьхности  равнобочнаго конуса >В] БЫ 
немЪ впиваннатго $ ибо шогда Кй вдвое Ёр. 


459. ТЕОРЕМА. Поверьхность шара 2 къ 


ка 
ЧВлой поверьхности равнодочного конуса 957 
охоло знара описаннаго, кахз 4: 9. 


—2 
посему ду = 


—— 


Дохаз. Понеже д" —= 24] (28) › 


—2 —2 -—0 РЯ —= 

4/› слФдствено Ё]: фе == 1: 4; но #: ре, т 
ее 

( 205 ), слБдешвенно ар да: 


также { положа пхохадь 
р — ях, 


3 Сариф. 250) : 
круга — дТаменгра 
площадь круга дтаметра 47 = у) 
—2? —2 

‚ ВудетьЬ ар : д’ = М: у а = 


$3 (ариф. 229) 5 
НО поверькноеть шара ичешверо больше большаго 


круга 


те о ме 


НИ 
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круга Х (427), а цфлая поверьхноейтв равнобочнаго 
конуса 47 вшрое больше площади круга у ‚ ел$до- 
вашельно си поверьхносши, шо вещь 4%: зу = 
14:3 3—4: 9 (ариф, 236), 


СлБдст. Т. Поверьхносшь конуса #8] впиеаннато 
8Ъ шарё, КЪ поверьхносши шара какЪ 9: 16. Ибо 


а 

Ё/: 46 = 3: 4(205), посему ( положа площадь круга 
дЧамешроз #] == 2, площадь круга дфамешра аб == 
й) хз: х = 3:4 (256) : но поверхность конуса [13 
вигрое больше площадн овнованфя 2, а поверьхносшьв 
шара вчешверо больше большаго круга д\аметра ар 
= 44; шого ради умножа предЪидущ1е члены чрезЪ 
3 а послФдущие чрезЬ 4, будешь 3% 3 4м ==3 #3 
4х 4-9: 16 (ариф. 236), шо есшь поверьхность 
конуса Ай] кКЬ поверьхносши шара какБ о: 16. 


Слфдст. ТТ. ЦЪлая поверьхносшь равнобочнато 


конуса Ёй/] вписаннаго ЕБ шарф, КЪ поверьхносши опи- 
санизго дуг какЪ 1:45 ибо для подоб1я оныхЪ, по. 
верьхность конуса Ай] кЪ поверьхносши конуса 9; == 


—2 —2 
Е : ди (433) или т: 4. 

440. ТЕОРЕМА. Ежели охоло шара аври 
олишетея цилиндр5, с и равнодочной 
конус 975; то поверьхностц сих трех 
т$ёлЪ, Фудут5 содержатся между во0ю 
ках -—— 4:6: 9. 

«Доказ. Ибо (опредФля поверьхноешь шада дише- 


рою _&» поверьхноешв цилиндра О, поверьхносшь 


конуса = К) 2:0 — 2:3 =—4:6 (437) В: „= 335 
9 : 4 (439)»› а умножа члены одной пропоря1фи члена- 
ми другой пропорции , будет А: 9% — 36: 24 
полтомЬ раздФля члены перваго содержантя на &,а вшо-= 
рато содержан1я на 4, часшное д: В — 6: 9; по 
5ей причин 4+ 2: О: К — +4: 6:5. 

, Сл$ дет. 


$. 


И 


чт оли 


ы 
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С л5деть ИЗЬ сего видно, чшо позерьхноеть опи- 


ваннаго цилиндра с^/ есть средняя пропорутональ- 
ига между поверьхносшю шара и поверьхносшйю 
описаннато конуса. 


д за о елены лисе писан росе зола 


О ИЗМФРЕННИ толСстоты Т$ЛЪ 


444. ОлрелБл. Величина шфла есть 
мЪспо или опредфленное просшрансшво 


` т5ломЪ заняшое, 


440. ТЕОРЕМА. Прямыя или накло- 
ненныя лризьмы и цилиндры имБю- 
ия равныя высоты и основан я тол- 
стотою равны. 


Доказ. Поелику толстоша каждаго изЬ 
сихь ШфлБ , сосшоишЪ изЪЬ шоликаго чис- 
ла безмфрно шонкихЪЬ параллельныхЪ и 
равныхЪ основантямЪ слоев 17, С кои 
почесшь можно за плоскосши( сколько ВБ 
ихЪ высошахЪ {Г имфешся шочекЪ, но 
высошы еГ между собою равны, слФдова- 
тельно и сумма слоевЪ каждаго шла, 
по есшь шолсшы ихЪ ‚, равны между со- 
бою. 


445. ТЕОРЕМА. Толстоты лрямыхъь 
и наклоненныхЬ лризьмЪ И цилин- 
ировбъ, имбющихь равную высоту, 


‘содержатся Между с060ю какь ихь 


основанная. 
докаю 


о рота иго рии ети трети кит т те 


пт тиенетсто око 


полспошы ШВЛЪ 28: 


Доказ, Ибо вЪ разсужденти одинакой вы- их 
еоты е/, каждое изЪ сихЪ шфлЬ им ешь 
одинакое число  равныхЪЬ  основантямЪ 
слоеёВ $ и шакЪ положа Чшо основанте .ф. 
призьмы 4&Г==4 , а основанте. её цилиндра 555. 
сеГ—В, изЬ коихЪ на прим. М втрое 
больше В, будешЪ каждой слой ий пер- ф. 
ваго, втрое больше каждаго слоя п 356, 
впораго ш5лаз шото ради и сумма слоевЪ | 
перваго тиЪла , по есть полспоша призьмы 
4е., втрое больше суммы слоев вВшо- 
раго ШБла ‚, шо есшь толстопы цилиндра 
сое} з по сему @е : свеГ = %:т, но Ч: В 
— 3:т по положентю ‚ сл5довательно и 
‚ е:с0р = Ч:В, шо есть шолсшоша 
призьмы 4 кЪ шолстошф цилиндра сое 
КакЪ основане 4 кЪ основанйю с}. 


Сутеев ттт 


3 СлЛБдСТ. "Того ради ежели вЬ куб 

’ или чешверосторонной призьмф и4е на- Фо 
пишепкя цилиндр исарз по будешъ 345. 
| шольстоша онаго кБ шолетюп 5 куба или 
призьмы , какЬ площадь основантя цилин- 

’ бра КЪ квадрашу Маметра ар: ‘но пло- 

| щадь круга основантя кЪ квадрату  дта- 

'’ Метра ар ‚ какЪ чешвершь окружносши 

'’ КБ дамешру, или по Архимедову содер- 
жаню п:14, а по Мецтеву 355: 458 
`(26т )з слвдовательно шолстоша цилин- 

дра кЬ шолстошв куба даю или призьмы 
около онаго описанной какЪ 11: 14 или 
355 : 452. 


| 444. 


$ 
1 
} 
| 
| 
1 
Н 
; 
Н 
| 


Ф. 
551° 
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444. ОлредБл. Для измърентя шЪлЬ, 
берушся шакже тифла опредфленной вели- 
чины за единицу какЪ по ‚ кубическая 
сажень , кудической футЪ, дюймь и проч. 


Прим5ч. Кубическая сажень есть кубЪ 
копораго каждое измфренте вБ длину, 


ширину и высошу по сажени. Кубической . 


фушЪ есшь кубЬ коего всБ5 шри измЪ- 
фентя по футу и проч. 


СлБ дет. ИЗЬ предРидущаго опредълентя 
и примфчантя ясно видимЬ, чшо шолсто- 
ша шла ВЪ. ео кубическихЬ фушЪ , 
должна заняшь "шакое пространство, ко- 
порое бы сошью кубическими фушами 
пючно было наполнено. 


445. ТЕОРЕМА. Толстота куба ара 
равна лроизведентю изЪ сока ар или «р 
самаго на сеся умноженнаго два раза. 


Доказ. ПоложимЪ чию кубЪ аЁ4е есть 
кубическая сажень, кошораго бокЪ {== ай 
раздълишся на %1 равныхЪ часшей, изЬ ко- 
ихЪ пусшь будешЪ 0 = 4 == чрезЪ 
почку 4 ио разофжЪЬ кубЪ плоскосплю ор 
параллельною основантю 4е или #4 3 ошс5- 
ченная часшь 064, будешЪ седьмая часшь 
куба ара. РаздЪли и бокЪ с4 на спюлько жБЬ 
равныхЬ частей чшо бы /с была —= $ с4, 
чрезЪ пючку й.разрёжБ плоскоспыю пара- 
лельною плоскосши ВР, будешЪ #46 потой 
же причин седьмая часть шбла 44, по 

| асшв 


2 
( 


ИНН 


иузанирири”"— >27 
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- есть 49 Я Часшь куба ир4е: такое жЪ дЪ- | 
лЪнте сдфлай на бокБ ре что бы была пс 
— = рс, и ежели ЧрезЪ шочку 7 плоскости ю 
параллельчою боку {4 перэсёчется кубЪ драе: . 
о тремя сими сфчентями ошдфлишся кубЪ, 
’ шо есть кубической фушЪ 7% седьмая часть 
'’ «шла 9р, 49 я часть шла 424 и 543я 
часть куба орде $ посему 543 куба рав- 
ныхЬ кубу 17214, наполняющЪ пространство 
куба (р425 слФдовашельно бокЪ куба Е 
умноженной самЪ собою два раза, шо есть 
4’ хт’хт == 49” х 1’ = 545''’ кубических 
футовЪ › равны тшолетошв куба пре. | 


ут 


Я ны 


Прим5ч. Подобными ефчентями можно найши дез 
’  сящую сотую и шысячную часшь шото же куба ар4е. 
Также сышешся сошая @ шысячная часть куба по 9 | 
шо есить десятиптысячная,у спошысячная и мидлтоннаяу 

Часшь всего куба абфе и дал5е, 


СлЬдст. ИзЪ сего явсшвуешЪ что росстй- 
ская кубическая сажень ВЪ разсужденти 
теометрическаго разд$лентя содержинтЬ 58 
себЪ тооо кубических Ь фуповр, фушЪЬ тоод 
кубическихЪ дюймовБ и шакЪ далъез вБ 
разсужденти жЪ упошребишельнаго разд$- 
лентя, содержишЪ * ХХ 1 == 545° куби- | 
ческихЬ фушовЬ, а кубической фушЪ 12 Хх 12° 
Х 12 —1128 кубическихЪ дюймовЪъ и проч. * 
ЗЕ. 446. 


* осей иричин$ шолсшошу куба означашь буз 

—3 
демЪ чрезЪ аб ‚› при чемь наддежишЬ выговойиБа1 8 
} кубЪ изЪ лини аб. 
Часть ТТ | | 


| 
| 
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446. ТЕОРЕМА. Толстота всякой 
лризьмы или цилиндра 4 равна лроиз-- 
ведению изЪ основатя А ивысоты ар. 


„Доказ. ПоложимЪ чшо изЬ высоты ар 
та сдфланЬ кубЪ ас : то вьЬ разсужденти одина- 
` —2 
кой высоты ай, будешЪ основанхе куба ар 
= 
или аф содержащься кЪ основантю цилиндра 
} : —зЗ 
й А, какЪ шолсшота куба =—а6 кЪ шолспош 8 
| ‚› цилиндра 4ар (443), шо есть аф: М ==а0: 
—3 
ха 
—2 
вр: 
442$ но И == площади основантя, ар == вы- 


сот$ цилиндра 4, слБдовашельно шолетюо* 
ша цилиндра 4 равна произведеню изъ 
| 
| 


— Их р — шолспошё цилиндра 


ПАРЕ НОЕ НАЯ ТИ НРЕР 


основанхя М и высошы ай. 


Сл5дот. ИЗЪ сего слфдуешЪ, когда пло- 
щади основантй двухБ призьмЪ или ци- 
линдровЬ будушЪ вЪ обрашномЪ содержанТи 
ихЪ высошЬ $ то оные шла толсшо- 
пюю равны. Ибо ( положа площадь осно- 

| Ф. вантя @сР призьмы 4 ==х, а площадь 
’ 355 круга дЧаметра ср цилиндра соеЁр == ) 6у- | 
| 556. дешЪ х : 2==са : е[, при чемЪ хх е/—= & хе | 
| 


(ариф. 222)3 пою есшь шолстоша призьмы 
4е — шолстош® цилиндра сбе{. 


| 

4471. ЗАДАЧА. По известному боку . 
| со ==250’ и высотВ ер==120’ лризьмы | 
@е › сыскать оной толстоту, р 


полспошы  ШЪЛЪ 301 

РЫШен. По извзешному боку сб быщи 

площадь пяп!угольника с06 ( 250), кото- 

рую умножа высопою вр получишь шол- 
стотшу призриы де ( 446 ). 

Числами. 
Сысканная по (250) площ. ‘пяшМуг. с0 == 
4550’’ квад. фупь 


288, 


| 


4250’’ — с 24 
_т2а, == её 


850 
$25 


т НАТ: ЕАН 


51 осоо””^кубич. фупь== шолеш. призьмы де, 
448. ЗАДАЧА. По извфстному д1а- 
метру ар == 60’ основайя и высотв 


Г = тоо’цидинадра аёе}, сыскать она- 
го толстоту. | 


ла а 


_ РЬшен. По даметру а сыщи площадь $, 
круга ‚ шо есшь площадь основанйя ци- 44, 
линдра, которую умножа высотою ар 
получишь шребуемую полсшошу, шо есть 


Сысканная по(256) площ. коуг. дтам. ар == 


| 2328’” квад, фупь 
2828*’ — плоск. круг. 
= 
282800’”’ куб. фут. === тол. цилин. афер 
449. ЗАДАЧА. Толстота цилиндра. 
асар, коего дтаметръ основантя ар ра- 


_ 66НЬ бЫСОТБ @ё извфстна 86895” › сыс* 
‚ мать даметрЪ др. 


| т РЫШен, 


датирует РИМ 
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РЫшШен. Сльлай слФдующую пропорцтю} 
тт: 14 или 355: 452 ‚ шакЬ шолсшота ци- 
545. линдра дса» КЪ тшолсшош куба дламешра 

0$ (4+3), котораго кубической корень \ 
будеш Ъ равенБ дзаметру ар, шо есшь 
= 
п: 14==86895”””: побог’”” — аЁ 
З 
УновБот == 48’ = дтаметр. пр. 

450. ТЕОРЕМА. Прямыя или накло- 
ненныя лирамиды и конусы имёющ!е 
равныя высоты и основантя ‚ толсто- 

пюю равны. 


„Доказ. Для изслЪдовантя сего, возмемь 

ф. ЗВЪ доказашельство пирамиду стоящую сЬ 
зо КоНусомЪ на одной плоскосши , коихЬ вы- 
"40. СОшШа ес исс равныя $ иежели предста- 
вимЪ себф чо оныя перес$чены плоско- 
сю 44 параллельною ихЪЬ основантямЪ : 

по сфченти 07й и рй будушЪ равны между 
собою, Ибо основанйе ис подобно сфчентю 

о7р и вс бока одной параллельны сход- 
сшвеннымЪ бокамЪ другой фигуры также 

х@ параллельна #1, посему шреугольникЪ 564 
подобен? ег, шреуголвникЪ 5ес подобенЪ #е[з 

чего длЯ 54: 2й — 56 : #—=0е : № (104), изЪ 
подобныхЬ же шреугольниковЪ сей и р — 
конуса сей, ве: }е — 04: и шакЪ для | 
равенсшва содержантй будешь 54: = — 


—2 — ВЕ, ПЕ , 
са: и 54: # = 54 р (ариф. 245), из 
2—2 


подобныхЪ же фигурб иС4: отв == 54: Ш | 
(265) = 


‘ 
с ПаИанЬРУГКЗПЗЯИДЕК ВСП рту ретро т ттт тай ^^... залениюх 


поте И ежь 


рава реа тетю, 


` 
ПАРИ роте о ттт д 


июлспюпит  ШБлЪ 295 


(265)5 а положа площадь круга дтамешра 
44 = и, площадь круга дламешра рй 


2 —2 
=, будешь м:5 ==04: #5 слвасш- 
венно по причин равенства содержантй 
йС@ : 071 — М :4%5 НО 164 = х по положе- 
нтю, посему 07} = 2. ТакимЪ же образомЪ 
докажешся ‚ равенсшво  всБхЬ прочихЪ 
соошвёшешвующихЪ слоевЪ оныхЪ шфлЬз 
сл5дешвенно пирамида дсеф сЪ конусомЪ 
дей имъющия равныя высоты, состояшЪ 
изЪ одного числа между соб6 равныхЪ и 
своимЬ  основантямЬ подобныхЬ слоевЪ, 
сл5довашельно шолсшошою равны, 


451. ТЕОРЕМА. Толстоты лрямыхЪ 
и ваклоненныхЪ лирамилдъ и конусовъ, 
имфющихьЬ равную высоту › содержат- 
ся между собою какь ихъ основаня, 


„Доказ. Ибо вЪ разсужденти равной высо- 
пты ес, каждое изЪ сих Ь шфлЬ имфешь 
равное число подобныхЪ основантямЪ сло- 
езБ. и тшакр положа что основанте №4 
пирамиды дер — 1, а основанте 11721 конуса 
пеё — х, площадь круга дТамешра ря =, 
будешЪ по предЪидушей пеорем$ каждой 
сходствующй слой 07}: $ —= И: жз шого 
ради. и сумма вс5ХЪ слоевЬ, шо есть шол- 
стоша пирамиды дер кЬ суммЪ всЪхЬ сло- 
евБ, шо есть кЪ шолсшопе конуса дед, 
какЪ основанте М к основан ю х (ариф.24т1). 


452. ТЕОРЕМА. Толспота всякой лира- 
миды 14, или конуса аеа ‚ равна лроиз- 
9 66.46- 
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ведентю изъ ллощади основаця и од- 
ной трети высоты 4е. 


Доказ. ПредетавимЪ себ что сл$ланЪ 
кубЪ [ип коего высоша рй == ДХ вдвое 
высоты 42 пирамиды ир4. шолстопта сего 
‚ куба будешЪ состояшь изЪ шести равныхЬ 
между собою пирамидЪ рис, Е и проч. 
коихЪ верьжи сообщаются ВЪ цфишр$ р, а 
основане каждой пирамиды есшь квадрат 
опредъляющей сторону куба {й или [0 (96); 
по сему высоша рд пирамиды рис = 10% 

== 10 = высошф 4е пирамиды 44 по по- 
ан. И шакЪ полстота куба Ёий 


—8 
будетЪ равна &х® хД = С или 2х 
ея 


246 Х 24. == 84е (445); посему шолсшо» 
= ине изЪ равныхЪ пирамидЪ ри [20= 


84е — 
5 

ина и Высоты ‘содержашся какЪ 
ихЪ основантя $ по —- причин® © х 


; но полешошы пирамидЬ имю- 


= =й или 24е Хх аде—4е, шо есть площадь 


- основантя пирамиды про кЪ площади осно: 


вантя (ср пирамиды ааФс, содержится какь 
полстоша — пирамиды де КЪ. Еее 


пирамиды а4фе (451), шо есть #0: её — 
а 


+“: а@фс, кошюрой шолешота по ‹умно- 
женти втораго члена шрешьимЪъ И 
рааАБля на > будешЪ == 16 х 


=. 44е —= ср х “* Сариф. 254): но ай 
еспть 


уоти 


бо ПО ея элект узи | 


шолсшошы шШБлЪ 295 
есть площадь основамя, и 4 — = высо» 
шы пирамиды 14, сл5довашельно пол- 


42 
стоша дер х "з пирамиды абс, равна про- 
изведентю изЪ основан1я и одной тре- 
ши высоты 4е. 


СлБАсть ИЗЬ сего ясно видно, что вся- 
кая призьма ар будешЪЬ вшрое больше 
пирамиды й0ср,  кошорая имфешъ сЪ 
оною равное основан{е аср и высошу 04, 
Ибо полсшоша призьмы аЁ равна произве- 
дентю, изЪ площади основантя аср высошою 
©4 умноженнаго 3 а шолсшоша пирамиды 
сесф равна произведентю шой же площади 
основантя дер, одною шрешью высоты с4 
умноженнаго $5 сл5довательно перьвое про- 
изведенте вшрое больше впораго, шо есщь 
шолсшоша призьмы втрое больше пирами- 
ды. ТожЪ должно разум5шь чию и ци- 
линарЬ афер будешЪ вшрое больше конуса 
4 имъющаго СЪ нимЪ равное основанте 
ср и высошу с4. 


455. ЗАДАЧА. По известному соку 
ар == 30’ основайя ас и наклоненно- 
му соку а4 — то’, трехсторонной ли- 
фамиды а4 , сыскать оной толстоту. 


РЫШЕН. По данному боку ар равносто- 
роннаго шреугольника пре сыщи радтусЪ 
4 (206), попомЪ по рамусу це 
и наклоненному боку 44 сыщи высоту 46 
(147 5% наконецьЬ сыскавЬ площадь рав- 

т но- 


545, 


544. 


54 


ре ото ит Е и ты 


ее еее: 


окиси 


ето митнтокево: 
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носшороннаго треугольника (с умножь 
оную чреёЬ одну шрешь высошьы @6, 
получишь желаемую шолсшошщту. 


Числами, 
10’хт0’—4900’—14 


| —? 900 „’ | 
$0’ Х30’==900°=4. = 500^= З4р == Ш 


—2 —2 -> 
4600’‘—и04—ие==4е. 


$. 
У+бод °— 6187 — 4е 
сысканная площ. А срс==538850”” квад. дюй. 
678/” 226” 


5 2%5то 
ее =, 
ето 
8.180 тоо“” тол, пир. 
дафс. 
Прим$ч. ТакимЪ же образомЪ обра- 


ЗоМЪ сыщешся шолсшоша всякой пирамиды. 


454. ЗАДАЧА, По иИз6ёстнымь , 
АТатетру  основанТя с4 = 60’ и накло- 
ненному боку в —1о0’ Лрямаго ко- 
Нуса ве@, сыскать онаго толетоту, 


Рёшен. По радтусу 0 и наклоненному 
ф. боку е сыщи высоту ое, (141), потомЪ 
$40. сыскавЬ площадь круга дТаметра иф, ум- 
ножь оную одною шретью высошы 063 
произведен1е будеш шребуемая шолсто- 

та конуса ое (449 )., шо есть 


ТОО’ 


шолстошы шфлЬ 29% 
№ 
100’Х100’=10000’==4е6. =? о — 144 — 11 


50507 — 900”° ==45 


2 ес. БВ. 
Это’ = 4е — ив = 66. 
> > 
У9тоо’‘—95°= еЕ. 
сысканная по (256) плош. круг. == 28287”. 
2828°Х 3’ `—89553 куб. фут. == шол. кон, йе4- 


СлЬдст. Ежели будешЪ извёсшна шол- 
споша конуса йе и высота ое, шо 1а- 
мешрЪ основантя и4 сыщешся $ ибо раз- 
для шолсшошу конуса 464, на одну 
треть высошы ое, часшное будетЪ равно 
площади круга дтаметра па, а по площа» 
ди онаго найдется дтаметоъ 44 С 252). 


455. ТЕОРЕМА. Плолцаль прямоугольника 
из двухБ каких нибудь линфй аб иат 


есть средняя площадь между квадратами ' 
т5хъЪ же линфя. 


\ 
Дохаз. Должно доказашь чшо ат: ат хат = 


а ф. 


ав х @т ; ат» справедливость сей пропорц?и видна 546. 
== 


изЪ шото ‚ чшо произведенте  крайнихЪ @2 х ат — 
—2 —2 
произведентю среднихЪ арх ар х ат х ат —а8 хат 


(ариф- 225). | ме. 


456. ЗАДАЧА. сыскать среднюю зеометри- 
ческую площадь между двух каких ни- 
будь правильных многоугольников имбк- 2. 
ацихЪ одно число доковъ. 


Рьшен, Сдфлай прямоугольникЪ #2, кошораго Ф. 
бы основан1е т › выдо равно окружности правильна- 3 4:6, 


т 5 | о 
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то многоутольника 6, а высоша @8 равна половин 
высошы /® подобнаго многоугольника 42]; шо оной 
прямоугольникЪ будешь желаемая средняя площадь 
между показанныхЪ многоутольникоЕБ. 


„Доказ. Когда положимЪ чшо окружноешь много» 
Утольника {2 равная @т— Х, высоша пр == у» 
окружносшь многоугольника 4/ = ®, а высоша 
7№ = <, высоша @8 прямоугольника вт = #; шо 
будешЪ Х : И2=И {2 (248); причем ххо-= ху 
(ариф. 222)» площадь же многоугольника бет хх у» 
площадь многоугольника 0е/ = Оха (249), а 
площадь прямоугольника 175 — 1 хх Х (133); шого 


ради будеш з Ххуз Ех 2 = ха: „ока; 
ибо произведен!е крайних и ких равно про- 


изведен!ю среднихЪ ея > , пошому что 2 ху 


—Жхо докажешся изЬ предписанной пропорцти, 
их -—-Яхх; слфдовашельно прямоуголькикЪ 718 
есть средняя геометрическая площадь между пра» 
вильными многоугольниками (Ё и 42]. 
у $ 
Сл5дет. ТзкииЬ же образомЪ сышешся средняя 

площадь между двухЪ круговЬ; ибо круги ни что 
иное, какЪ правильные многоугольники имфюще 
безконечное число бокоЕЪ, И шакЪ ддя сыскан1я сред». 
ней площади числами, должно окружноешь одного 

миогоугольника, умножишь половиною перпенднку» 

лярз ошЪ ценшра другаго многоугольника; а для 

еыскантя средней площади между двухЪ крутовЬ, 
окружность одного подовиною радтуса другаго 
круга. 


45{. ЛЕММА- Разность двухЪ кубов ейефе 
"и АРТ, равна тремЪ призьмамЪ . изЪ коих5 
оеноване перзой жвадратЪ дока Фольшало 
Ку0%} друюй, оенованёе прямоузольнихвБ 


соб1пазлен- 


пениса ри 


ети учезучитечучентт 


ето о породиеерч тррероиутипртичвертт тии ттрт тет 


полсшошы  ПБАЬ 299 


воставленной из5 90ковЪ Флышаго и мень- 
зпазо хубаз третёй, основан#е квадрат 
сока меньлназо куда, а высота каждой изЪ 
сих$ призьмЪ равна разноети в0козЪ  тБхъ 
же худовъ, 


„Дохаз. ПодожимЬ чшо изЁ куба её вырфзать 


должно кубЪ АР/Ё, коего вокЪ К =; шоге 
Рзди чрезЪ шочку №, разр жЪ кубБ ее плоскоспю 
параллельною его сшоронЪф @в или 4е, отшсебченная 
чаешь 25 вудешЪ призьма › кошорой основан?е арйе 
<—— квадрату бока 46 большаго куба, а высота Е 
#7 — 1 Ё == разносши боковЬ большаго и меньшага 
куба. ЧрезЪ шочку ] остаршее шФло 72 < разрЪжЬ 
плоскосштю 2174 параллельною ешорон$ {у или (% ; 
ошефченная часшь #721 вудешЪ призьма , имфющая 
основанТе прямоугодьникЪ 107] составленной изЬ 
бока /7 = е/ большагб куба, и бока 1/ меньшаго 
куба › а высошу [# = Я —/1 = == разно?- 

ти бокоЕЬ обоихЪ кубов; и ежеди чрезЪ почку р 
оставшее шло 4/4 разрфжешся плоскосшЁю па» 
радлельною сшорон$ #] меньшаго куба; шо ошд%- 
лишся призьма од т4 › кошорой основан?е ой? еспть 
квадрашЪ бока меньшаго куба, а высота Яр —17— 
Гр ей - пр разносши бокоЕЪ та хЪ же кубовЪ; 


слфдовательно сумиз сихЪ шрехЪ призьмЪ, равна 
разности двухЪ кубовЬ е4ае и Крт. И шакЪ есшь- 
ли положимЪ чшо большато кубз бокЪ = х, мень- 
нато куба /— %, разность бокоёЪ сихЪ кубокЬ 
её — е^— Р=—х —3: шо будешЪ толешоша пер- 


—9 с 
вой призьмы егуе = Хх (х— 3), шолешощя 


другой 2791 = ххох (Х— 2), шолешоша шреттй 


2е 

призвмы отд = % х(х—2)з ноихЬ сумма вообще 
р. : == 

равна Хх (Х—з)+Ххох (2) +3х (Х—2) 


54. 


о ирриеивосиет бы жны 


500 О изм5ренти 


—2 —2 -3 -в 
= (ххх х(Х—2)—Х— 4, шоесшь рав- 
на разности кубовЪ в4ве и Ёр/н. 


458. ТЕОРЕМА. Толстота отр$5зной пира- 
миды асе равна произведенгю , из5 суммы 
плоскостей двух кзадралтов$ ас иеб 65 
среднею зеометрическою плоскостью между 


тфх5 же квадратов и одной трети вы- 
соты 1%, 


„Доказ. Продолжи бокЪ @е и ось 2, ком взаимно 


ф перес$кушся ЕЪ шочк$ и, проведи 2] параллельно оси 
эт АТ, вудешЬ шреугольникЪ 461 подобенЪ е/, посему 


положа бокЪ @р — х, 6окЪ г/^ — &, высошу №2 == 
её] — у ; будешь № : х — 22 : 2К или Пьих —2: 
я сша йуш:м, пан д 5: — 


(41 —П) а]: еЁ; вЪ разсуждени жЬ подобсшва шре- 
угольниковЬ @е/ , а и еЁп › будешЪ а/ : &=у:2т 
и @] еЁ==у: Ёп (104); по сему для равенства 
вихЪ содержантй СЪ первыми будешЪ х — 2: Х=у 


КЪ высошФ #8, кошорая по умноженти виораго чде- 


== --- —- от. = ее ры Е... 54: о ЕЕЕЕЫ, 
ВАР ИЕЧСОВДЬРВЕЗИЬ Н Весс сненноттнии ета И реиь-ы а 
а ечдрны 
пой ооо ну чьнт 


м хх . 

на шрешьимЪ и разд$ля на первой будешЪ — Е - 
== 

также “—2:2==у кЪЬ высош$ Ай, которая вЪ 


семь случаВ будешЪ равна Е 


—_2 
площадь квадраша 42 = Х› одною трешкю высоты 2%, 


И шакЪ умножа 


— 


ху ть ие ЭН. 
то есшь чрез ”-—^ > произведе Ея ; 
се Уз а бе 


ых . 
| хху т 
|| дешь = равно шолсшош$ пирамиды 41 | 
—2 
| (452). А умножа площадь квадраша ес —42, одною 
{ хх м 
Г мретью высоты Аи шо есть чрезЪ— = 3 › произве- 

# 

денте 


кристи риа тт" пит 


рт Ву реек тонет" 


ея леоиеЧЕЬКИ 


ры 


} 
Ё 
— 
|4 


ии; 


пюлспошы шфлЬ От 


яме: 


ях Ай, 
денте 2 а ры Аз равно шолетош$ пи-- 
ве да 


рамиды еёй; колюрую вычшя изЪ шолсшошы первой, 
осшанешся шодсшоша опЕзной иирамиды (ве — 


—3 —3 ыы, 

яху—2ху -— ^-3 и. й 

ть ны —. ; но по предЪи ей 
(^—2) 3 (=) 8 РАЗА 


—8 —3 —2 —2 
лемм$. хз (х+охйнох( - 3, 
а по разд$лен?и об$ихЪ количесшвЪ на № — <, часш- 
2 8 


®—< ее: о у 

ное —— будеш — * +4 х м +3; по сей при-. 

— *; в 

Е: ь 

я —< —2 == 

ин —— у — тя 
Ч ах з = С Х+хха +2) х# 
шолстош$ отр$зной пирамиды (ариф.35 ); но Ххз 
—2 —2 


еетть средняя площадь между Х и.%, шо есшь между 
квад рашами бока ар и 2 455 )э сл довашельно 
лполсшотта ошрФзной пирамиды 06852 , равна произве- 
дентю изЪ суммы илощадей двухБ квадратшоБЪ @ м 
ег СЪ среднею площадью между сихЪ квадратовЪ э 
умноженной одною шрешью высошы. 1%. 


Слфдст. ТакимЪ же образомЪ докажешея › что 


тодсшоша всякой ошр$Фзной пирамиды, равна про- 
азведентю суммы плоскосшей большаго и меньшаго 
оснорантя сЬ среднею площадью между оными, одною 


_ шренью ея высоты умноженной, 


459. ЗАДАЧА. ВЪ лрямостоящей от- 
Ф$зной лирамидБ асое, дано сольшаго 
квадрата соку а4 = 80’,  меньшаго 
— 20°, наклоненному воку ве == 120’ 
сыскать толстоту оной. 


РБшен. Продолжи бокЪ 4, и ось # 
пока пересвкушся вЪ #, проведи е/ парал- 
лельно 


1 


оо от томом 


02 О изм5ренй 


лельно оси 1, сыщи дтогональ ас квадра- 
та 4рс@, раздфли оную на дв$ равныя 
части, часшное будешЪ == 47. РавнымЪ 
образомЪ сыщегся и её, вычши её —= И 
изрР 17, осшанешся и/- ВЪ прямоугольно мЪ 
треугольникВ ае/ сыщи #/ (147), попкмЪБ 
для подобныхЬ шреугольииковЪ де/, еЁй, 
и 011 сдвлай слфдующую пропорцтю : какь 
разность 4/ кЪ высошВ е/, шакЪ её будешь 
содержатся кВ высот #725 шакЪ же (/:е/ 
— (47 КЪ высошф 19. По извфешной пло- 

щади основантя сохр и высот #7 свици 
шолсшошу пирамиды сс, равнымЪ образом Ъ 
и толстошу пирамиды асп (45%) 3 напослЪ-. 
докр вычшя тшолспюпгу пирамиды ебп изЬ 
шолстошы пирамиды (сей, осшатшокЪ бу- 

дешъЪ шребуемая полстопа ошрЪзной пира- 

миды 1с96ь 


Или выскавЪ среднюю геомешрическую 
площадь между основантями пирамиды и 
сложа оную СБ основантями вВм5ешБ, ум- 
ножБ сумму сихБ плоскосшей одною 
шрешью высоты &, получишь шолешошу. 
отрёзной пирамиды сое (458), 

: Числами. 
—* 
30077 Х $80077 == 640000’” — 04. 
—_$ 
640000 Х 8$ —1280000'7 = ас 
7':28о0000”” — изи” = ис. 
изг’ ; 
—з- == 56577 == 246 == 0% 


эоо”” 


шолсшошы шёлЬ 50$ 


—_—3 

2009’’ Х 2007” == 400909”” — ей 
я". 
40000”” Х 2 == 80060”” — 


282/" 
И 00с0”” — 288’ = 1. — = 155 
7 р’ 
565” — 11. — ей. 
14т/” —ей=Д. 
4247 = 


—® 
12007’ Х 1200/’’== 14400007 = пе 


55$ 
424’/Х 424’ — 17191167 — 4/ 
—-2 —2 -% 
1260224 "—16— 1/ = е/ 


— 


71260224’ ше 8 $ ный. 


р: д =: 
771. е 424’: 1122’’/—141”/; 51572 В 
х 97 
п то = з РП. 
0 о 
71. е 424”: п22’’— 5657”: 1495/’— а 
те - 


—= 498^^— 5 1. 
_ 640000” Х 498 == 3187200007”= ад хзт 
— шолс, пир Чст 


4090007” Х 1247’ —= 4960000'" = г" Х 

—= шоле. пир. 657. . 
тю — 49600007” = 5157600007" = 
пол. опрЪ. пир, 4с9е. 


Или 
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Или 


. —2 
} ; ` 
| 800””Х800’’== 640000””== @4 
| с 59$ 
| 200”’Х200/^ == 40000’”==ей 
] ; 
| 800”^Х200”^== 16 оооо’”==а4ажей== сре. гео.пл. 
} 


$40000” сумма плоскостей 


тэг. : 
В За 


: 53560000 


5880000 
2520000 


514160000 = Шол отр. пир. асве. 


верьн$е перваго, для шого» чшо вЬ первомЪ рфшенти 
при извлеченти радиксовЪ и прочихЪЬ вычисленти 5 
много выпускаешся дробей , слФдовательно вЬ пер- 
вомЬ случаБ и шолсшоша пирамиды опредфляется 
меньше нежели должно 


460. ТЕОРЕМА. Толстота прямазо отр$з- | 
назо конуса афЦе. равна произведенгю изЪ 
суммы ллощадей двухЪ крузо65 аби г с$ 
| среднею зеометрическою площадью между | 
| сихБ круг08$ ‚ одною третью оси 1 умно- | 
| женной. 


| 
| 
| 
| С ПримБч. С1е послФднее р$5шенфе сокращеннфе и 
| 
| 
| 


Доказ. Продолжи бокЪ 4 и ось ЗК. кои взаимно 
пересФкушся ВЪ шочкЪ й, проведи 61 параллельно 

ы боку 4$, вудлушЪ шреутольники псть афй и сай подо- 
29-. бны $ чего ради положа д1аметрЪ ар — х, 24 == % 
065 2 — (/^— 2; будешь ат — х—у: м =% 
ЖЪ высот 2й, которая по умноженти вшораго члена 
| Е треть 


ие етиТ орт рить Цы 


пи ити = 


от чи змия еучида 


ется 


пыли иврит 


дик 


печени я тори 


шолстошы шёл ` *05 


Е | сх 
шретьимЪ и раздФля на первой будешЪ = 


также х — у: у—2: ее — и. Умножь площадь 


тт 
круга д1аметра @бу то ебшь „— одною шрешью вые 
—2 
, м „о 
соты 2й › щб есть чрезЪ = эпроизведенте —— х 
(х—у3 ее 


—3 
ях< а < %х у 
(—у)3 14 (х—9) 


нуса @0й ; шакже умножа площадь круга д?аметоз 
—2 


„будить равно шолешот кое 


и 1} 
(1, шо есть — одною шрешью высоты Ёй по есть 


—$Ф в 
ее. >< а 9х 
чрезЪ у.» произведенте - хи: = 18х а 


будешЪ ‘равно шолсшош” конуса с $ которую вы- 
чшя изЬ перваго , останется шолсшоша ошр$знаго 


—8 =—3 
а тх. 9 ХХ 
ды д м 61 -— 1 
конуса абс — Вх у)3 14 (х—9)3з — 14-Х 
—3—3 лы: 
у. д. А —у < 
х- 3 по предфЪидущей же шеоремЪ 
х—ч 5 р щ | р х—у Хз 
—в —8 
ое —2 я —9 а 
— х 11 х о бабрадь 
(х +м.у чу) кз? по сему 14 хи З 
== —2 [=> => 
11 Е 2: 6. 11 < — 
зд * + = у) хз = (д + ны в Е — 


их 
шолсшош$ конуса 44; но р. есть средняя гео» 


мет | 
о ая площадь между авухЪ  круговЬ 


т 
тд й о (456); слБдовашельно шодешоша ошр®з» 


наго конуса 4645 — произведеню изЪ суммы пло- 
щадей двухЬ кругоёЬ аб и (4 сЪ среднею геоме 
трическою площадью между шШЪхЬ же круговЪ на 
едну шрешь высопры 22. 


Часть ТТ ВЯ у 46т. 
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461. ЗАДАЧА. ВЪ лрямомь отр5Бз- 
номЪ конусБ абс4, ло извфстнымЪ д1а- 
метрамъ меньшаго с4—?о’, болышаго 
круга ср — 50’ И высоть &! == 180’, сыс- 
кать онаго толстоту. 


РЫЬшен. Продолжи ось 1 и бок дс ко- 
нуса ар пока пересфкушся ВЪ шочк® #, 
проведи сЁ параллельно оси {А и с парал 
лельно (4. ДТамешов. с4 вычши изЬ ар, 
осшанешся 477. Для подобныхВ. шреугольв- 
никовЬ 4161, 4 и с4й сдфлай посылку , 
какЬ разность 47 содержится кБ высопт В 
СГ, пакЪ дтаметрЪ 42 КЬ высош5 #5 шак- 
же И : (К==с4: къ высот К, пошомЪ 
‚сьыищи шолсшошу конуса ай, и тшолсшошу 
конуса с41 (454); вычшя послБднюю изЬ 
первой шолспюшы, получишь шребуемую 
шолспюшу опр$знаго конуса дрса.: 


Или по извфстнымЪ дтамешрамЪ с4 и а# 
сыщи среднюю ‘теомешрическую площадь 
между двухЪ круговЪ, сложа оныя площа- 
ди вм5сшБ ‚, умножь сумму сихЬ плоско- 
стей одною шрешью оси 47, произведенте 
будешЪ равно шолсшошБ ошр$знаго конуса 


арса. 
Числами. 


50’ — ар ВО ДЕ = 5 
20’ —: с4 == А. 


В = 017%. 


ап 


. 
овес ерриореогте тут У тритеуеотедрт у ТУР 


| 
Е 
Е 


полепюшы  ШВЛЪ Зо 
ати : == ар: М. 


50’: 180’ =50’ ; $007 —= #4. 552 — 100'= 111 


| 50” : 180’ == 20’:120’== #Ё. 129 — 40’ = 2 [Ё 
14: и: == (507 Х 50’) 2500°' :1964”’ = площ. 
круг. дла. аб. 
14: ДГ = (20’ Х_20’) 400” 15147” == площ. 
круг. дга. с4ь 
19647” Х 1о0’—196400’”^^= шолст. кон. дари. 
| 514’ Х 40’— 125607” =— шолсш. кон. сай. 


185840—шолс. ошр. кон. ир4с. 
Или 


1 : 22 = 50’: 151 окруж, кр. дтам. ай 
‚До АР —-л [е) — <’ — 
О 


ИНЫЕ" 


*85=—сред. гео. пло. (456). 
1964— пл. крг. дам. ар 
_814—= пл. круг. дам. с4 

5063” == сСУММЪ, 


185180'’’’=тол.ошр.кон.арас 

вфрн$5е перваго о5шентя. | 
469. ТЕОРЕМА. Толстота тара аа, 
„равна лроизведентю ‚ его поверьхности 
одною третью ра дтуса 9с умноженной, 


иж тер еочеере 


’ . 0Каз. Ибо шарЪ можно признавать за ф. 
| ЧИБло составленное изЪ неисчетнаго числа род, 


о” равныхЪ 


508 О измфренти 


равныхЪ безмрно м5лкихЪ пирамидЪ, какЪ | 
на прим. сх), коихЪ верьхи сообщающся вЪ | 
ценшр5 шара с, и всякая пючка поверьхно- 
сши шара есить основан1е пирамиды *, посему | 
радтусЪ шара можно почитать безь чув- | 
сшвишельной погршнссши общею ихЬ | 
высопюю : но какЪ число сихЬ пирамидЪ | 
равно числу шоЧэкЪ ‘составляющихЪ по- | 
верьхносшь шара шого ради шолсшота 
- онаго равна сумм$ шолсшоп?Ъ всБхЪ шБхЪ 
пирамидБ, шолспюша жЬ каждой изБ 
сихЬ пирамидБ равна произведентю ея 
осноРантя одною шрешью радтуса шара 
умноженнаго, слБдовательно и сумма ихЪ 
Е ттолспюшЪЬ ,‚ шо есшь шолспюта шара, 
равна произведентю из суммы ихБ осно- 
вантй , шо есть поверьхности шара одною 
третью радтуса су == 4с умноженной. 


ориентир: 


СлБдст. Т. Толсшоша шара равна про- | 
изведентю изЪ площади болыпаго круга 
шара чрезЬ дв шреши дфамешра 44. Ибо 
( положа площадь круга дамештра 4 =2) 
‘поверь- | 
Ес ыы 

® ВБ разсужден?и правильносши еферической фи- 

туры ; можно ш$ шочни или мнимыя основан я пирз- 

\ мидЪ полаташь за правильные многоугольники безмЪр® 
но малые; между собою равные, кои должны бышь или 
равноспоронные треугольники, либо квадрашь или 
шесшФугольники ; ибо шолько шаковые правильные 
иногоугольники могушЪ имфшь своихЪ боковЪ по два. 

общими не осшавляя вЬ вомкнуп{и никакой полосе 

в ши (410). 


Иевтитекомитоит сиди 


я 


трази т 


ет 


тозтокт 


шолсшошы ША ^ 509` 


’  мовервхноств шара будешЪ. = 4% (427), 
которую умножа чрезЪ +4 или 10р, произ- 
зеден!е по предЪ идущей шеоремЪ будешЪ 

| = ‚= —5х* ир = шолсшош шара, 


Сл дет. ТТ. Толетоша шара равна толстот8 
пирамиды или конуса» коего ‘основан1е равно поверв- 
р хносши а высошз радтусу шара. Также равна тол 

стош$ пирамиды или конуса коего основан1е — пло- 
щади большаго круга, а высоша вдвое: д1амешра 
шзра @6. 


Чая 


СлБдет. ИТЛ. Толсшоша цилиндра се/4 0.18 
около шара описаннаго, кЬ пюлспош $ онаго ф. 
какЪ 5:2. Ибо изЪ перваго слЪдстивтя видно я 
что шолсшоша шара = арх: но кругЬ 
дтамештра ар == кругу д!аметра с@==423 
пюго ради шолстоша цилиндра есар == 
2х(аРар (446), слЪъдовательно толсшоша 
описаннаго цилиндра кр шолсшош$ шара, 

какБ сх р: ржа =т: <= 5:2 
или б: 4 (ариф. 223). 


СлБдст. ТУ. ИЗЬ посл5дняго слФдешвфя видно 
чщо шодстота’ шара ==? описзннаго цилиндра се/И. 


Сл дет. \. Толстоша шара вдвое полетоты 
конуса с имфющаго основанте равно площади боль- 
шато круга или основан!ю описаннато пилиндра, а’ 
высоту равну д?таметру шогожЬ шара или высош$ 
цилиндра се/]. Ибо конусЪ см есшь одна шрешь 
онисакиаго цилиндра (6/4; по сей причин шолстоша, 
конуса (4 кКЪ шолешопВ цилиндра 66/4 какЪ 1:3; 


у 3 : Но 


трата ттт 


ем 


тиви иль 


это о изм$рен1и 


нара дТаметра 46, «Ъ шолетошЪ конуса (в = 2:1 
(аоиф. 25с). й 


465. ЗАДАЧА. По д4аметру 14 = о’, 
сыскать толстоту шара 164. 


№15  МРЫШЕН. По дтамешру 14 сыщи поверъ- 


ф. 
299. 


зоо. 


ность шара (428), умножь оную чрезЪ 
.- садтуса 45 или сыскавЬ площадь круга 
дтаметра 14 умножь оную двумя шрешьми 
дтамешра 47, получишь требуемую шол- 
стопту шара, по есть 

—2 
80° Х 80* —= 6400*/— 24. 
14 : 11 — 64007”': 5028”’== площ. кр. Ата. 14. 
5028^‘ Х 4 — 20п127’= поверьх. шара. 
Е, ЕСД. Ш ВСЙ‹ 


201127‘ Х *2' —= 268160*^” — шол. шар. ас. 


464. ЗАДАЧА. По данной хора вр 
= 80°, радфусу в = 50'5 сыскать 
а (сектора) вырёзка шара а} 


РЫшен. РаздЪли хорду Г пополамЪ. ВЪ 
прямоугольномр  шреугольник$ ез© сыщи 
52 (147 )5 вычши оную ИЗЪ радтуса @%, 
получишь высоту 453 пошомЪ сыскавЪ 
поверьхносшь ошрфзка шара ее (430), 
умножь оную одною шрешью радтуса е® 
или 12, получишь шомешошу вырЪфзка ша* 


ра да. 


Числами 


но шолешота шара д1амепгра 9$, кЪ шолетош ци 
линдрз Я кзкЪ 2: 3» слФдовашельно шолстоша 


орет оетя ЕСИ: ТИТ ОЛ РСИ 


| 
| 
| 


ии тех 


| 
: 


шолсшошы птБлЪ ЗИ 


2 Числами 
-— == 40’ = Её == ег. 
—3 


во. Х 50’ — 529 — 25 
—2 
5” 40’ —=1600^ — 65» 
а —2 
бое 
Убос”^==й0 == 32. 56° 22 Ей 


Зо 
50/Х 2=100’=дТа, ар. 20’—4%—52==45. 
1: 22—00’: 314’ == окру. круг. дам ад. 
05—85 | 


6285 ’—= повер. част. шар. е{л. 
62807’ Х °2’ —104666”/’ — шолс. вырЪз. е}и. 


Аоказ. Понеже вырфзокЪ шара еа[& 
равно какЪ и шарЬ соспоишБ изЪ неис- 
чешнаго числа пирамидБ, коихЪ верьхи 
сходятся ВБ ценшр$ 2 и основанте каж- 
дой есшь шочка поверьхносши часши ша- 
ра, а радтусЪ 15 общая высота сихЬ 
пирамид Ь > по сему толсптоша вырЪ2ка шара 
равна суммв шолспошЪ всЪхЪ пирамидЪ 
составляющихЬ оное ш$ло 3 но шолетшота 
каждой пирамилы равна произведентю ея 
основантя одною шрешью радтуса 42 умно- 
женнаго $ слФдовашельно сумма сихЪЬ шолхс- 
попЪ , шо есть шолстоша вырфзка шара, 
равна произвелентю изЪ суммы ихЬ осно- 
ваний, шо есть поверьхносши’ ошр$ака 
пара умноженной одною шрешью радту- 
са п, 


у 4 Сл5 дет. 


ОТ. 


$. 


50т. 
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я х 
Сл дезт. ИЗЪ сеговидно что шолсешоша выр%з- 


на шара — конусу коего площадь основан1я —= пло» 
щади круга дтамешра ед, а высота радтусу $ ибо 
крутБ её = поверьхносши отшр$зка шара. 


465. ЗАДАЧА. По извебстной хорд 
еГ —= 807 И бЫСОТБ 15 —=20'’, сыскать 
толетоту отрфзка Шара дез}: 


Р‚шен. Хорду еЁ раздфли на двБ рав- 
ныя части. ВЪ прямоугольном шре- 
угольник$ 05е сыскавши площадь квадра- 
ша дтогонали де ( 144) раздБли оную 
на высоту 45, получишь дтамешрЬ ар, по-_ 
помЪ умножь площадь квадрата лини 
ие чрезЬ 4, произведенте будешЪБ равно 
площади квадраша дТамешра 60, сдФфлай 


—% 
слвдующшую пропорцтюз 14: и = 0: кВ 
плоцтади круга дТаметра ое ( 261) ‚ кошо- 
рая будешЪ равна поверьхносши ошрЪзка 
шараз умножь стю площадь одною прешью 
радтуса 4% , получишь полстоту выр%зка 
ие2}рз попюмЪ вычши высошу ах изБ ра- 
дтуса (2, осшанепся высоша 52 конуса 
2» напослфдокр по извфсшной высот 
52 и дтаметшру основан1я Г, сыскавЬ 
тполстоту конуса 65 (454), < вычиши 
оную изЪ шолстошы выр%зка шара дер, 
останется требуемая шолсшоша ошръз- 
ка шара. 


Числами 
12° == 40’ == 
$0’ 


шолешошьы  шШБлЪ 

— @ 

40’ Х 40’ — 1600’ == е5 

—2 
20’Х 207 — 400” = 45 ко 
. —2 —® —2 
2000/^ — ду == ет ае 
ная. | 
2000 


аа НИ ДМ 
ООО" ЕО 50 Й: 


1 


515 


—2 —2 
2009”^Ж4—80007” — 4ае — бе. 


14; п == 8000’ ': 6285”? == плос. кру. АТа- ег 
— поверьх. ошрЪ. шар. деф. 
62557’ — поверьх. часи. шар. пер 
50° = 1; 


5) 514250 (104% 50/’^— толспт, выр. шар. де2}. 
‚бб 1—5 52 — ВЫС. 
с“ ‚ _Кои. ей. 
30’ Х8о’— 6400” еЁ 
14 : п == 6400’: 5028”/— пл. кр. Аа. её 
5028””Х_°5 = 50280/”” = шолс. кон, е2}{ 
1041507”” == толс. выр$з. дер 
50230 — Шолсш. кон. > 


544то == толе. ошрёз. шара аез{. 


4.66. ЗАДАЧА. По данным д?2аметрамз 
@6› г4 параллельных хкру:0в5 и высот в 
еЁ = ай, сыскать зтолстотту части ша» 
ра саба. 


’Р5шен. и Дохаз. рад1усЬ @е вычши изЬ ра 
} ‚ ЯТуса г], осшанешся (8, и (4—8 —е4. ВЪ шоре- 
| утольник$ ав по извфсшной ар и 84 сыщется а ь "02. 
} 8 ВЬ прямоугодьномЪ треугольник$ 486 по изв$еш- 
ной @в и 65 найдешся @с (146); пошомЪ выщи ра- 
дтусЪь круга @й описаннаго около шреугольника с Я 
\ чрез сл$дующую проноритю; @& : а4 = @ &В` 
} мамешру ай, которой раздЪля пополамЬ частное 
| уз будешь 


й- 
| 

| 

| 


Ека аа 


не - О измфренфи 


будешЪ равно радТусу ай — 4. ВЪ прямоутольномЬ 
птреугольник$ дей, по извфешной @е и ай сыщи йе 
(147), вычши йе изЬ йт, осшанешся ет, ет + в’ = 


высош$ #/. НаконенЪ сыскавЬ -шолешошу ошр$Фзка 
шара сат@, и толсетошу ошрФзка шара атфа 
(465), вычши послФднюю изЪЬ первой шолсшошы , 
останется требуемая шолстоша части шара 6464. 


467. ЗАДАЧА. По даннымЪ - даме: 
трамъ ав, са И высот №, сыскать 
толстоту цилиндра афф имБющаго 
цилиндрическую лолость са, 


РЫшен. и Доказ. По дтамешрамЪ и 


№ ш15 сй сыщи площади круговЪ еЁ ий.  Пло- 


548 


ф. 


шаль круга дтаметра ой вычши изЪ пло- 
щади круга дтамешра еГ, осташокЪ бу- 
день равенБ площади кроны р, умножв 
оную высошою {р получишь шребуемую 
полесшошу полость имфющаго цилиндра 


фе (445). 


_ 468. ЗАДАЧА. По данному углу а, 
52 град. ралфусу а6 вырБзка круга ай 
и высошБ ас, сыскать толстоту выр$з- 
ка №05 цилиндра авс. 


РЫШен. Сыщи площадь вырЪзка ар 
круга 06 (259), умножь оную высопюю пс 


349- получишь шребуемую толсиюшу выр5зка 


цилиндра рафедс (446). 


469. ЗАДАЧА. По даннымЪ радусу 


ас менышаго вырбзка ас@, ралтусу ег 


бсольшаго 


рт ВТУ 


ь 
| 
} 
р 
| 
| 
. 
о 


О ораний 


У 


ОлСЯюЮЩЬЕ ПЕБЛЪ 515 


болышаго вырфзка ей», углу ас4 = ев = 
40° И наклоненному боку ае, сыскать 
полепоту вырфзка отрфзнаго конуса 


` арке. 


Ршен. Продолжи бокЬ е4 и ось |, 
пока взаимно перес5кушся вЪ 1. ИзЗЪ д про- 
види -4й ВЪ параллель оси 2, будетЪ ей == 
вер — Г = = — ас, сыщи ай @47). Для по- 
добТя шреугольниковЪ ейа, [и ас1 сдБлай 
слфлующую пропорцтю, ей: == 91 кЪ 
высот 1 и ей: ас — ай кЪЬ высошв 163 
пошомь сыщи площадь выр$зка е{ (259), 
копорую умножа одною шрешью высоты 
{7 получишь шолсшошу ‘вырфзка ел {© кону- 
са её! 3 шакже сыщи и шолсшошу вырфзка 
ас? конуса (М (449), вычши оную изЪ 
шолсшошы перваго выр5зка, ° осшашокЪ 
будешр ‘пребуемая шолсшоша ‘ выр$зка 
досе отпрфзнаго конуса. 


470. ЗАДАЧА, ИзЪ средины цилиндра, 
афтк, вырфзана часть деЙЁа и часть реже 
отр$5зназо конуса сйих., коих радёусы ае, 
6, Х}, зрадусы угла пед = {р и высота 
её изв5стны , сыскать толетоту овтаваияео- 
ся т5ла асраеихК. 


Рёшен. Сыщи по (468) шолсшошу выр®зка 


девка цилиндра ат, пошомЪ сыши шолсшоту 
выр$зка реле отр$знаго конуса с4пх (469); вычти 


° оную изЪ шодешоты вырЪфзка де/йКа получишь желае- 


мое. 


47г, 


ф. 
550. с 


ф.. 
З5Т. 


$. 
352. 


ф. 
$55. 
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411. ЗАДАЧА, ИзЪ5 средины отр$зназо 
хонуца иё1} вырБзана часть ета и часть 
9 юйс цилиндра секп, коихЪ радгусы ай, си 
№, градусы узла в = Мт и высота а] 
изв$стны ‚ сыскать полстоту оставшагося 
т$ла сасртйн. 


Р5шен. сыщи по (469) толсшошу выр®зка #анийа 
отр$знаго конуса 061, пошомЪ сыщи шолсшоту 
выр$зка /Д/отё цилиндра сейп (468), вычши оную 


изЪ шолсшошы выр$зка 2 Ипа по лучишь шребуемую 
шодсшоту. 


479. ЗАДАЧА. По дланнымЪ частямь 
р, 04, и ф = 4 — ес — её сыскать 
толстоту лризьматической пирамиды 
асе. у 


РБШЕнН. ЧрезЪ точки ели [ разрьжь 
пирамиду ирсе{@ плоскосшьми перпендику- 
лярными кКЪ основан1Тю (с, коими ошдт- 
ляшся ‚ шрехспюронная призьма  ошАер, 
которой основане шреугольникЪ #0Ё или 
Де, а высоша е{, и дв равныя пирамиды 
0/4 и се, коихЪ основания равные 
прямоугольники 40 и Д, а высота {2 = ет, 
И шакЪ для разрёшентя требуемаго ‚ сыщи 
высоту й# или [в шрапецти сер или афер 
(бо), пошомЪ по извёсшнымЪ бокамЪ (10) 44, 
#] = ДД  равнобедреннаго треугольника 
в/6 сыскавЪ площадь (154) умножь оную 
высотою в или ок, произведенте будеш Ъ 
равно тполенот призъмы ой/Жер (447), вет 
чти в изЪ 4е останешся @6 — #с. С2Й 

: осптаттокЪ 


2 . а 


толстошы шБлЬ т. 


осташокЪ раздфли на дв равныя Части › 
частное будешЪ == 4% — с: Но какр шре- 
угольника д или /ек сысканная высота, 
1 или ет есть высота пирамиды 2} 
или /рсей, шо по извфстнымЪ ав и #5 осно- 
вантя 10 и высошё 1, сыщи шолстоту 
пирамиды а (453), которая будешЪ 
равна ш®Астош$ пирамилы /рсекз и напосл$- 
докЪ всЪ оныя шШолсиюты сложа вмфеш 
получишь шребуемую толсшошу иризв- 
машической пирамиды арее}Ч. 


47%. ЗАДАЧА. По даннымъ частямЪ 
ав, к, В, еЁ и 8 = а == 54 = с ларал- 
лелограмнаго лрула #ас 243 сыскать 
число кубическихъь саженъь вынутой 
земли. 


Рышен. Представь себф что ирудЪ 6а3» 
режется плоскостьми по линзе ви 5 ф, 
перпендикулярными кЪ плоскоспеи арсй 3 ПО 554 
оной разсфчется на шри шфла, изЪ коих | 
одно будетЪ призьма Жерине имфющая 
основанте прапецтю ей или орт и высо» 
шу без а другтя два шфла призьмашическтя 
пирамиды ск и по 4, коихЪ основан?и 
равныя прямоугольники #6 и тпаа, а 
высоша каждой равна высошф № или [4 
| трапецти 2 или 17/708. И шакЪ пля 
изслфдовантя желаемаго ‚ ; будешЬ ар — 11 
== 42—14 — ат — И иат =. Сыщи 
ВЪ шрапеши ар высоту [1, копюрая 6у- 


| дешь = ми — ор = её, и По извфеш“ 
| нымЬ бокамЬ №, еРи 2 = & сыскавЪ 


площадь 


9 
\ * 


318 О  измдрентТи 


площадь шрапецти ЖеГ, умножь высоток 
се, произведен1Те будеш равно шолсшоптБ 
призьмы ской (446); наконепЪ по 
извЪсшнымЪ бокамЪ №, 1, = ее, и 
—= се посредсшвомЪ предЪидущей задачи 
сыщи пюлспюшу призьмаятической пира- 
миды сМЁК , умножь оную чрезЬ 2, по- 
лучишь шолспошу двухЬ равныЪ призь- 
матическихЪь пирамидЬ сыр —= птайса 


наконецЪЬ сложа `вс$ оныя шолсшошы 


вмБ5сшЪ, получишь о шребуемую шолстшошу 
Параллелограмнаго пруда расе а въ ку- 


‘бическихЪ саженяхь. 


474. ЗАДАЧА. Шо данным5 д?аметрамъ 
АГ и /2, сыскать толстоту крузлазго коль- 


’ца КПИИ. 


РБшен. ИЗЪ радтуса 8/ вычши радтусЪ ве по- 
лучишь дтаметрЪ 2]. Сьаци площадь круга дтамепнра 
ЕЙ (156) пошомЪ сыбкавЪ окружности круговЬ дта- 
метра Ё/. и дтамешра /е умножь полсуммою ‘сихЪ 


окружносшей площадь круга дТамешра Е/, полу- 
чишь шребуемую шолсптопту. кольца. 


Доказ. Ежели разрфжешЪ кольцо плоскост!ю 
периендикулярною КЪ его повервхносши, пю сЗченте 
будеш Ь кругЬ 2. И шакЪ предсшавь себ$. чшо ось 
57 6 имфющимся на конц ея кругомЪ е/ сдВлаешЪ 
цфлое обращен1е около одного стоего конца не по- 
движно пребывающато вЪ шочк$ &; вЬ шакомЪ слу- 
чаЪ ошЬ обращентяЯ круга еГ, произойдешЪ круглое 
кольцо /икт, и во время сего обращентя каждая 


‘линфя изЪЬ сосшзвляющихЬ плоскосшь круга › опи- 
шешЪ круглую поверьхносшь или безмФрно’ шонкой 
слой кольта : но какЪ радтусы сихЪ безм$рно шон- 


кихЬ слоевЬ одинЬ друхато превосходишЪ одинакимЪ 
коли- 


о д 


шполсшошы БЛ ЬБ 319 


количеспвомЪ › слдсшвенно сосшавляюшЪ арифме- 
шическую прогресТю : но окружности крутоЕЪ содер- 
жашся как? радтусы (248), посей причин$ и окруж- 
, носши безмфрно шонкихЪ слоев сосшавляющихЬ 
шолсшошу кольца вудушЪ ВЪЬ арифментической про- 
грести, изЪ коихр первымЪ членомЬ окружность 
круга радтуса &е, а посл5днимЪ окружносшь круга 
Рэдтусз &/, число жЪ сихЬ членовЪ, о есшь Число 


слоевЪ равно числу лнн$фИ опред$ляющихЪ площадь 
круга е/ : но полсуммы наружныхЬ членовЬ умно- 


женная числомЬ членов, равна суммВ прогресЁи 
( ариф. 314); слФдовашельно площадь круга дтаментра 
ё> умноженная полсуммою двухЪ окружносшей кру- 
тоЕЪ дЁамешра АХ и-д1амешра {е, равна шодешош® 
круглаго кольца ор. 


ор велено кочрнеиту 


} 
* 


Прим$ч. ТакимЪ образомЪ сыскиваешся толсшаго 
всякаго кольца. | 


415. ТЕОЕМА. Толстота шара И къ 
толстотБ куба маметра ар , солержит- 
ся какь окружность сольшаго круга кЪ 
6ти дТаметрамъ ар или ло содер- 
жан!ю А4рхимелову какЪ п: 21, Цейле- 
НоноОву 157 ; 300, Шецтеву 355: 678 


Доказ. ПоложимЪ чшо окружность боль- 
шаго круга = х, д?амешрЪ др — у, будетЪь 
шолсптота шара равна произведентю изБ по- 
верьхносши  ( копорая=х ж у 6427) наодну 
шрешь радтуса или одну шестую дтамешра 

—2 
ар (Чеаь шо есть ^^” — 9 Тод. 


—_3 = 
стопта куба дтаметра ар ==у (445) 3 шого 
’ ради шолепюша шара «Я содержишся к 

шолспю- 


ф. 
$52’ 


_820 _ О измренти 
—2 —з 
шолстош$ куба дтаметра ар, какЪ ®%!.:}, 
—5 
| а по раздБленти послБднихЪ членовЪ на } 

3: 

будешь И: ар'==% : у=х : бу(ариф. 252), 
| по есшв шюолспоша шара „4 кЪ шолспюш 
| куба длтаметра (р, какЪ окружносшв боль- 
шаго круга х къбши дтамешрамЪ; а по 
содержантю Архимелову какЪ 22:71тх6 
ИЛИ 25:42== И+ 21. Цейленонову какЬ 
314 : 160х6б или 314 : 600 ==151 : 300. 
Мецтеву 355: 15 Жб или 355: 678 Ч. д. н; 


4716. ЗАДАЧА. По данной толефотв. | 
1пара даметра 4? == 2200’” › сыскать 
онаго д1аметръ аг, 


ф. Рышен. Сдфлай слфдующую пропорцтю 3 
552. п: 21 шакЪ пюлстоша шара М кЬ толс- 
| шоп куба дТамешра оф, на конецЪ сыс- 
| кавЬ корень сего куба (Сариф. 188), по- 
лучишь дтаметрЪЬ ар, шо есть 
11. 21 = 2200’”': 42007”, 
2 & ) 4 7 
У%200’/’— 16’ —= дтамешру аб. 


| 
| 
477. ТЕОРЕМА. Толспоты тшаровъ А 
иВ, содержатся между -совою какъ 
кусы ражусовь или ламетровЪ ав и е.. 


Доказ. ПоложимЪ что окружность кру- 
га дтаментра 49 =, Е. круга 


| дламешра е4-— : по будетЬ 4: арх: ба | 
= 


полспюшы  шШ5лъЪ З2т 


—8 
и: и В 16 — у: баги 
(475 )5 и для равенсшва содержантй бу- 
6 = —3 -в 

деш$ И: В = 46 :е4 или 8240: 84% == 
2: 4%, то есть шолстошы шаровЪ 
содержашся между собою какЪЬ кубы ра- 
дтусовЬ или дтаметровЪ. 


4713. ТЕОРЕМА. Толетоты лолоб- 
ныхь лризьмЪ ае4 и }:1, солержатся 
между совою какь кубы сходетвен- 
НЫХЪ бОКО6Ъ. 


ит Втор 


Доказ. ПоложимЬ призьмы 464 пло- мо16 
щалдь  основанйя 04 ===, ипризьмы {1 $. 
площадь основанля [и ==у, для подоб1Я жбб 
призьмЪ будешЪ 0 : 7] — @с : #1 (432), цу, 

-2 —2 


также М: у =: (265), а умножа 
члены сей пропорцчи чрезЪ члены первой 
пропорцфи , будешь мха: уж = 
о ВЕ. —3 —3 
вс :]в или а6:1р ( ариф. 245 )5 то’ 
есшь шолстоша призьмы 44 кЬ шол- 
: г: —3 нЕ —3` 
стошё призьмы // == @с : | или 0 : 1. 
> 


СлБдет. Т. Толсшоша подобныхЪ Ци- 
‚  МиндровЬ дк и. фи, содержашся между ‘со- Мот 
' бою какЪ кубы сходсшвенныхЪ боковЪ; ибо 9: 
| Подобные цилиндры ничо иное какь 328 
подобныя призьмы имъюнция безмфрное. чи- $29. 
|  СЛо сшоронЪ коижьЬ основанли сушь круги. “ 
| Часть 11 Ф Слёдет, ^ 


ф. 
556 _ 
357. 


228 
$29 


№ !6 


#22 09 изм5ренхи. 


СлБдет. ПП. Толстотшы подобныхЬ 
пирамидЪ ирс@ и ЁАЫ и подобныхТ. кону- 
‘совЪ пбс и 4, содержашся какЪ кубы 
сходсшвенныхБ изм5рентйз ибо подобныя 
пирамиды ‘суть — + своихБ призьмЪ деф и 


х 


Мот 
м ы а. также и полобныя конусы — + подо- 


бныхЪ цилиндров ак и 41723 но одинакия | 


части своихЪ цфлыхЬ содержашься между 


собою какъ ихЪ цфлыя : ’слБдсшвенно и | 
шолсшошы пирамидЪ какЬ кубьг сходспивен- | 
ныхЪ измфрентй, то есть 505 Х —- ы ху 


—3 —3 


— @6:]8 (ариф. 259). или ав ЛЬ ТожъЪ 


‚должно разумвшь и оконусахЪ ас и 4]. 


Мот 


479. ЗАДАЧА. По извфстной толето- 
тЕ четверосторонной лпризьмы фсеха = 


14000’”’ И солержаню высоты вс КВ | 


боку 1 основаня ав т:4 сыскать 
высоту ас и бокЪ основан? я аё. 


`РЕШен. Представь себ чшо сдфлана 
призьма 17/540 которой‘ бокЪ 170 основантя 
иметь 4 а высота 775 71 равныхЪ час- 
шей, сыйци оной толеношу (447 )$ но 
пюлсшошыь подобныхЬ призьмЪ содержатся 
какЬ кубы сходсшвенныхЪ боковБ, шого 
ради сдЪлай слфдующую пропорцтю : шолс- 
пота. призьмы ту. — шолсшошБ данной 


—3 
рес какЪ 10 К ар същи корень сего 
куба получишь бокЪ ир, наконець сдфлай 


‘посылку 4: т=4: кЬ высошь ис по 


положентю. 
Числами 


ИРУ рожа лерииме 7 


ое тиуттрииичеьеииитр-© дет лент орет 


полсшошы ШлЬ ` $23 


Числами 
ГУУ < 


710 =—4. И ==\Х. 4х 4—16— 0 = пл: основ, 
а ТВЕЕ МР 
4х4х4=— 64—10. 


и2== шол. приз. 054. 


—3 
112 : 14000’’”—64 : 8000’ == др. 
3 


4: 17—20 :55==46. — УЗоод — 20/== ар. 


480, ЗАДАЧА. По данной толстотв 


конуса а? и содержанйю высоты вп 
®Ъ даметру основатя 1? 9:5, сыс- 
кать высоту п и маметръ аё. 


РШен. Толстошу конуса айр умножь 
чрезЪ 3 получишь шолсшошу цилиндра 
аф4с ‚ пошомЪЬ сдфлай слвдующую пропор- 
цтю какЪ п: 14 шакЪ шолспоша цилидра 
ар4с кЪ шолстошф призьмы (се (445): 
которой содержанте высоты ас == #2 къ 
боку ар будешЪ шакое ЖЬ какое. „и ци: 
линдра или конуса п#рз и шакЪ по извспт- 
ной шолсшошв  призьмы и содержантю 
высошы кр боку бсиовантя, по предЪидущей 
задач сыщешся‘ дтамешрЪ аф и высоша аб 
— йП. 


Сл5дсти. ИЗЪ сего явно, чшо посредствомЪ 
еихЪ двухЪ предложентИ , легко ‘можно по данной 
шолетопгБ и содержантю сходсшвенныхЪ измФрентй, 


‚ выскивашь прочих призьмЬ и пираиидЬ желаемыя 


часпти. 


а | 48 


545. 


$24 О изм5ренти 


4ЗТ. ТЕОРЕМА. толстота тара ат 
дтаметра а, кь толстотф олисан- 
наго около его равнобочнаго’ конуса 547 
какь 4: 9. 


Доказ. Понеже площадь круга 47 осно- 
555. вантя конуса вшрое больше площади болъ- | 
шаго круга дтамешра ор (по ‘доказатель- | 
сшву 9459 ) и радтусЬ 072 = 204 = 105 3 

посему радтусЪ ‘от шара айри — есшьз | 
высошы 75 конуса 4573 и шак поло- | 
жимЪ 072 — Хх, площадь болынаго крута | 
нара дтамешра ср — у, тогда будешь | 
5у —= основантю конуса 47, 3х == высо* 
5 1/5, шолсшоша конуса == 5у хх = 
3х ху (452), шолсшоша шара = 4у Хз 


хх 
— ^^ (462); шого ради полстотша 
шара аи кЪ полсшошф конуса 475, шо 


_ есить т, ЗАХу=1 : 3—4:9 (ариф.2359.233) | 


Сл5 дс. ИЗЪ сего и (462) явсшвуешЪ, 
что плстоты , шара айрфи, цилиндра са и 
конуса дух около онаго описанных 3 содер- 
жашся между собою какЪ —-— 4:6 :9, то 
есть» содержашся между собою какЪ ихв 
поверьхносши. 


4839. ЗАДАЧА. Сыскать дтаметрь 
тара, равнаго шолстотБ тфла А окру- 
жающагося кривою ловерьхност!ю, 


Моб Р5Бшен. Положи данное ш$ло М_ РЪ 
ф.359 параллелопипедической или цилиндрической 
фитуры 


пеипррие Черт: Ир УТЕРИ 


а ва 


полсшошы  шШлЬ 525 


фигуры пуспюй сосудЪ, какЪ здЪсь поло- 
женЪ вЪ цилиндрЬ ссз налей вр сосудЬ во- 
ды или насыпь мелкаго песку, чшо бы швло 
водою или пескомЪ н$сколько покрылось 5 
ежели песокЪ ‚, тю сравняй сверьху, Чшо бы 
его поверьхность е{ параллельна была осно- 
вантю цилиндра и смфряй по геометриче- 
скому маасЪ-шштабу высоту 42 до которой 
насыпано песку или налито воды ПошомЬ 
вынь ШЛО вонЪ и дай песку сЪ сыпайться 
или водЪ скапать, и по сравненти песка , 
или по сшеченти воды смфряй высошу (9 
осевшаго песку или воды, вычши 40 изЬ 
е останется высоша вех, Цилиндра вр, 
копораго шолспюша равна шолентюопт5 шъЪла 
„А. Ибо по выняп!и изЪ воды пла ‚ сшоль- 
ко верьхняя плоскость е/ воды или песку 
ВЪ низЪ опусшишся, сколько м5сеша зани- 
маешЬ неправильное шЪло Л> и шакЪ по’ 
известной высоптБ ес, дтаметру ой осно- 
вантя цилиндра с] сыщи шолстшошу онаго 
(448) кошорая булешЪ равна толетшошЪ 
неправильнаго ш$5ла Л. НЦошомЪ представь 
себ5 шолсшошу цилиндра 2 за шолошюнау 


шочно круглаго шара, по тшолсшот к м 


Приму, Ежели пошребуешся сыскать поле ыы 


такого шла, конторато сЪ м5сша сняшь не можно, кавы 
на прим. сшашуи или прочихЪ подобныхЬ еему ава 
ито сдФлай около ‹чаго ящикЪ вЪ коемф бы песокЪ дер‘ 
жатися могЬ, ПошомЪ сдЗлай сосудЬ кошорой бы со-’ : 
держалЪ ВЪ‘себЪ м$оу кубическаго фуша; симЬ со- 


вудомЪ насылай ящикЪ мелкимЪ пескомЪ а пришомВ 


Ф > считай 


362. 


$ бт. 


„составляющихЪоеь ав полуэлипсиса аб ‚ слфдешвен- 


' 483. Олредблен. Ежели Половина элинсиса 


`Т4о’”Х 140/^ = 19600/"— са 


$26 О. измфренТи 


счишай сколько кубических фушовЪЬ леску всыпано 
вудешЪ ‚ чшобЪ песокЪ выше сшашуи параллельно 
основан?тю находился. НаконецЪь сыскакЪЬ шолсшошу 
ВБ кубических фушахЪ сдЪланнаго около сшашуи 
ящика ( 447 ); вычши изЪ оной. число кубическихЬ 


ФушовЪЬ всыпаннато песку ‚ осшанешся шолсшоша 
сшашуи, 


ась или с сдЪлаешЪ иЪдое обрашен!е около своей 
оси @6 или (4 ; шо произшедшее ошЪ сего ш$ло , 
называешея элипсоидЪ или овалЪ, 


434. ЗАДАЧА. По данной большой оси ар 
—=130”^ и меньшой с4== 140” 5 сыскать 
то лслтоту элилсоида (овала ). 


РРзиен. сыщи площадь круга меньшой оси 24 


(256)» умножь оную чрезЪ оси аб получишь шолстоь 


ту эдипсоида @бе4. 
\, 
Числами 


—2 
14: п ==196о00’У : 15400’У’= ил. круг. д1а. с4. 
1897 ХЯ=120°==3 0р 


30$000 
154с0 


18480009’ =толеит, элипсоида 


„Доказ, Понеже полупонерешники @, Г/» вт 
и проч. составляюще плоскость полузлипсиса @е» 
при обращенти онаго около своей оси @ф опишушЪ 
круги, коихЪ число будешЪ равно числу точекЬ 


но несчешное число сихЪ кругов сосшавяш Ъ  шолс- 
тошу элипсоида @64; шакже и сходешвенные по- 
дупоперешники св › 2. ам проч, опредФляющие 

пд06> 


отита иран 


с т ГЛ = До =) 


| 
| 
| 
| 
В 
| 


шолсшошвЕ шБлЬ Жо 


плоскость полукруга @й ‚ опишуш Ъ такое жЪ коли- 
чесшво круговЬ состав ляющихЪ шолспошу шара 
9#и, полупоперешники жЪ (е,//, #т и проч. 
элиисиса @сб содержашел какЪ полупоперешники ей 
Поз, и проч. круга @й71`, шо евшь её ев == 
—2 —2 
Е Ё ны ве и проч. (277), по сему #6 :ей == 
меб”. 
77 Е 3 и проч, (ариф. 245); но площади 
круговЪ содержашся между собою какБ: квадрашы 
радТусовЪ, по сей причин‘ (‘положим площадь 
круга радтуса ге ==%, Е ат — <, и проч. 
площадь круга роадТуса в. = р э ЕЕ 


и. а -& > 
и проч. ) ‚будет ж: у = 26: 66, у: 9 ==]: ре 
—2 —2 
2: 7—вт: ВК и проч. и для равенства содержан1й х: 0 
== 195: ти проч. поеему х + у+2 и проч: 2 + 4 


-Ги проч, —Х : © (Сариф. 241); а умножа члены 
перваго содержантТя чрезь 2› члены вшораго 60- 
держан1я чрезЬ & аб › будешЪ (х +у+32 ипроч.) ха: 
Си+жд+т и проч. ) х 2 22 хм : 6х 
( ариф. 235) ; но (9 +9 +гГи нроч ) х 2 — сум- 
м5 круговЪ составляющихЪ тшолсешошу шара ай21— 
$40 ху (462), посему и сумма круговЪ (х +у 
+ 2+ и проч.) х 2 сосшавляющихЪ шолсшошу элин» 
соида ав == заб х Х (С ариф. 248 ).„ шоеешь шоде- 
шота элипсоида равна. произведентю изЬ площади 


круга х меньшой оси 4 и двухЬ шрешей большой 
оси аб. 


Прим$ч. Для сысканя шолстошы Элипсоида 
ара пооизходнщаго оШЪ обращеня около меньшой 


оси (4 ‚› должно множишь пАощадь круга большой 
оси @ф чрезЪ двЪ шреши меньшой оси (4.. 


485. ЗАЛАЧА. саБлать Пифометриче» 
скую трость, лосредствомъ которой 
Ф 3 2-6 Ыб 


„ 562. 


и 
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сыскивается число - ведрЪ или кружекЪь 
въ какомь нибудь цилинларическомъь 
сосудБ жилкаго тБлаз на лрим. лива, 
вина и лроч, 


Й ф. Рышен, ПоеждЪ всего надлежишВ сы- 
65. скашь по приложенной при семр таблиц$ 
* дтаметрьЬ ар основанТя, и высоту дс ци- 
‚ линдра ср, вр которой бы входило жидкой 
‚ машерТи на прим. ведро или кружка сл$ду- 
| ющимЬ  образомЪ: возьми изБ шаблицы 
число кубических дюймовЪ ‘ведра или 
| кружки, сосшавляющихЬ шолстошу  ЦИ- 
| линдра ар4с, коего дтамешрЪ ар кЪ высош6 
ис долженЪ содержашся на прим. какЬ $ :2, 
сыщи онаго по 9 480 дТаметрр. ар и высоту 
ис; пошомЪ на конц$ произвольно проведен- 
ной Линфи 0с поставь перпендикулярь 
в — мамешру с4› опредЪли ат == ар, про- 
веди рт, которая будешЪ == дтамешру 


ЕЕ 


| ` Ф. двойной мвоы одинакой высоты сЪ первою 3 
'- 364% перенеси т, наа2, будешь 22 ==5а3 диа- 
| мешоЪ  шройной м$фры  шойже вы- 
| соты. — ПодобнымЪ — образомЪ найдушся 
, дта- 
. |. М?Зра употребляемая при изм$- Росстйск. 

| ь кубическ. 
, ь ренти жидкихЬ шлЬ. ‚ | дюймовЪ. 
| | 
| кружка или осмуха содержишЪ ЕЬ себ$ 9х. 3197” 
| ° [| чешвершв + + оз + = + 1188. 636777 
, полведра. = - - - з7л. 2767” | 
| ведро - - - - = валы 
| 


——=-————=— и —ы—ыыыее.-[-—> 
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`дтамешры 44, 45, 06, (т и проч. наконецЪ 


взявЬ сдфланной изЗЬ крфикаго дерева бру- 
сокЬ 4с, на одну его сшорону перенеси вс 
$ раздфлентя ит, 12, 05,104, и проч. 
означь оныя числами т. 2, $, 4, и проч. а на 
другой его бокЪ перенеси высоту ар ци- 
линдра абс’ спюлько разр, сколько оныхЪ 
на бруск$ помфсшиться можешЪ, и оныя 
также означь числами , получи шь желае- 
мую пифометрическую шрость. 


—2 — $ —2® 
Аоказ, Извфстно (144) что др-=- ат= М, 
| ое 
линя жР арт, по будешЪ [1 =02 вдвое 
—_2 


ео —2 

больше ирз равнымЪ образомЪ [2 == 4% 
2 

втрое. больше ар, и квадратЪ линЪи 65 


== 14 вчешверо больше я и шакЪ далфе: 
но круги содержатся между собою какЪ 
квадраты дТамешроЕВ (266`)з пюго ради 42 
есть дтамешоЪ двойнаго круга, й3 дта- 
мешрЬ. шройнаго ‚ ий4 дтаметрЪ чешвернаго 
и проч. шолсшоша жЬ цилиндровЪ одной 
высешы и шакой какЪ мфра (/4с, содер- 
жашся какЪ круги ихЬ основанлй (44%) 
и шакр когда линфяЯ 10 — ат есть дта- 
мешрЪ круга одномфрнаго сосуда, по бу- 
дешЬ пФ? дтамешрЪ круга двумЪрнаго со- 
суда, 45 дТамешрЪ основанТя сосуда вЪ шри 
мЪры и шакЪ далЪе, слБдовашельно ежели 
трость тшою спороною на которой назна- 
чены дтамешры, приложишь кр дтаметру 
даннаго цилиндрическаго сосуда, шо будешь 

5 извБс- 
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извфстно сколько надобно мрЪ ар4с чтобЪ 
налишь его до шЪхЪ м5сшЪ ‘какЬ высока 
м$фра прас з пошомЪ приложа шрость кЪ 


°длин?з ланнаго сосуда адругою его спороною 


на которой высота 4 м5ры назначена , 
иайденное на оной число умножь дтаме- 
промЪ вымФреннаго основантя, получишь 
число мЪрЬ вЬ данной сосудЪ входящее. 


486. ЗАДАЧА. Сыскать толсетоту 
бочки 95 и узнать сколько вЪ оную 
входить данной величины мБръ. 


РЬшен. ВымЪряй посрелсшвомЪ дюймовЬ 


збв. Алину бочки ер, и дламешрЪ дна 44, шако- 


жде и длтамешЪ с4`у втулки глБ5 обыкно- 
венно ширЪ бываешЪ: но какЪ бочка отЪ- 
жерла на обЪ сшороны д5лаешся уже, шо 
можно ея почесть (как опыты уверяюшЪ, 
хошя геометрически доказать и не можно) 
`’за цилиндбЬ кошораго основан1е есь крутЪ 
равной полсумм$ круговЪ дд и с4. И шакЪЬ 
‘по извёсшнымЪ д!амешрамЬ ар ис сыщи 
площади круговь. (256)5 полсуммы сихЪ 
площадей умножь длиною бочки е[»› полу- 
чишь Шолсшошу оной вЪ кубическихЬ 
длюймахЪ» число сихЬ дюймовЬ раздъли на 
число кубическихЬ дюймов составляю- 
щихЪ шолсшопгу ведра или кружки, полу- 
чишв число ведоь или кружекъ вЪ бочку 
входящее. 


Числами | 


* 


толешошы пеБлЪ 55 
Числами. 


_ положимЪ на при. пр — 56””. са = 44". 
еЁ == 90’ й 
будетЪ площадь круга ар—тот8””. 28. 
площадь круга с4=—16521У. 14.(6256) 
сумма их Е==2539”". 42. 


507 
2—8? —= 1269”. 4т== полсумм® круговЪ 


основантя Цилиндра шолсшойюю равнаго 
бочк5. 
1269_. т Х 90—42”. 590== ШолСсшош 
ы бочки 

154”. 552 == шолстош$ вЪдра (485). 
1547. 552) 1421”У. 590 (15. вЪдр. т круж.== 
числу вЪдбЬ. и проч. содержащихся вВЬ бочк?. 


Рышен. Второе, лосредствомъ лифо- 
метрической трости. 


Возьми пифомешрическую шрость и шою 
ея снюроною на копюрой. назначены по пере- 
шники ведра или кружки, вым5ряй ац1а- 
мешрЪ дна пр и средней дтамешрЕ са у 
втулки, пошомЪ оные дтамешры ар и с4 
сложа вБодну сумму раздфли по поламЪ, 
получишь основанте цилиндра шолстотою 
равнаго бочкЪз на послфдокЪ другою сшо- 
Роною пифометрической шросши, накотшорой 
назначены высошы ведра или кружки, вы- 
мФфряй длину бочки е, умножь оную пол- 
суммою круговЬ ар и с4 произведен{е по- 
кажешЬ число ведрЬ или кружекЪ, кошо- 
рыя содержашся вЪ ПБлой бочкъ, 

Поло 


ф. 
воз 
04 
ОБ 
Бот. 
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ПоложимЪ на при. ар = 9. с4 =13, бу- 
дешЬ сумма ихЪ — 9 — 1$ = 22. 22 = и = 
полсуммЪ круговЬ аби с4. еЁ==16. их 16 
—= 176 = числу мЪрБ. 


ПримБчЧ. Ежели должно будеш сыскаить 
число МФрЬ не полной бочки, шо надле- 
жишЪ оную поставишь дномЪ кЪ верьху и 
смфряшв дтамешрЪ круга у поверьхносши 
жидкаго шфла и дтамешрЪ дна бочки, 
шпакже и высоту 3 пошомЪ сыскашь число 
мЪрЪ вышепрелложеинымЪ образомЪ 


——ее 


Оо ИЗМЪРЕН!И ТОЛСТОТЫ 


ПЯТИ ПРАВИЛЬНЫХЪ 
Вы 


4387. ТЕОРЕМА. Толетота всякого правилз- 
#410 тфла, разна произзеденгю изЪ его по- 
верьхности чрез 3 перлендикуляра изЪ цен- 
тра ‘т$ла на одну его сторону или грань 
опущенназо. 


„Доказ. Понеже около всякаго прави льнато шФла 


опишешся шарЪ, и когда изЪ центра онаго ко вс фмЪ 
угламЪ проведушся линфи, шо есшь радтусы шара »› 
по оное шло раздФлишся на столько равныхЪ пира- 
мидЬ сколько оно сторонЪ имфешЪ (396); поелику 
основан?и ихЪ сушь равныя стороны отраничивающ1я 
$40, а высошы суть равные периендикуляры изЪ 
центра на каждую сторону или основан1е пирамиды 
опущенные, посему оныя пирамиды равны между 
собою (450); но шолешотта каждой пирамиды равна 
произведентю изЪ основан? я: и одной шреши высошы › 
слФдовашельно шолсшоша ве®хЪ пирамидЬ сосша- 
Бляющихь толсшоту шФла равна  произведентю 

суммы 


питали ЛИС подарите. тол 


пяти правильных Ш лЬ 555 


суммы основан?й или поверьхноети шФфла умно- 
женной одною шрешью общей ихЪ высошы. 


Для опредфлентя по даннымЪ бокамЪ вЪ пра- 
БильныхЬ шфлахЪ высошы каждой инрамиды › сл$- 
дующ!я предложентя знать надлежишьЪ. 


488. ТЕОРЕМА. Ивзадрат5 бока ае те“ 
праедра аще, содержится кБ квадрату 
д?аметра зиара 6; около оназо олисаннато 
хак 2; 5. 


Дахаз. ОтшТ верьха 2 кЪ` центру  основан1я аб 


; Е. 
шешраедра » проведи линЪ®ю 16, которая вудешЪ вы- 


соша шетраедра. И шакЪ по свойсшву равносто- 
—2 —2 т: 
раниато треугольника аф › вудешЪ а или ае == 346 


> 
(205 );а ЕЪ прямоугольномЪ шреугольник$ @62 , @2 
в 2 —2 —2 ый 
— 6 += @ё › посшавь зас вм5сто @е › вудешЪ 396 = 
7-2. З с бык 
ес + ис › отЪ коихЪ ошняББ 06 ‚ осшанетшся 26—66 
по свойсшву жЪЬ круга еая} вудешЪ = се : @ : и 


—2 —а вы Все 


бе : 06 — се : с5 (181); иди 296: 46 =: 6, на 
2% вдвое больше Е посему се == 2 иев — 38 А 
шакже + 22 : @е : 66, при чбымЪ и 28: пе — 68 
== 309: 2068 или ( по раздФденйи насв) 3 
(ариф. 240), слФдовашельно ое: ев = 2:3 (ариф.218), 


[12 
% 


489. ТЕОРЕМА. Нвадрал5 дока ар октае- 
дра абсй, —к5 квадрату д?аметра шара 
ас--каль г’ а. 


„Доказ. Понеже какБ видно октаедоь раз“ 
дЗляешся ка дв5 равныя четвероугодьныя пирамиды 


арфсе 


„ 
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а6е и се’, кошорыхЪ общее основан есть 
квадрашь 42}, коего дТогональ (6 равна дТамешру 
изра» и 24 = суммБ высошЪ бр и 48 оныхЪ пира- 
мидЬ; но вЬ прямоугольномЬ шреугольник$ @(/^, 


ме. — = ; экз 2% 

Е — ПР А или для равенсшва а/ и([/, @6 — 24/ 
—_—2 —2 —2 

итого ради 47 : @ или 2а^— 1:2. 

490. ТЕОРЕМА, Ёвадрат5 (0ка ар куда 
ар}, кБ квадрату дгаметра 1пара а4 какЪ 
т: 5* - 

„Доказ. Проведи ЕЪ квадрат Райс дтагональ 24 


: —2 —> — 

и ВБ кубЪ дтаметрЪ а4» вудетЪ 84 — Рене но 68 
—2 —2 —2 

нау по сему 4 — 205 — 290; а для прямоуголв- 


: #2 НЫ, д. —2». 35 
наго треугольника 064, а = 64 + ар = 26 +а 
—2 —2 —2 —5 
— зар, слФдовашельно аб : 04 или 346 = 1:3. 


49т. ТЕОРЕМА’ Ивадрат5 д:амзтра 
1нара ‚ втрое больше хвадролиа дгозонали 
ар пятгугольникя составляюлцаго сторону 
додекаедра, 85 оном шар вписаннаго. 


„Доказ. Понеже до декаедбЪ составляется изЬ 
12 ши правильныхЪ ляш?утольниковЪ, сл$дешвенно оной 
состоишЪ изЪ 12 равныхЪ пирамидЪ имфющихЪ верь- 
хи ВБ Центр$ зиара около додекаедра онисаннаго, 
коихЬ наклоненные бока равны радТусамЪ онаго; и 
такЪ смотря на склФенной изЪ вумаги додекзедрЬ» 
окажешся вЪ немЪ и вЬ шомЪ же шарф вм$щенной кубЪ 
Час, кошорато каждая сторона есшь квадращЬ изЪ 
четьтрехЪ дтогоналей вмФсш составленныхЪ сторонЬ 
додекаедра, какЪ а; но квадрашЪ 60ка ар куба» 
абс@, то есть крзаратЪ д1Тагонали ар каждой ешо- 
ромы додекаедра,  кЪ квадрашу дТамешра 4? шара 
какЪ 1:3 (490), елВдовашедльно вшрое больше квад- 
раша дфогонади 46. 


492- 


пяши правильныхЪ шЪлЪЬ Зв 


492. ТЕОРЕМА. ЁзадратЪ раду 06, 
пят? узольника саерр сдфланназо из ка 
4 › икосаедра СЁЬр!! содержится кЪ хвад- 
рату 42аметра шара 6 описанназо около 
икасаедра кахкб т: 65. 


„Доказ. Предсшавь себЪ чшо около основантй 


двухЪ прошивуположенныхЪ пяштугольныхЬ рав- 
ныхЪ пирамидЪ 426, и уро › ‘описаны ‘круги 
апб/ и 1одг» коихЪ дламешры аб и [4 для равенства 
основан!й пирамидр, равны между с050ю.^ ИЗЪ 
средины й дуги 4 прэведи хорду дп и по, ‘будешЪ 
п == воку десяшТугольника и По =] есть раз- 
сшоян{е двухЪ параллельных кругоЕЬ апоГ и 0/45 5 
но’ ЕЪ’ирямоугольномЬ зпреугольник$ Чо или оте.› 


баба 


—> 


а % я .. 
0 — ой + И{, а понеже о — 42 есшь бокЪ пяш1- 
угольникаь а Чи бокЪ десяшТугольника одного круга » 
посему по — @а/ -—— 60ку шесттугольника (215) == 
радтусу 68 шого же круга апбЁ, наконень ВБ прн- 
—2 ыы а 
моутольномЪ шреугольник® @6/ › 6/ — а + ай; но 


—2 —2 — о 5 
ар — 26 == 24/, шото ради 6] —468 + бе без 


— 3 < же 2 4 
сл$довашельно ва: р] или $68 = 1:5, 


| 
} 
| 
| 
`` Сл$дет. Т. ИЗЬ сего видно, чшо квадрат я 


дтаметра 7 шара описаннаго около икосаедра , ра- 
венЪ сумм5 квадрашокЬ дтогонали (/ СЪ квадрашомЪЬ 


Зе, —> 
бока 4 пяштутольчика с4еб/; ибо по (217 ) ЧИ + 4е 
ся —2 —-9 мажнь © —?2 = 9 Аи, 
== 56а ; но бя —=6/ слФдстьвенно 6] — / + 4. 


_Сл5дет. ТТ. ДТаметрЪь р] шара, описаннаго 
около икосаедра , сосшоипЪ изЪ двухЪ бококБ де- 
еяттутолкника ; и рад?уса Ва круга апб/ описаннаго 
около пяштугольника сдБланнато изЪ бока 42. ико- 
саедра : ибо прошивоположенныя пирамиды (40 и 


{7рь во ве хХЬ часшяхЬ равны между собою › посему 
вы= 


510, 
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высоша Ка — высош$ #1; ВЪ прямоугольномЪ же 


еее МЕ — 
треугольник Ва 5 — р + аз но К — 4 
есть бокЪ пяштутольника , а до радтусь круга сиб 
есшь бокЪ шесшЁугольника, посему Аа — мп — 60- 
ку десятТутольника шогожь круга › шакже 8Ъ раз-= 
сужденти параллельныхЬ круговЬ сиВГ и 1095 > #0 
—= 9 == рад?усу [р или ав, 


495. ЗАДАЧА. По дгаметру шара ар, на- 
чертуиль дока, каждазо из5 пяти правиль- 
ных5 т$БлБ, в5 оном шарБ налисанныхб. 


РБлиен. РаздЪли дТамешрЪ шара ар нз ити 
равныя Часши в5Ъ г ио., поставь изЪЬ # и центра Л 
перпендикуляры рЁ и/й, протяни линфи ак, ай, и 
АБ; разд$ли а^ по наружной посредсшвенной пропорути 
ВЬ п. на дламетр$ ар изЬ $ поставь перпендикулярь 
= аб» прошяни гл и ра. Будешь [И бокЪ шешра- 
едрз. Ой бокЪ окшзедра. аЁ бокЪ куба. В вокЪ и 
Косаедра. 41 бокЪ додекаедра. 


Дохаз. те, Ибо по 6172 будешЪ -+--аВ : 6: рв, 
—2 2 
пришомЪЬ же аб: 0 — ар: 68 (181); ной: бе — 


КЕ 
3:2, посему 0: аб — 2:35 сафдешвенно 6 есть 


вокЪ шешраедра (488). 
=а` 256 
2е. = ар :0й: а/ (172): притомЬ же аб : ай == 


—2 —.2 
ар: ар или 3:1 (181), посему ай: ав — 1:2, 


(ариф. 218) слФдственно ай бокЪ октаедра (489). 
—2 — 
Зе. = 00: 04 : (5 (172) и 6: а — аб: ав или 


—2 —2 
3: т (181), посему а: ав — 1: 3 (зриф. 229), сл$д- 
епгенно а —= боку куба (490). 


4 е. Понеже бокЪ куба (К — дТогонали пяпйуголв- 


яика сотавляющато сторону додекадра ЕЪ одномЬ 
шарЪ вимсаннато (491); а когда дТогональ пянтутоль- 
/ ника 


| 
: 


ось нййй 


пяши правильныхЪ шЪлЪ 85% 


ника разд®лишся по наружной посредешвенной про- 
порити, шогда средняя @п будешЪ == боку шого пяпи-= 
угольника (214) } слФдовашельно @1 есшь бокЪ додека= 
едра. 


Бе. ИЗЪ шочки @ опусши перпендикулярЪ 4, для 
подобныхЪ шреугольникоЕЪ /58 и /4е и чшо 66 — 26 


будешЪ ей == 22; посему /4. — ВИ== е4 + е^ —аеР 

—2 8 —2 —2 
+ == 5; но Е Е=аВ == з6/, посему @ф = 46 

== —2 —2 —2 —2 

= 20ё/^; шого ради 64 или 46: ар или зо —= 
1: 5» слБдовашельно 24 есть радтусь пяшТуголь= 
ника сдФланнаго ИЗЬ бока икосавдра (492); а 
понеже д1амешрЪ шара @б состоитЪ изЪ двухЬ 
боковЬ десяшТугольника и рад?уса круга @е описана 
наго около пяштугольника сдБланнаго на 6бок$ ико- 


саедра; по сей причин$ рад?усЪ 6/’ онаго шара = 


радтуса 4е сЪЬ бокомЪ десяшТуфольника # но уе 


радтуса 4е или ре, посему бе есшь бокЪ десяш1= 


| | 8—2 22 
угольника круга радтуса @е (213); но ед + фе 
слфдовашельно 04 есть бокЪ пяпЕЁугольника ВБ шомЪ же 
круг$ вписаннаго (215); шо ёсшь —— боку икосаедра. 


Напосл$докЪ положа дтамешроЪ @б шара == тооо”$ 
бока’ правильныхь шЪфлЬ сыщушся сл$дующимь 
обра зомЬ : 

Те. Сдфлай @лфдующую пропорцтю; какЬ 3:2 
акЪ квадрашЪ дтаметра ар. будешЪ садержащься 
КЬ квадрапгу 60ка р шетраедра э изЬ площади се» 
го квадраша. извдеки корень» получишь бокЪ ру 3 
шешраедрз. 

‚ шо есть 


—$ 
1000’ Х 1000’ — 1006000”’— ар 
. —2 
5 : 2==000000/’: 666666 = ЁР. 
ух 
666666’ ’— 816`— 0% == вову менравдра, 
Часть 11 Хх 
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ре. СдФлай посылку какЪ 2:1 шакЪ квадрашь 
дТамешра @ф ‚ будешЪ содерьжашься кЪ квадрашу 
бока @й окшаедра, квадрашной корень сего числа у 


будешЪ —= боку @й ок шаедра. 
; 2-2 


1000’ Х 1000’== 1ооосоо”"—аВ 


—2 
2 : т 1000000’’ : 500000’’— пй 


2 
У50ос00’’==107 7 = боку окшаедра йй. 


5 е. Площадь квадрата д?амешра шара @р раздли 
на три равныя части; изЪ шрештй часши сыдуи квад- | 
фашной корень, получишь бокЪ куба @к, 


пю есшь 
—2 


т0со’ Х 1000’ — 10000007’ — ав 


62 
1000655 5555558” 5 9, 
3 


535537 ‘’/—599’==боку куба а^. 


4. е. Поелику б0кЪ куба @Ё = дТогонали пяпй- о 
угольника опред$ляющато сторону додекаедра ; шото 
фади по изефешной дТогонали аЁ, сыцуи бокЪ пяпи- | 
угольника (218) то есть бокЪ ай додекаедра; кошо- . 
рой будешЬ = 357 = @1- | 


Бе, Умножь @6 квадрашно изЪ пяшой часпти ‘сего 
квадрата сышри корень» кошорой вудешЪ —= радтусу 
ей круга  описаннато около  иянмугольника, сдф“ 
даннзто на бок$ икосаедра. 


о есть 
р $ 
т00ох 1000 == 10000007” — ар, 
2 в 
С — е4 —290990’—000000’”. 
5 


У2ооооо = 44%’ == 4, пошомЪ сыщешся 
бокЪ пяштугольника радТтуса 4е (219), шо 
есшь бокЪ [4 И косаедра, кошорей будешЪ 
= 525°. | 49% _ 


; 


реа 


> №. жа, - ``. 
СЕКСИ" ЕТ 


А 


$ 
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494. ЗАДАЧА. По данному 90ку ` додека- 
едра ат == 5558” сыскать дгаметрЪ`зиара » 
пр 85 котором? помянутое т$ло впишется 

Р5:иен. По извфсшному боку 4т., сышри дТогональ 
пяци утольника сосшавляюцщаго ситорону додекаедо+ 
(218); кошорая будетЪ —= боку а куба вписаннаго 
ЕЪ шомБ же шарф; наконець по извБсшному боку @® 
куба сыщи дТтамешрЪ шава @2 (493) ; 

Числами. 
$568” — И, 
сысканная дТогональ пяпёугол. 0—5714.’ 
` == боку куба. 
—2 
55147 Х 5114 — 99539076 == 
хз 


НЕЕ РИА —е 
1009112287" — пр. 


2 
Утооо1* 223" == 1000“ = дтамешру аб. 


_ 495. ЗАДАЧА. По изв5стному 00ку [4 
икосаедра 5251” сыскать дёаметрЪ шара 
аб, 685$ которомБ оное т5ло впишется. 


Р5аиен. По данному боку 42, сыщи дтогоналв 
пяттугольника сд$ланнаго на бок$ и косаедра (21$) 5 
пошомЬ изЬсуммы ква дра оЕЪ бока 64, и дтогонали 
пяптугольника, сыщи корень квадраша, получишь 


_ жедаемое, 


по есшь 


в 5257 ^^— 21656049'"— РТ : 
сысканная дТогональ няштугольника =— $8506”’. 
$506”^Х 8506^^—12552036— квадр. дТогонади 


а 
276560497”— а 


99988085/*— квадр. дтам. ар. 
Х 2 999 


ЕЕ" 


сои 


51 т. 


‚ 54 
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ь 
799988085 — 99997”, а придавЬ кЪ сему числу 
вмфето оставшейся дроби 1’’ будешЪ —= тосо/ =5 
д1амешру ад. 

496. ЗАДАЧА. По данному доху в4 то- 
траедра айре. сыскалть оназо толстозту, 


ф. Р5лиен. Почеже шетраедоЪЬ ничшо иное какЪ | 


366. правильная шрехсторонная пирамида. шого ради | 
по извфсшнымЪ бокамЪ сыщешея шолсшоша.оной 


(453). 


497. ЗАДАЧА: По данному ку ай = 
октаедра аЁф , сыскать оназо толетоту. 


ф. РБшен. Понеже октаедрЬ состоишЪ изЪ двухВ 


$67. чемверосторонныхЪ пирамидЬ пей и аи, коихЪ | 
общее основан1е есь квадрашЬЪ @2(/^, и сумма ихЬ | 
высошЪ ре + 48 ==Р4 == дТогонали @6 квздраша | 
пи}, того ради сыскавЪ площадь квадрата @] 


умножь оную чрезЪ — ЬЯ › получишь желаемую шол- 
сшоту. 


_ 498. ЗАДАЧА. По данному воку а, 
сыскать толстоту куба ара]. _ 


Ф.  РЬШен. БокЪ ар умножь кубично, по- 
568- лучишь шребуемую шолсшопту куба (445) 


499. ЗАДАЧА. То данному боку 2 доде- 
хаедра ай8, сыскатуь оназо толзтоту. 


Мо: Р5Вшен. Сыщи дЧамешбЪ шара описаннаго око- 
ло додекаедра (494), и радтусЬ онаго,. которой 6у- 
дешь —= наклоненному боку 4 пяшТугольной пира- | 
миды /27б; пошомЪ по изв$сшному боку 2, сыщи 
радтусЪ /4› правильнзго пяпйугодьника 7/8. По изв$с- 

шному | 


305. 


пяши правиланыхЪ шЪлЪ 541 


тному радтусу 7 и наклоненному боку 2 сыщи 
высоту 4 пирамиды (453); наконець сыскаЕЪ поверБ- 
хносшь додекаедра умножь оную чрезЪ з высоты И з 
получишь желаемую шолсшопку додекаедра (487)- 


500. ЗАДАЧА. По данному в0оку [с и ко- 
саедра арсек » сыскалпь оназго толстоту, 


Рыиен. По данному боку №. сыщи дТаметрЪ $. 
шара и радтусЪ & — &ё описаннато около сего шфла вот 
(495); пошомЪ по илв$ешнымЪ бокамЪ Е, Е, ЕВ ыы 
и 5 сыщи высоту Ат шрехЪ сторонной пирамиды 
КВ (453 ); наконещЬ сыекавЬ поверьхность икосаед- 


оа умножь оную чрезЪ + высошы Ат, получишь 
желаемую шолешошту икосаедра. 


Придавл. Ежели дано будешь по извфешиому 
&тамешру шара сыскашь шолепошу какого нибудь. 
правильнаго шФла, шо оное легко опред$лишься по 
средствомЪ предфидущихЬ правилЬ $ ибо по д1а- 
мешру шара сыскавЪ бокЪ правильнаго тифда сы- 
щешся и шолсшоша онаго. 


? 


501. ЗАДАЧА. Между двухЪ ланныхЪ 
лин5й аи В сыскать деф среднйя лро- 
лорШональныя линБи , нелрерывной 
геометрической лролорщи. 


РБШен. ИЗЬ данныхЪ линфй дир, сд$- 
лай прямоугольникЬ # (10), продолжи ед 
И 5 не опредфленно, проведи дТогонали 
45 и йе, ИЗЪ шокчи 7 взаимнаго ихЪ прес$- 
’ Чентя описывай круги до шЪхЬ порЪ, пока 
‚’ три шочки с, 4 ик будушЪЬ вЪ прямой 
’  АИНЪе > при чемЪ опрелъляшся шребуемыя 
к: | х5 ДВЪ 


№.1% 
"ф 


31 2. 


_ 0 ПРЕВРАЩЕНТИ Т$ЛЪ, 
| 
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дв$ среднтя пропоритональныя линФи с4 и 
К между 41 ий; или между аир. 


Доказ. Продолжи се, ие дорип.. | 
проведи. и: опусши перпендикуляры 1/ и 
ий, коими хорды (ри п шакже линфи 
Че и ес рРаздЪлятся на дв равныя час- 
ши ВЪ шочкахЪ / и и, по сему @е==ер | 
и ей = ок. Для подобныхЬ шреугольни- | 
коБР с41 и е{№ будешь ав: (Ге = 4: | 
(еп) ск, также изЪ подобныхЬ шреуголь- 
никовЪ {р и СА, (ЕГ)еа : 6 = (ет) вК: оз 
по сей причин$ 44: са == с: Ко — 0: 0й , 

` шоесть —— 44 : с@ : Ко: ой з но 41=4,0/1==Ё 
слфдовашельно сё и ок. сущь средитя про- 
порнтональныя между а и [. 


Другое РБшен. По средствомЪ м5д- 

ф. НЫхЬ ЛрямоугольниковЪ. На концЪ прс- 
муз. веденной линфи @е == р, поставь перпенди- 
кулярЪ 41 =а4, продолжи ей и #4 не опре- 
дЪленно» пошомЪ взявЪ два мФдные пря- 
моугольника /7 и р соедини: оные 
вм$сшЪ  какЬ изЬ фигуры видно , по- 
пюмЪ положа ихЪ на бумагу шакЪ чшобЪ 
внушренней бокЪ с одного находился У 
точки й, а другаго наружной бокЪ ву 
тпочки е подвигай оные шуды и сюды до 
ПРБХЬ порЪ, пока верьхи прямыхЪ уг- 
ловЪ прямоугольниковЬ , будушЪ нахо- 
диться на продолженныхЬ линфяхЪ /ри 

ес вЬ шочкахЬ си {5 что учиня, опре- 
дЪляшеся желаемыя среднтя пропорцтоналв- 

| ныя 


ш$лЬ >45 


ныя лиифи ‚, первая 46 и вторая аГ меж- 
ду 4} и`4@ илиаи 2. 


Доказ. Ибо шреугольники дер и с по 
рышентю прямоугольные  шого ради 
#4: сд ==са: @Г, также с4: Ч == др: 4 
(122), слБдовашельно #4: с4 = 46 : 4е, 
то есшь === а : с@ : аЁ: ае. 


———————————————————- 


509. ТЕОРЕМА. Ежели четырф лини 
а, В, сиавь нелрерывной геометри- 
ческой лролорщи > то квалратЬь пер- 
вой линфи а, умноженной на лос- 
лранюю @4 РО. кусу т Лервой 


средней $ то есть а ха=ь 


_ Доказ. Понеже а: р—с:4, также и 
—Р: с по положентюз причемЪ вЪ’ $. 
первой пропории вх ==р хе, аво вшо- 514. 
_2 


рой ахХс==Ь (ариф. 222), изЪ коихЪ пер- 

выя и ей части умножа между собою 
—8 

булешь ахахе-Ь хе ( ариф. 55), а 


раздфля оба количесшва чрезЬ с, часш- 
—2 _ =8 


ное дх 1 — ру шо есшь квадрашЪ первой 
^инЗи 4 умноженной чрезЪ послфднюю 4, 
равен кубу изЪ первой средней р. 


505. ТЕОРЕМА. ИзЪ четырехъ линай. 
а, р, си 4 келрерывной гвометричес- 
ской пролорши`, кубъ Лервой линфи а 

х содержит- 
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содержится къ кубу второй В, какъ 


`лервая линфя а кь послЬдней 4. 


Доказ. Ибо для доказашельстшва чито 
3. —3 
п: р —а:4 должно бышь произведентю 
крайнихЪ членовЪ равно произведентю 


среднихЬз но по предЪидущей шеорем® до- 


—2 — 
казано чшо @ Х 4==25 шого ради умножа 
сти равныя количества чрезЪ д, будешь 


—3 —3 

аха=рха, по есть произведенйе край- 
нихр членовЬ равно произведентю  сред- 
нихЪз слБдовашельно показанная пропор- 
цтя справедлива. 


504. ЗАДАЧА. (Между двухЪ дан- 
ныхЪ чиселЪ 4 ит3;, сыскать два сред- 
НЯ лролоршональныя числа нелре- 
рывной геометрической лролорщи. 


РШен. Умножа первое число 4 ку- 
бично ‚ сдЗлай сл5дующую пропорцую: какЪ 
содержишся 4:15; шакЪ кубЪ перваго 


‚Числа 64 КЪ кубу втораго средияго , 


о есть 4: 135 — 64 Ее 216, 
корень сего куба = 6 есшь пер- 
вое среднеез пощомЬ умножь первое 
среднее 6 чрезЪ послФднее.15:, произведе- 
не 6 Ж15:==81 будешЪ равно квадра- 
шу ‘вшораго средняго, наконец сыщи 
корень сего квадраша получишь второе 
среднее число —= 93 и шакЬ будешЪ == 
4:6:9: 125. БОБ. 


тшЪлВ. _ 848 


505. ЗАДАЧА. Трехсторонную лира- 
миду абса превратить въ призьму № 
’ ло основан ю абс. 


РБШеЕн. Сдклай осиованте {ой == осно 
вантю 1ёс пирамиды, раздали высошу е4 на 
шри равныя часши, сд5лай высошу ип 
равну трепий части высошы ер пира- 
миды ас, будеш призьма Кйк желае- 
мая. 


Доказ. Понеже толсшоша пирамиды 
равна произведентю изБ основантя асфр и 
одной шреши высошы 45 но основане 
призьмы равно основанТю пирамиды, и вы- 
соша 1772 равна х высошы ей пирамиды, 
того ради и шолстоша призьмы {ейк == 
шолсшош$ пирамиды арсй. 


506. ЗАДАЧА. СдБлать лятисторон- 


ную лризьму Пи, равну данной 
четверосторонной пирамид асё4, кото- 


рой вы высота была равна высотБ 


данной лирамиды. 


РЫШен. Основанте пр пирамиды 0684 


раздфли на шри равныя часши (555) 
шретью часшь превраши вЪ правильной 
пяшугольникЪ [А (515), сдБлай высошу 


07 — высош5 4, будешЪ призьма Хил 
желаемая. | Е 


Доказ. ЧтобЪ доказашь сего справед- 
Аивосшь: шо положимЪ основанте ар пира- 
_Х 5% миды 


х 


$. 
$15. 


ф. 
316. 


ф. 
318° 
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миды ==, высота 4 — у —= оп, основанте 


УЕ призьмы будешь =* м, посему шол- 


стеша пирамиды ср будешь = +хху 
(452), а шолешоша призьмы — 1х Ху 
(446); нотжиху = Е хху, слБдовашель- 


Но оные шла шолсшошою равны. 


201. ЗАДАЧА. Превратить цилинлръ 
0$» вЪ КОНусЪ ло одной высотБ.. 


Рёшен. СдБлай кругЪ с4 вшрое больше 
круга (6 (550), изЪ центра { поставь 
перпендикулярЬ в =, будешЪ” конусь 
сей — Цилиндру аё. 


„Доказ. ПоложимЪ площадь круга 20 == 
лх, высоша № == ф{==у, будешЪ основан1е 
4 —= 5х. Толешоша цилиндра, ар == 
х ху (446), шолсшоша конуса = 3х Х зу 
=йХ 7, сл5довашельно оные ш$ла шолс- 
тою равны. 


508. ЗАДАЧА. СдБлать трехсторонную 
лирамилу\ 2, равну четверосторон- 
ной лризьмБ асае ‚ которой сы осно- 
ванте равно было основанйю лпризь- 
мы. 


Рьшен. Основане призьмы йс превра- 
ши вр  равносторонной шреугольникЪ 
{21 , сдвлай высошу ЁЁ вшрое больше вы- 
сошы #4, будешЪ пирамида [ок = призв- 
м5 4с4е. 


доказ. 


шШЕлЬ 54% 


Доказ. Ежели положимЪ основанте призь- 
мы 06 =, высоша 24 —=у, то будепЪ 
основанле {/ пирамиды = \, а высоша 
Ей — 3) шолсепюша жЪ призьмы = х Х), а 


толсшоша пирамиды==х Хх 3% == Ху, сл$- 
довашельно оные шФфла шолспюпюю равны. 


509. ЗАДАЧА: С дфлать четверосто- 
ронную лризьму 85 равну данному ци- 
линдру пс. 


_ РЫШЕН. Основанте цилиндра аф превра- 
ши вЪ квадрашЪ ер (518), сдБлай высо- 
ту [© == высот$ с цилиндра ас, будешь 
призьма ес желаемая. 


Доказ. Понеже основанте ар цилиндра 
ас, равно основантю еГ.призьмы еб, & 
высота с = высошБ Д по р5шенфюз шо- 
то ради оныя шБла равны между собою 
< 44:2 ). 


Прим$ч. ТакимЪ же обрззомЪ превращхаешся ци- 
линдрЬ вЬ призьму тшрехсторонную › пяшисторонную 


и проч. 
510. ЗАДАЧА. Сд5лать кубЪ йми ра- 
бень уетверосторонной призьмБ ес. 


РЫшен. Между бокомЪ ор основанТя 
Е], и высотою { призьмы ей, сыщи дв 
среднтя пропорцтональныя линФи (5ог)з 
изЪ первой средней, шо есшь изЪ менышей 
которая =— (к сдфлай кубЪ ит, полу- 
чишь желаемое. 


доказ. 


319 


580. 


348 О преврашенти 


Доказ. Пусшь вторая средняя — м, шо 
будет ---- ({: ВК : ы : № по рвшенйо» и 


Е х К будешЪ = м (502) 5 но о Хх есть 


шолспоша призьмы с (446), ай — 
пюлсшошВ куба Или, сл5ловашельно оные 
ш5ла шолсшотою равны, 


5П. ЗАДАЧА. ЦилинарЪ [%, котораго 
атаметръ основанйя В’ меныше высоты 
]25 превратить въ другой коего бы 
дтаметръ основанйтя равенъ быль высо- 
тЪ, 


РБшен. Между ламетромЪ Ги высоптотю 
С сыщи дв среднтя пропорцтональныя 
линЪи. ИЗЬ первой средней, шо есть изЪ 
меныцей которая == е{ сдфлай цилиндрЬ 
г, получишь шребуемое, 


„Доказ. Есшьли положимЪ что вторая 


„средняя=х, то будешЪ =, 


причемЪ и х = еР (502); умножь ‚оба 

количества чрезЪ _34 › произведенте 1 Е хк 

будешь == же Хх ]ез но 1 а есть 
—2 


площадь круга дтамешра рр, 21 ер есть 
площадь КР дтаметра Иа (261), пюго 
бади т=р ру х ку == а олешотт$ цилиндра [ю, 
также ир Хе А хх полсшопЕ$ 
Ум. ей (446 у; слЪдовашельно оныя 
ттБла шолсшошою равны. 

512. 


 ——— 
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519. ЗАДАЧА. Четверосторонную 
призьму М или. кубЪ ‚ лревратить 
вЪ другую К, что вы оной высота 
была равна данной высот :{. : 


Рёшен. КЪ данной высошв в, кЬ вы- 
сош$ призьмы ]4 и кЬ боку де основа- — 
ня её, сыщи чешвертую  пропорцТональ- х 
ную ар (108 )3 помомЪЬ между бокомЪ 
де и четвертою пропорцтональною ар сы- 
щи среднюю пропорцтональную 47 (172 ), 
наконецЪ проведя с = ай начерши квад- 
раптБ 07, взявЪ оной за основан1е сдФлай 
призьму 07, которой бы высота 2 была 
равна данной высошБ вер, получишь пре- 
буемое. у 


ЕП РАрИеВЕоакат "миа 


Доказ. Понеже ей: {4 = ве: @ё (105), 

| —2 `—2 

`’ также де: ай —01 09 (03); и се: ат 

— (е : ар ( 181)3 посему для равенства 

содержантй и что аи==ой и её — 4 б6у- 
| 
| 


—2 —2 —2 
дешЪ де: С ап св — (еЁМЁ : {4 (Сариф. 218), 
при чемЪ произведенте крайнихЪ членовЬ 
равно произведентю среднихЪ, шо есть 


2 —2 2 

ве х 4 — в хак» =. х /4 = шолешошЪ 
—3 

призьмы 4, шакже 0} х к = шолстошв 

призьмы о1к, слЗдовательно оныя шфла 

шолетошою равны. 


Сл$дет. Г. ТакимЪ образомЪ всякая призымз : ф. 
на примЪрЪ пгрехеторонная га4 по данной высош$ 2 58%. 
| превращаешся вЪ другую 54/6, Ибо сдфлаБЬ р$ше- 
нте 
| 


- $50 _ О превращенти 

ь —2 -я 
н1е какЪ и прежде докажешся чЧшо её : 2й = 
(её) 2Ё : 4/, но площади подобныхЪ фигурЪ какЪ квзд- 
рапты сходсшвенныхЪ боковБ; шого ради (положа 
площадь треугольника @2/==х а площадь шре- 


к —2 —2 
угольника 8 —у) х:у— 46 : 2й, и для равен- 


ешва содержанй м 1: у = 14: /, причемь хх @/ 


—У х 2 (ариф.218), шо есть шодсшоша призьмы 
еа/4 = шолсшош$ призьмы &#К. 


Сл5дет. ТГ. Также преврашхаешся всякая пира- 
мида или конусЬ ЕЪ другую ,› по какой бы шо ни- 
6ыдо выгош$; ибо по предЪидущей шеорем$ сыс- 
кавЬ кЪ данной высот 6/5 высот 7 и КЪ 60ку @2 
основаня › чешвершую пропорцТональную линФю, 


—© —_2 
докажешся чпю г@ х ут=8йх 29; изЬ коихЬ каж- 


в —2 


дое раздля на з будешЪ т — их 29. О 


есшь шолетота чентверосторонной пирамиды г/т — 
толстош® пирамиды — ейрз шакже изЪ пеёрваго 
слФдеше?я видно чшо Хх (ЧЁ) тт ух (2Ё) р4» 


изЪ коихЪ раздФлиЕЬ каждое наз выдешь Е. 


= 1#* 27 ‚ шо есшь шолешота птрехсторонной пира- 
миды га/т == шолстош® иирзмиды вр. 


2]5. ЗАДАЧА. Четверосторонную 


 призьму аа или кубЪ, превратить вЪ 
) —2 


ф. 


$84. 


другую с ло основашю 1 — 2й. 
РЬшен. КЪ боку даннаго основантя ой 
икБбоку (0 данной призьмы, сыши шрешью 
пропорцтональную линфю пр (*) пошомЪ 
КЪ 


2. 22 ОАО ИН НН о... помои рондо азии 


($) Сл$дующимЬ образомЪ на произвольно прореден” 
ной линфе ур положи п — Е изЬ точки п посшаве 


м най 


п5лЬ 5$5т 


КЬ боку даннаго основантя сй == 57, КБ 
шрепий пропорцтональной пр, и кЪЬ высош в 
призьмы с4 == $4 сыщи четвертую ‘про- 
поритональную 47 (08) 5 напослфдокЪ на 
> 
данномЬ основан?Ти 07 == ов, сдфлай призьму 
СМК копорой бы высоша # была равна 4и, 
получишь желаемое. : 


Доказ. —Понеже 5 = 68 : (о) == 


=. 2 : 
(подав: пр по р5шентю, и ов: ар = 0%: пр 
(181)3 но 57 == 0#: Пр == (54) с : 47 или 
к по ршентюз$ посему для равенства 


—2 = : 
содержантй будешЪъ ой: @ф == с@ :2#, при- 
2 


— —2 
чем 0х2 — арх с4 (риф. 222), пю 
есить шолстота призьмы дей == шолсшо- 
5 призьмы с/:К. 


`Придавл. Т. Таким оЗразомЪ всякая призьма 
какЬ на прим. пяш1спторонная абеце . поданному осно- 
вантю в превралцаешся вЪ другую 2 А/. Ибо сдЪлав- 


—2 —2 
ши р®шенТе какЪ и прежде докажется чшо яй: ар 


= С4 : 1 ; номлощали подобныхЪ фигурЬ содержаш- 
ся какЪ квадраты сходешвенныхЪ боковЬ (265); шюого 
фади (положа площадь пяштугольника 96 = У пло- 


585, 


щалдь пяштТугольника 2 = %) х:у == 28 :а, и 


так для равенства содержанй будешь & : у — 
с: 6, причемЬ у х (4 = 2 х 14, то есть шолешо- 
ша призьмы 46642 —= шодлсшош призьмы #241. 


Придавл. 


перпендикулярЪ 10 == 42, проведи ог, изЪ шочки. о 
на кони$ линфи` оу поставь перпендикулярЬ ор, 6у- 
дент пр шрешья пропорш?ональная ; ибо по свойству 
прамоугольнаго шреугольника хор» п: 08: пр (122).- 


#52 ь О превращенти 


Придбавл: ТГ. ТЪмЬ же самимЪ образомЪ › всякая 
пирамида или конусЪ а, по данному основантю е/ 
превращаейся вЪ другой "Зрь Ибо по предЪидущей 


теорем : сыскаЪ КЪ д1Тамешфу основантя г/` и кЬ д1а- ' 
мешру основантя @й ›` шрешью пропорштональную пр; 


пошомЪЬ кЪ дтамештру &/› кЪ шрешЁй пропорцтТоналной 
< и кЪ высош$ 4 чешвертую пропориТональную ст 


—2 

—- 2й, докажешся что 7: 6 ==: : В; но площади 
круговЪ  содержашеся какЪ квадраты дТаметроЕЪ $ и 
шакЪ (положа площадь круга дзаметра ар — №, пло- 

ое 
зцадь круга дТаметра е/ == ) будеш Ъ у : х=е/: аб» 
и ЕЬ разсужден{и равенства содержанТй у; А==с4 : вв» 
при чемЪ у х 2 — Хх (4 ; изЪ коихЪ разд ля каж- 
дое количество на 3, будешЪ 9. к Аа < 


то есть шодсигоша конуса 6/й. равна ВА ко- 
нуса абс. 


514. ЗАДАЧА. Отрбзной конусЪ а , 
лревратить въ лятисторонную лира- 
миду ло данному оснобантю 47+. 


Рышен. СдЪлай прямоугольникЪ о, 
коппораго 6Ъ основан1е сй было равно окруж- 
ности круга дфамешра с4, а высота К 
равна = ралфуса. ай, пов прямо- 
угольникЬ ок, кругЪ с4, также и крутЪ 
ар преврашя каждой вЬ квадрашр, сложи 
оныя вмст (523), квадрашЪ равной сум- 
м5 всфхЬ оныхЪЬ плоскосшей превраши 
БЪ правильной пяштугольникЪ /1й, взявЬ 
оной за основанйе сдълай пирамиду Липе 
которой бы высоша Ё была равна высошв. 
еГ конуса арс@ наконещь по предЪидущей 
задачв превраши оную по данному осно- 
вантю 475 вЪ другую 470 ‚ получишв 
желаемое, 


| 
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| Доказ, ПрямоугольникЪ ок по 6 456 
есть средняя геометрическая площадь 
между двух основантй с4 и 0 кунуса 
пирса, и сумма сихЪ площадей = пяпи- 
угольнику дип по ршенё юз шолсшота жЪ 
конуса ир4с == произведентю изЪ суммы 
показанныхЪ плоскостей, Шо есшь пло- 
щади пяпИугольника ий чрезЪ зе[ вы- 
сошы конуса ( 460}, шакже и шолстота 
пятисторонной пирамиды , равна произ- 
ведентю площади шого жЪ пяшфугольника 
Иип чрезЪ з еЁ высошы умноженной ‚ того 
ради оныя произведентя вЪ обоихЪ слу- : 
чаяхЪ равны слфдоватшельно шолстоша 

|  конуе аф4с = толстот5 пирамиды иле, 

| а по р5шентю (512 ) == шолсепюшБ пира-. 
миды 475%, 


Прим$ч. ТакимЪ же образомЪ и веякая ошр$знай 
пирамида превращается ВЪ поизьму, конусЪ иди 


| Какую пожелаешь пирамиду ‘по данному дсновантю или 
высош$. 


515. ЗАДАЧА. ШарЪ х лревратить вЪ 
Кубъ. 


РЕШЕН. ДтамешоЬ ип баздьли на 21 
Часть, сдфлай 75 —= иши шфмЪЬ же час- 
шямЪ, сыщи между дтамешромЪ 7 ий 
дв среднтя пропорцтональныя линЪи, из 
первой средней которая равна ой, сдБлай 
кубЪ 51Ж/ получишь желаемое. — 


„4оказ. ПоложимЪ чию вторая средняя, © 
=), будешЪ +: 1112 : дв: у: пу (вог)з чегб 388. 
Часть ТЕ Ц ради 


| 


Мот 


Ф: 


$39. 


554 О поевращенти 


Е 
ради т или ар: = ип: их или 2: п 


(503); но шолсыпоша куба дТамешра тип == 


айс кЪ пюлстош 6 шара х, какЪ 2т: п (475), 
—8 


шо есть ар: м == ‚2: т, посему для рав- 
—3 —3 —3 
а содержаняй 4 СВ = 96 : ЖЗ но ар == 


др, сл5довашельно св — м == СЁ 


ДРУГИМЪ ОБРАЗОМЪ. 

РЬшШен. и Доказ. Около шара х, опиши 
цилиндИБ ас, раздЪли высошу цилиндра 
а4 на шри равныя часши вЪ } ит, будешЪ 
цилиндрЪ де =3 цилиндра 1с — шолсшоптБ 
шара х. Превраши цилиндоБ 4е ВЪ 
четверосторонную призьму (509)5 аоную 
вЬ кубЪ с/1Ё/ (510), получишь желаемое. 


516 ЗАДАЧА. КубЪ а4 лревратить 
въ шаръЪ. 


РБшен. БокЬ куба ар раздБли на п 
равныхР частей, опредфли а —=2т шЪМЬ 
же часшямЪ з между ар и дк сыщи дв 
среднтя пропорцТональныя линЪфи изЬ первой 
средней ой сиБлай шарЪ 2 получишь же- 
лаёмое. 


Доказ, Есть ли положимЪ чшо вторая 

средняя == у5 шо по р5шентю будешв 
== тр 1 

и : 51 ту: ак, иар: ой ==ар: вЁ (305) или 

т: 215 но шолстоша шара ©; : кБ шолсшош5 

куба дТамешра с# какВ и: эт (475), то 

есть 


} 
} 
р 
| 
| 
| 


коса рочеичииит: тооиирнит- 
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есть 4% :98 = = ны эт, посему ар: ой == 
—3 —3 

2:01 но в = = Р) сл5довашельно др == 2 == 

кубу 44. 


РЫпенте лругимЪ образомъ. 


Стобону куба, шо есшь квадрашЪ де 
превраши вБ кругБ Ии (319), сдБлай круг 
пр втрое больше круга /2 (550)5 потомЪ 
между радтусомЪ ди ушроеннаго круга яр, 
и удвоеннымЪ бокомЪ ир куба 44, то есшь 
24 — Г сыщи дв$ среднёя пропорцТональ- 
ныя линФиз; изЪ первой средней ой, сдБлай 
шарЬ 2 получишь желаемое. 


Доказ. Понеже площадь круга Ата мета 

—2 —® 

пр — зар по рёшентюз но п: 14 — ваВ: пр 

шо есшь площадь круга дтамешра по кБ 

квадрашу дтамешра пир (261)5` шого ради 
—2 


Рф = 
зар х 14 — пр.== ‚р: ‚ кКопорое раздфля на 
ТЕ 


4, частное за х 14 будешЪ = пд = 97. 


И шакЪ (положимъ вторая’ средняя ==) 
будешь -: = 724 : ой:у: 246 по рёшен1ю, и 


га — 3 
ПЧ Х 296 — 0} (502); а когда на место 
—2 
74 поставишся равное 328 ;+, по будешь 
Е : 
== 3 
- х +“ хоар — 2108 — 2в, ИЗЪ коихь 


тт 


м о умножа и т, 6у- 


дептЪ ав — р м ноя ов — шолспюп 
2 | шара 


$. 
595. 


556 О сложенти 


пара 2 — 02. 


Прим5ч. ТакимЪ образомЪ веякТя призьмы у 
цилиндры , пирамиды › конусы и проч. превращая 
каждую посредешвомь предЪидушихЬ задачь вЬ че- 
итверосторонную призьму , помомЪ вЪЬ кубЬ и напос- 
яЪдокЬ вЬ шарЬ преврашишься могушЪ. 


517. ЗАДАЧА. Выр6зокь шара асфа 
лревратить въ шаръ. 


РБшен. КругЪ радтуса а@ преврати вЪ 
квадрашЬ 07, взяв оной за основанте 
сдЪлай призьму сти, что бы оной высоша 
#К была равна = радтуса ас, пошомЪ призь- 
му 07и превраши вЪ кубЪ (510), и на- 
конецЪ по (516) в шарЬ 2х, получишь 
желаемое, 

Доказ. Пусть будешЪ радтусБ ас =и, 
площадь круга радТуса а4==у, посему 
площадь квадраша & = уи Ш =*& 
по рёшентюз -и такЪ будешЪ у х% = 
толспютш части шара и , шакже о1х/Ё 
== УХ * = шолсшош в призьмы 071 (446); 
того ради нолсшоша вырЪ$зка шара асра == 
шолсшоп 5 призьмы 072, и равна шолсто- 
п15 шара х по р5шентю (510) и (516). 


О СЛОЖЕНТИ ТЗЛЪ. 
518. ЗАДАЧА. Начертить конусЪ ра- 
венъ двумъ даннымъ ас и ар имФю- 
щимъ равныя основана. 
| РБШен. 


шара % (415); слБдовашельно шолстоши 
-—-3 


| 
| 
| 
| 
| 
| 


дрочил) 


петеоти ет 


заеду ег 
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РЕШБн. Сльлай основанте конуса ^/ 


равно основантю ар или 4е, а ВЫСОШУ ТИ вор, 


== сумм5 высошЪ {# -—= с данныхЪ ко- 
нусовЪ ас и 4, получишь желаемое. 


Доказ. ПоложимЪ площадь основанТя 


каждаго изЪ данныхЪ конусовЬ =, высоша _ 


с°—=), высоша другаго //==2 $ по площадь 
основантя конуса Аи будешЪ равна хх, 
высоша 7/12 = у =- 25 шого ради будешь 


ях ХУ 
8 2 


толсшоша конуса перваго дфс == 
х 
втораго дер == 


‚ шолстоша жЪ конуса 


2 Г ях х 
Вт х ЩИХ (452), 
равна сумм шолсшешЪ конусовЪ афси ар. 


_ 519. ЗАДАЧА. Начертить призьму 
фавну двумЪъ даннымьъ авс и р имБю- 
щимьЬ высоту с. 


РЫшен. Сдълай шреугольникЪ чипйр ра- 
венЪ 4 -= Мк, и высошу ро == высошЪ 
одной изЗЪ данныхЬ призьмЪ, будешь 
призьма 7иро желаемая. 


„Доказ. Понеже шолспюта призьмы 46 
— Ихси шолеспоша призьмы #1/==хс, 
шакже шолстоша призьмы 77120= 4 рух с 
— @ахе-рхс, шо есшв == сумм$ 
шолешошЪ двухЬ данных призьм БВ. 


Прим$у. ПосредсшвомЪ сихЪ двухЪ задачь, скла- 
дываютися конусы . цилиндры › призьмы и пирами- 
йы равныхЪ осногантй и высошЪ $3 когдз жЬ оные 


у 5 ву 


295. 


555 О сложенти 


будутЪ неравныхЪ › шо надлежишЪ ихБЬ превращапь 
по одному основанЁю или высош$ , и пошомЬ посшу- 
| пашь какЪ показано, 


520. ЗАДАЧА. СдБлать кубЪ › равенъ 
явумЪ не равнымЪъ кусамъ ттпо и #4. 


Р5шен. Сыщи кЪ боку болышаго куба 

ф. ар и меньшаго 7220, чешвершую пропор- 

594. цтональную линфю 14#, кошорую придай 

кЬ боку большаго куба аф ‚ пошомЪ меж- 

ду феи №, сыщи дв среднтя пропор- 

птональныя линфи,  изЪ первой средней 

сдфлай кубЪ арт, копорый будешЪ == сумм 
кубовЪ ийю и 624. 


а одре: 


Доказ. Естьли положимЪ чшо шретья 
пропоритональная равна #, шо будешь —= 


= ‚ Шо есшь шолсшота призьмы {а/к 

=—=кубу 770, посему призьма а — 

лвумЬ кубамЪ ра4 — поз а по р5шен!тю 

( 510) равна кубу дру, слЪдовашельно 
кубЪ 9ру равенЪ двумЪ кубамЪ реа — 
пто. 


^^ ААУ пучоани ЯВте ро отит т тотиериикеричест 


ы т 
_ пр: тп: Е: ав при чемЪ арх вв или а/ Хх ай 


Прим$ч. ТакимЪ же ебразомЪ складываюшся шары | 
| и вс подобныя правильныя и неправильныя шла » 
| только вмФсшо боковЪ кубовЪ , должно употреблять 
| . дТаметры шароЕБ, или бока правильныхЪ и непра- 
| 394. вильныхЪ шфлЪ. Ибо шолсшошы шаровЪ шакже по- 
| добныхЪ правильныхЪ и неправильных шфлЬ содер- 

жашся между собою какЪ кубы д1амешровЪ или 
сходешвенныхЪ бокояЪ, На прим, ежели ложишь 
шарю 


ть 559 


у 

| шарЪ х иу, то кЪ дтамешру @р большахо шара У,» 
и КЪ д1амешру ИТ менынаго м сыщи чешеершую 

| пропоритональную линЗю ай; и придаЕЬ оную КБ д1а- 
мешру @ф большато шара у › сыщи (601) между 
д1аметромЪ ар и линфею 0й двФ среднЁфя пропори?о- 
нальныя линфи, изЪ первой средней [4 сдЪлай 
шарь 2, кошорый будешь; — х + у. Ибо по предЪ- 

—3 —_3 —3 
идущей задач докажешся что. рд = аб + тв; а 
— в —8 я. 

по (477) 9: 46 =: та: ар з посему у + 

| 3 —3 — _ -$ -8 

| Хх: 06 + тт — 3: раз; во 4 = ар жит, слбдо- 

вашельно х — 9 + №. ТожЪ должно разумфшь и о 

прочихЪ подобныхЬ ш$лахЪ. 

| 

} 

. 

| 


О ВЫЧИТАНТИ Т$лЛЪ 


БОТ. ЗАДАЧА. Призьму 4 вычесть 
изъ призьмы рпто, которыя одной вы- 
соты #о неравнаго основан. 


РЬшен. Вычти основанйе призьмы 4еГ $. 
| ИЗЪ основантя 7ипр › оставтую плоскость 395. 
которая равна /1К возми за основан! ‚ а 
высоту // сдфлай равну высошё ро, бу- 
дешьЪ призьма #74] равна разности даи- 
ныхЪ призьмЬ 


„Доказ. ПоложимЪ площадь основантя 
аеГ=х ›зипр =у, высоша призьмЪ = с, 
посему основанте /2=у-—х, и шакЪъ 
будешЪ шолстотша призьмы деж ХС, 
призьмы 2иро = у Жс, а призьмы /Ё/ = 
(у хухе=ухс- хх с == разносши 
двухЬ данныхЪ призьмЪ 4е0 и 177ро. 

< . 


522. ы 


3бо. О вычишанти 


500. ЗАДАЧА. КонусЪ ас вычесть 
изъ конуса Кт, кои одного основатя 
но неравныхЪ высотЪ, 


ф. РЕШЕН. -СдБлай основанле конуса 4е 

592, Равно основанйю ар или &/, а высоту 
онаго {Г фавну разности высоп?Ъ  дан- 
ныхЪ конусовЪ, будешЪр конус ар’ 
желаемой остатюоктЪ, 


Доказ. ПоложимЪ основанте  каждаго 
_ конуса == д, высоша конуса айс =ву, Кип 
==2} посему высота конуса 4] = &-у, 
ого ради будешь шодстотша конуса 


з ях % 
ЕЕ — и ‚ конуса ЕП = 3 . Конуса 


: Я — 4 я —х 
др Вх д А раз 


ности конусовЪ дс и ЕЛИ. | 


Прим$ч, ТакимЪ образом вычишаюшеся пирамиды 
изЪ пирамидЪ ‚ цилиндры изЪ цилиндровЬ и призьмы 
изЪ призьмЪ, когда оныя имфюш  равныя основан1я иди | 
высопты $ когда жЪ онЗ будушЪ не равныхЪ, шо над- 
лежкишЪ ихЪ превращатиь по одному основантю или 
высош$ , а пошомЪ сЪ оными поступать › как в 
предЪидущихЪ задахЪ показано, 


525. ЗАДАЧА. КубЪ типо вычесть изъ 
куба ас. Ре 


Ръшен. Сыши (109) кБ боку больша- 

595. го куба ар и менышаго зип, чешвертую 
меньшую  пропорцтональную линфю {0, 
вычши оную изЪ аб, пошомЪ сыщи ме- 

жду бокомЪ ар или с и осташкомЪ @8 

ДВЬ 


ШЪАЪ "бт 


дв$  среднтя пропорттональныя линфи, 
из первой средней 47 сдЪлай кубЪ 47, 
получишь желаемое, 


Доказ. Ежели положимЪ что шрешья 
пропорцТональная линфя — ®3 по будешь 


—2 
2-е: тп:9: (@09)з причемЪ ее х 
— та ( 502 ), шо есшь шолспюоша призьв- 
мы 0#4с — кубу #7703 посему призь- 
| ма а}/са — разности двухЪ кубовЪ рад 
и 77700, а по рышен1тю (510 ) равна кубу. 
ТР, слФдовашельно кубЪ 47 == разносши 
кубозЬ рай и 110. 


ных 


Примбч. ТакимЪ же образомЪ вычишаютися шары 
и вс$ подобныя правильныя и неправильныя ла 
причемЪ вместо бокоёЪ кубоЕБ, надлежишЪ братив 
дтаметры шаровЪ, или сходсшвенные 6ока подобныхЬ 
шЪфлЬ, и поступашь какЪ вВЪ сей задач$ показано $ 
ибо шолетошы шаровЪ , также подобныхЪ правиль- 
. ныхЪ и неправильныхЪ шФлЬ, содержатся между со- 
бою кавЪ кубы дТаметровёЪЬ или сходсшвенныхЪ 60+ 
вовЬ, 


О УВЕЛИЧИВАНТИ ТФлЛЪ. 


_ 594. ЗАДАЧА. Сдфлать четверо- 
сторонную лирамиду втрое’ волыше 
данной са, по одной вЫСОТЬБ, 


РЫШен. Начерти квадрашЪ 0 втрое ф. 
больше квадрата дс (%50)3 сдЪлай высоту 396. 
/ пирамиды СМК», равну высош ед пира- 
миды 454, получишь шребуемое, 


П 5 „Дока3, 


562 О увеличиванти 


Доказ. Понеже шолспоты ‘ пирамидЪ 
одной высоты содержашся какЬ ихЬ осыо- 
| вантя (448); но основан!е 0 втрое боль- 
| ше основантя 46, шого ради. и шолетота 
| пирамиды ок втрое больше пирамиды 


, афса. 
595. ЗАДАЧА. Сдфлать конусЪ влва 
| СЬ четверьтью раза болыше даннаго 
арс, что бы быльЬ одного основантя съ 
аннымъ. 

а 

59т. РБшен. Продолжа с4, опредфли. высоту 
| конуса 4е — 2х с4, сдфлай на основантТи ав, 
конусЪ 4рде получишь желаемое. 


будешь штолспоша конуса айс =” * [4 , 
конуса афе г * “, 24 , посему хх сд : их ей 


веер тоеиеаеритририиутии орон >> 


—- са :е4 ( по раздленти на*); но её ВБ 
21 больше с4, слЪдовашельно и шолстота 
конуса 4ре вЬ 21 раза больше конуса дёес. 


Г. Доказ. ПоложимЪ основанте 4 — м. 
| 
й 


, НПрим5ч. 'ТакимЪ образомЪ призъьмы , 
| цилиндры и вс$ пирамиды увеличивающся- 
| 


й 596. ЗАДАЧА. Данную лирамиду 4 
| ‘увеличить влва СЪ лоловиною раза 
| ‚больше, 6Ъ лараллель основантю аде. 
$. ` РЬшен. сыщи между бокомЪ с4 и 21 
\ 3398. онаго двЪ среднтя пропорцтональныя ли- 
| ни (бог), сдфлай фс равну первой средней, 
| проведн; 


ль . 565 


проведи 0, [1 и ой вВЪ параллель бокамЪ 
основан!тя г4е, будешЪ пирамида % желае- 
мая. 


Доказ. Естьли положимЪ чшо Витория 
средняя =: то ее Е у: 2 


с@ по р5шентю, а по (505) 2 Е = обе вы 
43 но шолсшошы подобныхЬ ш$лЬ какЪ 
кубы сходсшвенныхЬ бокоЕВ $ шого ради 
—3 — 

Иса: де. и для равносши содержанти 
Я : % — 64 :2* 64% но 2% с4 вдва СБ полови- 
ною раза ое са, сл5довашельно 2 въ 
25 раза больше д. 


Прим$ч. ТакимЪ образомЪ всякТя пирамиды ико- 


нусы во сполько разЪ увеличиваюшся, во сколько поптре- 
бно будешЪ. 


527. ЗАДАЧА. СдБлать ‘кубъ | 
втрое солыие даннаго 94. 


РЕШЕН. Продолжа ар опредвли де == ар, 
пошомЪ сыщи между ар и уштшроеннымЪ 
бокомЪ 46 дДВЪ среднтя ‘пропорцтональныя 
линЪи, изЬ первой средней еЁ сд$лай кубЪ 


Тек, которой будешЬ вшрое ‘больше дан- 
наго Рац. 


Доказ. Полока вторую среднюю ==х, 
будешь -== 4: еГ:х: ас по рышен1 юз а по 


(505) В: = = ар : 46, Но в =: Заф слвдо- 


зашельно ге — В, 


528. 


ф. 
599- 


Е 
| 


600. раздёли на 4 равныя часши, продолжа ар 


$. 


$64 О двленйи Е 
528. ЗАДАЧА. СдБлать шаръ у, чтобЪ 
къ оному данной шаръ х содержался 


какъ 4:9, то весть что вы шарЪ убыль 
6Ъ 2х Раза болБё ланнаго х. 


РЫиен. ДламетрЬ оф даннаго шара х 


опредвли де = 9ши шёмЪЬ же часшямЪз 
пошомЬ сыщи между ар и 42 двЪ среднтя 
пропоритональныя линфи, изЪ первой сре- 
дней саълай шарЪ у, получишь желаемое. 


и т втораи средняя = то 
—3 

Е — а : а. (417), а для 

Равенсшва содержантй м: у = ар: 4ез но 

Ир : 6—4: 9 ‚ сл5довашельно и м: у ==4:9. 


Прим$ч, ТакимЪ образомЪ кубы и всЪ правильныя 


улфлз увеличивающея во сшолько разЪ, восколько по» 
требно вудетЪ, 


о дДБлЛЕНГИ Т$ЗЛЪ. 


599. ЗАДАЧА. Сдфлать пирамиду 
4фса втрое меньше данной лирамиды 
к, что бы оныя были одной высоты. 


Рёшен. РаздЪли основане 07 пирамиды. 


%96. БИК на шри равныя части (55т), сдФлай 
квадрашь ос — < 07, пошомЪ взявБ оной 
за основан!те опредБли высоту ей == Ё/, бу- 
дешь пирамида ирс@ = х пирамиды ок. 
Доказ, 


И 


ш$лЬ 365 


Доказ. Понеже шолстоты пирамидь 
одной высопты, содержашся какЪ ихЬ осно- 
вантя ‚ того ради о: арс4 == 07 гас но 
ас === 0, слфдовашельно и ис == з пира- 
миды 0/к, 


550. ЗАДАЧА. СдБлать конусЪ а = * 
даннаго конуса арс,‚ что бы оныя были 
‚равнаго основантя, 


Рёшен. Раздъля высошу с@ на чешыр$ фе 
равныя части, сдБлай конусЪ ар, чшобЪ Фот. 
’  онаго основанте аф было разно основантю ар. 
даннаго конуса аёс, а высоша = высоты 
са, получишь желаемое. 


С 
Доказ. Есть ли положимЪ чтю осно- 
| занте каждаго конуса —= м, шо ‘будешь 
’  шолетоша конуса ас =" “*, конуса а 
— х*й, пюго ради а... : хай — 


3 = ‚_-3 
с: 0й СпораздБленТи наз)» но ой вчетверо 
меньше с4, слфловашельно и конусЬ 45 
вчешверо меныше конуса ас. 


Прим$ч. ТакимБ образомЪ призьмы и Цилин- 
дры ЕБ желаемыя часиги д$ляшся. 


551. ЗАДАЧА. Пирамиду: ес} разаБлить 
на три равныя части Плоскостьми 
параллельными основантю аес, 


| Рышен. Раздфли еЁ на три равныя Час- с, 
ши въ жи 1, сыщи между Г и #"Ф 25 дор 
среднтя пропорцтональныя линФи, опредёли. 


Ё 


НИНЫ 5. 


366. О ддленти 


Й равну первой средней, прорБжЪ изв 
7 плоскосш?ю 1. параллельною основантю 
‚ ее ‚ будешь пирамида 2, шрешья часть 
пирамиды ес]. ПопюмЬ. сыщи между и! 
Г/ АвЪ среднтя пропоритональныя линфи , | 
сдфлай № равну первой средней, изЪ © 
прорфжЪ плоскостую ой параллельно  осно- 
вантю гас ,‚ будешь пирамида о/р = $ пи- 
рамиды есГз а осшашокЪ их = х пира- 
миды есЁ 


| 
| 
| 
1 


ыы 


Е. Доказ. ПоложимЪ вторая средняя — м, 
| то будешь = в: ДП: м: Ди по рёше- 
| —в 8 


тю , ие: =: Ди (50 ) 3 изЪ 

—3—3 
подобиыхЪ же пирамидЪ есЁ: р =е:Н 
(418) 5 посему её: ЖЕеГ: Ди (ариф. 218) 3 
но и = з вер слФдовательно пирамида ЖК 


—= # есрз такимЪ же образомЪ докажешся 
что пирамида о/р = 3 пирамиды ес» шо- 
| 
] 
| 
1 


а 


го ради часть 5 == $ пирамиды еср, и 
часть сйсе == з пирамиды её 


559. ЗАДАЧА’ ОтЪ конуса ас от- 
дфлить + 6Ъ лараллель основанйю аё. 


ф. РБШен. РазаБли ас на Т равныхЪ час- 
405. шей , отечитай ошЪ с до © чешыре части, 
сыщи между ас и сс дв средитя пропор- 
цтональныя линфи , сдфлай с4 равну пер- 
вой средней $ прорЪжЪ изЪ 4 плоскоспию 
4е параллельно основантю ацф , будешЪ ко- 

| нусЪ 4ес = конуса айс. 


аа: 


Доказ. 


шШЪлЬ — 567. 
Доказ. Пусшь вторая средняя = х, 
—8 = 
будешЪ == ас : 9: у:с% (501)3 ив :@с. 


- № ал ада. 4 
— с: с° (505 )з шакже арс: 4ес = ас: @с 


(478); шого ради арс:4ес = ас: се 
( ариф. 218 ) 3 мо с0 = ас, слБдовашель- 
но и 4ес = # айс: 


555. ЗАДАЧА. СдБлать кубЪ равень 
3 куба 244. 


РЬшен. Раздфли бокЪ куба ай наб, 
равныхЪ частей, сышщи между бокомЪ а? ой 
куба рва, и шремя пяшинами онаго. дй’, 
дв5 среднтя пропоритональныя линфи изЪЬ 
первой средней Ё/ сдБлай кубБЬ Ил по- 
лучишь желаемое. 


Доказ. Пусть вторая средняя = х, 
ее. 

будешь ай: А: м: 4, и ар: &/ = 

ар : аё (505 )5 но 9 = ар, сл$дова- 


> —3 
тельно &/ — 20. 


Прим$фч. ТакимЪ же образомЪ опредЪляюнкя . 
шары, и лодобныя правильныя и неправильныя пела 
равныя шребуемымЪ часшямЪ’ данныхЪ шаровЪ и 
похдобныхЪ  правильныхЪ и нетравильныхЪЬ ттЪлаЪу 
только вм$сшо боковЪ кубов должно упонребляшь 


дтамешры шаровЪ, а ВЬ прочем поступать по выше- 
писанному, 


554. ЗАДАЧА. узнать сколько разЪ 
таръЪ у содержится въ шарБ х. 


п тет тт ь 


РБшвя. 


405. 


"68 О дБленти ш$лЬ 


РЫшен. КЪ маметру с4 и с# сыщи 
четвертую пропори?тональную линю {} 
(о9)5 будешь шарЪ у содержашься вЬ 
шарф х сшолько разЬ, сколько дтамешюЪ с4 
содержишся вЪ чешвершой пропорцтональ- 


` ной /й. 


Доказь Понеже сд: ср — (42) сь: 27 — 
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